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ឯកឧត្តមបណឌិ ត ណាត ប៊ុនរ�ឿន	 	 	 រដ្ឋលេខាធិការ ក្រសងអបរ់ ំយុវជន និងកីឡា 

ឯកឧត្តម ពុត សាមតិ្ត 	 	 	 	 អគ្គនាយកនៃអគ្គនាយកដ្ឋា នអបរ់ ំ

ឯកឧត្តម លឹម សធា	 	 	 	 អគ្គនាយកនៃអគ្គនាយកដ្ឋា នគោលនយោបាយ និងផែនការ

ឯកឧត្តមបណឌិ ត ស�ៀង សវណ្ណា 	 	 	 នាយកវទិ្យាស្ថា នជាតិអបរ់ ំ

ឯកឧត្តម លាង សេងហាក	់ 	 	 	 ទីប រ្ឹក្សាក្រសងអបរ់ ំយុវជន និងកីឡា

លោក លី សទ្ធិ	 	 	 	 	 អគ្គនាយករងនៃអគ្គនាយកដ្ឋា នរដ្ឋបាល និងហិរញ្ញ វត្ថុ

លោក ង ោ៉  ប៉េងឡុង	 	 	 	 ប្រធាននាយកដ្ឋា នបណត ុះបណ្តា ល និងវកិ្រឹតការ

លោក អ៊ឹង ង ោ៉ ហុក	 	 	 	 ប្រធាននាយកដ្ឋា នមធ្យមសិក្សាចំណេះទទៅ

លោក អោ ស�ៀម	 	 	 	 	 ប្រធាននាយកដ្ឋា នអភវិឌ្ឍកម្មវធិីសក្សា

គណៈកម្មការនិពន្ធ និងត្រួតពិនិត្យ

គណៈកម្មការសម្របសម្រួល

លោក ថៃ ហេង	 	 	 	 	 អនុប្រធានការយិាល័យនៃវទិ្យាស្ថា នជាតិអបរ់ ំ

លោក ព្រំ ងួន	 	 	 	 	 អនុប្រធានការយិាល័យនៃនាយកដ្ឋា នអភវិឌ្ឍកម្មវធិីសក្សា

លោក ហែមសុខលក័្ខ	 	 	 	 មន្ត្រីជំនាញ នាយកដ្ឋា នបណត ុះបណ្តា ល និងវកិ្រឹតការ

លោក ឌុច មករា	 	 	 	 	 មន្ត្រីជំនាញ នាយកដ្ឋា នមធ្យមសិក្សាចំណេះទទៅ

លោក កូហ៊្សី តាកាហាស៊ី	 	 	 	 ប្រធានគម្រោង STEPSAM3



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 1ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- PB

មេរ�ៀនទី 2 សមាមាត្រ

វត្ថុបំណង

វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី​2 នេះមាន4 ចំណុចដូចខាងក្រោម៖

	 -    ដោះស្រាយចំណោទដែលទាកទ់ងនឹងសមាមាត្របានត្រឹមត្រូវ

	 -    ដោះស្រាយចំណោទដែលទាកទ់ងនឹងភាគរយបានត្រឹមត្រូវ

	 -    ដោះស្រាយចំណោទដែលទាកទ់ងនឹងភាគរយក�ើន នងភាគរយថយបានត្រឹមត្រូវ

	 -    ដោះស្រាយចំណោទដែលទាកទ់ងនឹងការប្រាកប់ានត្រឹមត្រូវ។

វត្ថុបំណងទាងំនេះផ ត្ោ តល�ើការអនុវត្តសមាមាត្រទៅនឹងជីវភាពរស់នៅ ហ�ើយគ្រូត្រូវមានការយកចិត្តទុកដាកខ់្ពស់ដ�ើម្បីល�ើកទឹកចិត្ត

សិស្សក្នុងការប្រើចំណេះដឹង និងជំនាញអំពីសមាមាត្រតាមរប�ៀបផ្សេងៗ។

ផែនការបង្រៀន

យេាងតាមបំណែងចែកកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងអបរ់មំេរ�ៀននេះបានកំណតក់ារបង្រៀន12 ម ោ៉ ងសិក្សាដូចមានបង្ហា ញក្នុងតារាងទី1 

ខាងក្រោម 2ម ោ៉ ងសិក្សាសម្រាបផ់្នែកនីមយួៗ។ គ្រូអាចផ្លា ស់ប្ដូរផែនការបង្រៀនបានអាស្រ័យទៅល�ើកម្រិតយល់ដឹងរបស់សិស្ស និង

សកម្មភាពដែលជាប្រតបត្តិបន្ថែម។ ក្នុងមេរ�ៀនទាងំមូល​ អាចប្រេីប្រាស់ទំនាកទ់ំនងសមាមាត្រ​             សម្រាបផ់លធេៀបនិង               

សម្រាបភ់ាគរយ នងដ�ើម្បីឱ្យសិស្សមានជំនាញក្នុងការដោះស្រាយលំហាតដ់ោយប្រើទំនាកទ់ំនងនេះ។

d
c

b
a =

100
c

b
a =

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជេងរង ទំព័រ សកម្មភាព

2

1.   ចំណោទល�ើសមាមាត្រ 17– 19
-     ធ្វើលំហាតប់្រតបត្តិដោយប្រើទំនាកទំនង             ។

  2

2.  ចំណោទល�ើភាគរយ 19 – 21   -     ដោះស្រាយចំណោទល�ើភាគរយ។

2

3.  ចំណោទល�ើភាគរយក�ើន   

     នងភាគរយថយ

21   - 23   -     ដោះស្រាយចំណោទល�ើភាគរយក�ើន នងភាគរយថយ 
        ជាមយួនឹងរូបជំនួយ។

2

4.  ការប្រាក់ 24 – 25   -     ដោះស្រាយចំណោទល�ើការប្រាកស់មាស

4
លំហាត់ 26   -     ធ្វើលំហាតន់ៅទំព័រទី  26 ។

-     ប្រើខ្នា តរបស់ចក្រភពអងគ់្លេស(អ៊ិញ, ម៉ា យ, ហ្វីត នងផោន)

       សម្រាបប់្រតបត្តិល�ើការបម្លែងខ្នា ត។

d
c

b
a =

-     បង្កើតប្រតបត្តិនៃសំណងរ់ូបដ�ើម្បីបង្កើនការយល់លក្ខខណ្ឌ  

       ដែលឱ្យក្នុងចំណោទ។

សកម្មភាពផ្សេងៗសិក្សាពីភាពខុសគ្នា រវាងអត្រាការប្រាកទ់ោល 

និងអត្រាការប្រាកស់មាស។

តារាងទី1   ផែនការបង្រៀនមេរ�ៀនសមាមាត្រ



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 2

ចំណុចសខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

	 •  ជួយ�សិស្សក្នុងការអភវិឌ្ឍជំនាញរបស់ពួកគេនៃគំនូសតាង ដ�ើម្បីម�ើលឃ�ើញពីលក្ខខណ្ឌ ដែលបានផ្ដល់ឱ្យនៅក្នុងចំណោទនេះ
                  ហ�ើយសិស្សត្រូវយល់ដឹងពីប្រយោជនន៍ៃគំនូសតាងនៅក្នុងការដោះស្រាយចំណោទទាងំនេះ។

	 •  ត្រួតពិនិត្យម�ើលចំណេះដឹងរបស់សិស្សនៅល�ើខ្លឹមសារនៅដ�ើមដំបូងនៃផ្នែកនីមយួៗ ដ�ើម្បីទទួលបានព័តម៌ានអំពីរប�ៀបជាច្រើន

                   ដែលពួកគេមានជាមយួនឹងវធិីសាស្រ្តដែលពួកគេត្រូវរ�ៀន។

	 •  ជំរុញឱ្យមានការប្រើប្រាស់ការគណនាការប្រាកស់មាសដែលមានលក្ខណៈស្មុគស្មា ញ។ ដូចនេះបន្ថែមវធិីនៃការគិតក្នុងការសិក្សា
                   របស់សិស្ស ។

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ

រាល់ការចាបផ់្តើមបង្រៀនសូមត្រួតពិនិត្យថាប�ើសិស្សរបស់អ្នកមានចំណេះដឹងខាងក្រោមនេះ នោះនឹងមនិមានសិស្សណាមាន
 ការលំបាកក្នុងការសម្រេចវត្ថុបំណងមេរ�ៀននេះទេ។

1.  ចំណោទល�ើសមាមាត្រ

4.    ការប្រាក់

-   ហេតុអ្វីបានជាប្រជាជនចូលចិត្តផ្ញើប្រាកក់្នុងធនាគារ?

-   អត្ថន័យនៃទម្រងក់ារប្រាក។់

     ទំនាកទ់ំនងមូលដ្ឋា ននៃ              នងបម្លែងជា ad = bc និង a = b×  ​​​​​​      ។

2.   ចំណោទល�ើភាគរយ

-    អត្ថន័យនៃភាគរយ 

-    វធិីក្នុងការគណនាភាគរយ។

3.   ចំណោទល�ើភាគរយក�ើន នងភាគរយថយ

-   អត្ថន័យនៃភាគរយក�ើន នងភាគរយថយ

-   វធិីក្នុងការកំណតថ់្លៃ។

d
c

b
a = d

c



ែកត្រម�វ 
េផាន សរេសរជា lb (មនិែមន ld). 

ែកត្រម�វ 
1 ហ�ីត = 0.3048 m 

ែកត្រម�វ 
cmm cm 

 

 

 ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្ស

សំណួរទី1៖ ត�ើអ្នកអាចឆ្លើយចម្លើយ    

ខាងក្រោមបានទេថាហេតុអ្វី?

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 3ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 2

ផ ត្ោ តល�ើការផ្តល់ឲ្យសិស្សក្នុងការប្រើ

ចំណេះដឹងទូលាយនិង ជំនាញអំពី 
សមាមាត្រនៅក្នុងជីវតិប្រចាថំ្ងៃរបស់ពួកគេ។ 

ad    bc
d
c

b
a =

(ចម្លើយ គុណអង្គសងខាងនឹង bd។)

សំណួរទី2៖ ប�ើ          =          

នោះចូររកតម្លៃនៃ x

(ចម្លើយ៖ x = 32)

13
8

52

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំមាន 

កំហុសមយួចំនួននៅល�ើទំព័រនេះ។ 

 ដូច្នេះ គ្រូបង្រៀនគួរតែកែវាឱ្យត្រឹមត្រូវ 

ក្នុងមេរ�ៀននេះ ដ�ើម្បីជ�ៀសវាងការភាន ់
ច្រឡំរបស់សិស្ស។

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូបង្រៀន
ហេតុអ្វីបានជាយ�ើងសរសេរ “ផោន”ដោយ “lb ? 

ពាក្យ  “ផោន”    មានដ�ើមកំណ�ើ តមកពីពាក្យឡាតាងំ  “Libra   pondo”  (=  “ផោននៃទំម្ងន”់  នៅក្នុងភាសាអងគ់្លេស)។ 
យ�ើងប្រើ   “LB”   មកពីពាក្យ  “libra”   ។   ឯកតារូបិយបណ័្ណ នៃចក្រភពអងគ់្លេសផងដែរគឺ   “ផោន”  នងបានសរសេរជា 

“£ “និងសញ្ញា នេះ កប៏ានមកពី L នៃ” libra “។

	   ត� ើបណ្តាប្រទេ សណាខ្លះដែលប្រើខ្នា តទាងំនេះ?

ខ្នា តទាងំនេះត្រូវបានរាយបញ្ជីនៅល�ើទំព័រនេះដូចជា អ៊ីញ  ហ្វីត,  ម៉ា យ   និងផោនត្រូវបានគេហៅថា  “ខ្នា តអធិរាជ”  ។  ខ្នា តទាងំនេះ
 

ត្រូវបានណែនាឱំ្យប្រើប្រាស់នៅក្នុងសតវត្សទី    19   សម្រាបប់្រទេសក្រោមចក្រភពអងគ់្លេស។    ខ្នា តអធិរាជលែងមានការប្រើប្រាស់
 

នាពេលបច្ចុប្បន្ននៅក្នុងប្រទេសជាច្រើនប៉ុន្តែសហរដ្ឋអាមេរកិ និងចក្រភពអងគ់្លេសនៅតែប្រើខ្នា តទាងំនេះប�ើទោះបីជាពួកគេប្រើប្រព័ន្ធ

ម៉ែតជាផ្លូវការកដ៏ោយ។ 

សមាមាត្រ

 

8



 

 
ែកត្រម�វ x lb 

 

 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 4

សំណួរ៖ ផលធ�ៀបប្រវែងនៃដំបងA ធ�ៀប 

 ដំបង B គឺ 5    ធ�ៀប 8 ។ ប�ើដំបង 
ប្រភេទ B មានប្រវែង 48 សងទី់ម៉ែត 

រកប្រវែងនៃដំបង A?

(ចម្លើយ៖ 30 សងទី់ម៉ែត)

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស៖

នៅពេលដែលធ្វើលំហាតគ់ំរូទី 1
 - ធ្វើការកែកំហុសដែលចាបំាចក់្នុងការ 
 បង្រៀនទំព័រនេះដូចជា “LB”  សម្រាប ់

 ផោន (មនិមែន “ld”ទេ) ។

 - ល�ើកទឹកចិត្តដល់សិស្សក្នុងការប្រើការ
 

 គណនា ដូចនេះ គ្រូត្រូវតែផ ត្ោ តកានត់ែ

ច្រើនទៅល�ើវធិីនៃការបម្លែង។ 
 

ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្សមុនធ្វើ 

លំហាតគ់ំរូទី 2

សំណួរ៖ ត�ើ 1  dm3  មានប៉ុន្មាន   cm3 ?

(ចម្លើយ 1 000  cm3)

1 dm  = 10  cm

ការផ្ដល់យោបល់សម្រាបក់ារបង្រៀន ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀត

លំហាតគ់ំរូទី   1   លំហាតគ់ំរូទី  2   នងគំរូទី   3  អាចនឹងត្រូវបានដោះស្រាយបានក្នុងលក្ខណៈខុសៗគ្នា ។   គ្រូបង្រៀនត្រូវ

ដឹងពីដំណោះស្រាយតាមរប�ៀបផ្សេងទ�ៀតដ�ើម្បីផ្តល់ការណែនាសំមស្របដល់សិស្ស។

ឧទាហរណ៍ដូចជានៅក្នុង លំហាត ់ទី 1(a) យ�ើងដឹងថា 1 អ៊ីញ  = 2.54  សងទ់ីម៉ែត្រដែលមានន័យថា1 សងទី់ម៉ែត្រ =           អ៊ីញ។1
2.54

ដូចនេះក្នុងមយួម៉ែត 1 = 100 សងទី់ម៉ែត្រ = 100 x           = 39.37  អ៊ីញ ។1
2.54

នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី 2, ចំណោទនេះបានបង្ហា ញថា 85 dm3 ទឹកត្រូវបានចាកចូ់លទៅក្នុងធុងមយួ រយៈពេល 2 នាទី ដែលមានន័យថា

(85 ÷ 2) dm3 ទឹកត្រូវបានចាកន់ៅក្នុង 1 នាទី។ ដូចនេះ​ ដ�ើម្បីចាកទឹ់កបំពេញធុង វានឹងត រ្ូវការរយៈពេល

7650 ÷
85

2
= 7650  x 2

85
= 180 នាទី= 3 ម ោ៉ ង។

ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្សមុនធ្វើ 

លំហាតគ់ំរូទី1

 
ែកត្រម�វ x mile 

 ែកត្រម�វ 62.1504…. ≈ 62.2 

 ែកត្រម�វ 2.54 cm 

 

 

 

 

 

 

 



 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 5ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 4

វានឹងធ្វើឱ្យសិស្សចាបអ់ារម្មណ៍ល�ើការ 
ត្រួតពិនិត្យម�ើលពីរប�ៀបដែលមានល្បឿន

ល�ឿនពេកដែលកងន់េះផ្លា ស់ទី។

ប្រសិនប�ើអង្កតផ់្ចិតនៃរង្វងក់ងន់េះគឺ 60 

សងទ់ីម៉ែត នោះបរមិាត្ររបស់វាស្មើនឹង 6 
0 π សងទ់ីម៉ែត្រ។ 

នៅពេលដែលកងន់េះវលិបាន 1750  

ជំុក្នុង 5 វនិាទីឬ 1750/5 = 350 ជំុក្នុង
មយួវនិាទី នាឱំ្យកងន់េះផ្លា ស់ទីទៅមុខ 
បានល្បឿន

60 π  x350 = 65940 សងទី់ម៉ែត្រ / s

= 659.4 ម៉ែត / s 

ល្បឿនកងល់�ឿនជាងល្បឿនសំលេង!

      ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្ស    	       

      មុនពេលបង្រៀនផ្នែកទី 2 

សំណួរ៖ មានសិស្សស្រី 54នាកន់ៅក្នុង 
ចំណោមសិស្សទាងំអស់ 120 នាកន់ៃ 

សិស្សថ្នា កទី់ 9 ។ ត�ើសិស្សស្រីនៅក្នុង
 

ថ្នា កទី់ 9 មានប៉ុន្មាន ភាគរយ?

(ចម្លើយ៖ 45%)

ការផ្ដល់យោបល់សម្រាបក់ារបង្រៀន សមាមាត្រ នងភាគរយ

ចំពោះសិស្សទាងំនោះដែលត្រូវការរលឹំកឡ�ើងវញិនូវចំណេះដឹងនៃសមាមាត្រ នងភាគរយ គ្រូអាចផ្តល់ការណែនាដូំចខាង

ក្រោម៖

ប្រសិនប�ើផលធ�ៀបនៃ A ល�ើ B មយួដែលស្មើនឹងផលធ�ៀបនៃ 

C ល�ើDទំនាកទ់ំនងនេះត្រូវបានបញ្ជា កន់ៅក្នុងទម្រង់

A :  B = C  : D A :  B = C  : 100ឬ ឬ
A A
B B

C C
D 100

= =

នេះអាចត្រូវបានអនុវត្តទៅជាពីរចំនួនដែលមានទំនាកទ់ំនងនៅ 

ក្នុងសមាមាត្រ។(ឧទាហរណ៍ដូចជា ពេលវេលា នងមាឌនៅក្នុង

លំហាតគ់ំរូទី 2 ខាងល�ើ)

ភាគរយគឺជាផលធ�ៀបទៅនឹង    100    ត្រូវបានបញ្ជា កន់ៅក្នុង 
ទម្រង់

ភាគច្រើននៃចំណោទនៅល�ើភាគរយទាមទារអោយមានការ 
ប្រើប្រាស់ទំនាកទ់ំនងដូចដែលយ�ើងបានឃ�ើញនៅក្នុង

ឧទាហរណ៍ទី 1 នៃផ្នែកទី 2 ខាងល�ើ។

ចម្លើយប្រតបត្តិ: 1.29 s

 

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

  បន្ទា បពី់ធ្វើលំហាតគ់ំរូទី 3 



 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 6

   ឧទាហរណ៍ទី2 សំណួរដំបូង

បន្ទា បពី់អានប្រយោគសំណួររចួសួរសិស្សថា

- ត�ើផលធ�ៀបនៃប្រាកច់ំណូលរបស់ពូសុខ   

   ល�ើប្រាកច់ំណូលរបស់មងីសំ

      ស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?

​   -  ប�ើចំនួនភាគរយនៃប្រាកច់ំណូលរបស់ 

      ពូសុខធ�ៀបនឹង ប្រាកច់ំណូលរបស់ 

      មងីសំស្មើនឹង n/100

 ត�ើអ្នកអាចរកបានទំនាកទ់ំនងអ្វី?

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សម្រាបលំ់ហាតគ់ំរូទី1 នងទី2

សិស្សអាចប្រើទំនាកទំនងសមមូល

A   :   B  =   C  :   100
A
B

C
100

=ឬ

សម្រាបលំ់ហាតន់េះ

       លំហាតគំ់រូទ ី3 សំណួរដំបូង

បន្ទា បពី់អានប្រយោគសំណួររចួសួរសិស្សថា

-    ត�ើ 35  លានស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?

(ចម្លើយ 3500 មឺឺនុ ឬ 5000000 ...)

-    ត�ើយ�ើងអាចគណនា   60%  នៃ   35 
     លានស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?

(ចម្លើយ 35 លាន x 60/100)

 ជំនួយសម្រាបក់ារបង្រៀន ការបង្ហា ញចំណោទនៅល�ើភាគរយ (I)

 ជាញឹកញាបសិ់ស្សតែងមានអារម្មណ៍ថាមានការលំបាកក្នុងការដោះស្រាយចំណោទនៅល�ើភាគរយ។

 វធិីសាស្រ្តដម៏ានប្រសិទ្ធភាពមយួដ�ើម្បីបង្រៀនមេរ�ៀននេះគឺគូសរូបមយួដូចដែលបានបង្ហា ញខាងក្រោម៖

 ឧទាហរណ៍A

 មានសិស្សស្រីចំនួន 54នាកន់ៅក្នុងចំណោមសិស្សសរុបចំនួន
 

120នាក។់ ត�ើសិស្សស្រីមានចំនួនប៉ុន្មាន ភាគរយ?

ឧទាហរណ៍B 
ក្នុងរោងភាពយន្តមយួមានកៅអី 500 កន្លែង នង 36% គ្មាន អ្នក 
អង្គុយ ។ ត�ើមានកៅអីប៉ុន្មាន កន្លែងដែលគ្មាន អ្នកអង្គុយ?

 

 

 



 

 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 7ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 6

ការណែនាដំល់សិស្ស

សម្រាបលំ់ហាតទី់ 4

គំនូសតាងដូចខាងក្រោមនេះនឹងជួយ�

សិស្សឱ្យម�ើលឃ�ើញនិងអាចដោះស្រាយ 
 លំហាតគ់រូទី 4 បាន។ តម្លៃលកស់រុប

តម្លៃលកស់រុប

កម្រៃបូណាទទួល

កម្រៃសុខទទួល 10% នៃតម្លៃលក់

20% នៃកម្រៃសុខទទួល

        ចម្លើយប្រតបត្តិ 

តាង x ជាតម្លៃលកដី់ នោះយ�ើងបាន

x
1800

100
3=

3X = 1800 x 100 = 180000

X = 60000
ចម្លើយ៖ 60000 រ�ៀល 

​ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្ស

      មុនធ្វើឧទាហរណ៍ទី1

    សួរសិស្សនូវសំណួរដូចខាងក្រោម៖

  -ល�ើទូរទស្សនឬ៍ប្រព័ន្ធផ្សព្វផ្សាយផ្សេង 

  ទ�ៀតដែលអ្នកធ្លា បប់ានឮគេនយាយថា 

  “... ត្រូវបានក�ើនឡ�ើង ... “%?

ជំនួយសម្រាបក់ារបង្រៀន វធិីដ�ើម្បីរកភាគរយក�ើន នងភាគរយថយ

នៅទំព័រទី 22 នៃស�ៀវភៅសិក្សាគេាលនោះរូបមន្តសម្រាបភ់ាគរយក�ើន នងភាគរយថយត្រូវបានផ្តល់ដោយឡែកពីគ្នា នៅក្នុង

ពីរទម្រងប់៉ុន្តែយ�ើងអាចបង្ហា ញវាតែមយួទម្រងដូ់ចខាងក្រោម៖

ភាគរយក�ើន / ភាគរយថយ = [(ផលដករវាងពីរចំនួន) / (ចំនួនដ�ើម)]x 100%

ក្នុងឧទាហរណ៍ទី1 ផលដករវាងពីរចំនួន 5 – 4 = 1 នងចំនួនដ�ើមគឺ 4 ដូចនេះ ភាគរយក�ើនគឺ 

5
1

4
1
x 100% = 25% ។

ម្យ៉ាងទ�ៀតនៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី2 ផលដករវាងពីរចំនួនគឺ 5 – 4 = 1 នងចំនួនដ�ើមគឺ 5 ដូចនេះ ភាគរយថយគឺ    x 100% = 20% ។  

អ្វីដែលសំខានន់ៅក្នុងការគណនានេះគឺដ�ើម្បីដឹងពីអត្ថន័យនៃភាគរយក�ើននងភាគរយថយ ហ�ើយត្រូវតែដឹងថាចំនួនដ�ើមគឺតែងតែនៅ 

ភាគបែងជានិច្ច។

 



ែកត្រម�វ:  

% 

% 

 

a
a

ab

b

b

x 100%

x 100%

  

 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 8

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

ការធ្វើលំហាតគ់ំរូទី1

ដូចដែលបានណែនាមំ្តងហ�ើយម្តងទ�ៀត

គំនូររូបតាងនេះនឹងជួយ�ដល់សិស្សយល់

អំពីចំណោទនេះ។

ដោយគេចុះថ្លៃ  60   %  ពីតម្លៃដ�ើម នៅ 
តម្លៃលកគឺ់ 32000រ�ៀលគឺស្មើនឹង 40 % 

នៃតម្លៃដ�ើម។ 

ដូចនេះ 3 2 0 0 0

X

X

=
=

100    60
100

80000

ចម្លើយ៖ 80000 រ�ៀល

   ត រ្ួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្សក្នុងលំហាតទី់1

ដូចដែលបានណែនាមំ្តងហ�ើយម្តងទ�ៀត គំនូររូបតាងនេះនឹងជួយ 
 ដល់សិស្សយល់អំពីចំណោទនេះ។ 

ជំនួយសម្រាបក់ារបង្រៀនសំណួរបីប្រភេទល�ើភាគរយ

 ប្រសិនប�ើយ�ើងក្រឡេកម�ើលទំនាកទ់ំនង នោះយ�ើងអាចរកឃ�ើញមានតម្លៃ
A
B

C
100

=

=

3​ គឺ A,  B នង C នេះមានន័យថា

យ�ើងអាចរ�ៀបចំសំណួរ 3 ប្រភេទសួរពីតម្លៃនៃ A, B ឬ C។

ឧទាហរណ៍   ប្រសិនប�ើមានសិស្សប្រុស   312  នាកក់្នុងចំណោមចំនួនសិស្សសរុប   600នាកន់ៃសាលារ�ៀនមយួនោះ   52% 

គឺជាសិស្សប្រុស នងត្រូវបានសរសេរជា 312
600 100

52 ។ យ�ើងអាចបង្កើតចំណោទដែលមានទម្រងដូ់ចខាងក្រោម៖

[1]  មានសិស្ស 600  នាកន់ៅក្នុងសាលា 
រ�ៀនមយួ និង   52%   នៃពួកគេគឺជាសិស្ស 
ប្រុស។ត�ើនៅក្នុងសាលារ�ៀននេះមាន

សិស្សប្រុសប៉ុន្មាន នាក?់

[2] នៅក្នុងសាលារ�ៀនមយួមានសិស្ស 
ប្រុស 312 នាក ់ដែលស្មើ 52% នៃសិស្ស 
សរុប។ ត�ើមានសិស្សសរុបក្នុងសាលា 
រ�ៀននេះមានប៉ុន្មាន នាក?់

[3]      នៅក្នុងសាលារ�ៀនមយួមានសិស្ស 
ប្រុស  312 នាកក់្នុងចំណោមសិស្សសរុប 
ចំនួន600នាក។់ ត�ើចំនួនភាគរយនៃ 

សិស្សប្រុសមានប៉ុន្មាន ?

 

 
? %  

ភាគរយ 100 % 

សិស្ស 840 0 

0 % 

945 

 

% 100 
% 

តៃម� 
60% ចុះៃថ� 

? 32000 

 
40 % 

0 

0 % 

នាឱំ្យ



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 9ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 8

 30% ចំេណញ 

ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្ស៖

មុនពេលដោះស្រាយលំហាតគ់ំរូទី 3 នងគំរូទី 

4 គ្រូគួរតែសួរសិស្សនូវសំណួរដូច

ខាងក្រោម៖

-    ត�ើអ្នកអាចពន្យល់ពីរប�ៀបកំណតត់ម្លៃ 
បានដែរឬទេ?

(ចម្លើយ  តម្លៃដ�ើម  +    ប្រាកច់ំណេញ= 

តម្លៃលក)់

ចម្លើយប្រតបត្តិ

(a)   ផលដកនៃតម្លៃសាងគឺ 

           4800 – 4200 = 600 រ�ៀល 

       ចំនួនភាគរយថយគឺ

600

4800
100 % 100%

1

8

= 12.5 %  ។

=

=

= =

x

x

x

ចម្លើយ 12.5 %

(b)   កំណ�ើ នសិស្សគឺ 

800
100

10 80

ដូចនេះចំនួនសិស្សក្នុងឆ្នា នំេះគឺ

800 + 80 = 880

ចម្លើយ  880  នាក់

ជំនួយសម្រាបក់ារបង្រៀន៖ ការបង្ហា ញចំណោទនៅល�ើភាគរយ (II)

លំហាតគ់ំរូទី1 ដល់ទី 4   ខាងល�ើនេះគឺសុទ្ធតែជាចំណោទល�ើភាគរយនៅក្នុងកម្រិតស្តងដ់ារ។   ដូចដែលបានបង្ហា ញ
 នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី1  នងទី2  នៅល�ើទំព័រមុន គំនូសតាងពិតជាអាចជួយ�ដល់ការយល់ដឹងពីបញ្ហនងរកដំណោះស្រាយ។

 នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី3 នងទី 4 យ�ើងអាចជួយ�សិស្សរកដំណោះស្រាយតាមរយៈគំនូសតាងដូចខាងក្រោម៖

លំហាតគ់ំរូទី3 លំហាតគ់ំរូទី4

780 130
100

3600 60
100n n

 

ភាគរយ 100% 

តៃម� 
? 0 

0 % 

780 

130% 

 

ភាគរយ 
 

60% 

តៃម� 

 

3600 0 

0 % 

? 

100% 

 40% ចុះតៃម� 

 

 



ត្រួតពិនិត្យចំណេះដឹងសិស្ស 
សំណួរទ1ី ត�ើអ្នកដឹងទេថាប�ើយ�ើងបាន 
 ដាកប់្រាកន់ៅក្នុងធនាគារមយួ នោះ ប្រាក ់
 វានឹងត្រូវបានក�ើនឡ�ើងបន្ទា បពី់យ�ើងដាក់

 
 ក្នុងរយៈពេលជាកល់ាកណ់ាមយួ។

 សំណួរទី2 ត�ើអ្នកធ្លា បប់ានឮពី 
 “ការប្រាក”់ ក្នុងរយៈពេលណាមយួទេ?

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 10

ការណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

 សម្រាបឧ់ទាហរណ៍ 

គំនូសតាងខាងក្រោមដ�ើម្បីយល់ 

លក្ខខណ្ឌ នៃចំណោទ

ប្រាកស់រុបត្រូវបានក�ើនឡ�ើង “8% 

ធ�ៀបនឹងឆ្នា ចំាស់”  ជារ�ៀងរាល់ឆ្នា ។ំ

ឧទាហរណ៍ ប�ើសិនជាអត្រាការប្រាក ់10% 

 ក្នុងមយួឆ្នា  ំនេាះ100 រ�ៀលនឹងទៅជា 
នៅចុងឆ្នា ទីំ1

     100 + 100 x 10% =  110 រ�ៀល

នៅចុងឆ្នា ទីំ2

    110 + 110 x10% = 121រ�ៀល

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូបង្រៀនអត្រាការប្រាកទ់ោល  នងអត្រាការប្រាកស់មាស

មានពីរប្រភេទនៃការគណនាការប្រាក ់គឺការប្រាកទ់ោលនិងការប្រាកស់មាស។ ឧទាហរណ៍ទាងំអស់ខាងល�ើត្រូវបាន

ដោះស្រាយដោយប្រើអត្រាការប្រាកស់មាស។ ម្យ៉ាងទ�ៀតអត្រាការប្រាកទ់ោលត្រូវបានអនុវត្តទៅល�ើតែប្រាកដ់�ើម 
ប៉ុណ្ណោះ ។ 

ឧទាហរណ៍ ប�ើយ�ើងអនុវត្តអត្រាការប្រាកទ់ោល 10% នៃប្រាកដ់�ើម 40000 រ�ៀលនោះ៖

នៅចុងឆ្នា ទំី1 នៅចុងឆ្នា ទីំ២40000 + 40000 44000 + 40000x x

x

10 10

10

100 100

100

44000

40000 4000

48000

តាមវធិីនេះការប្រាកស់រុបជារ�ៀងរាល់ឆ្នា ថំេរគឺ =

= =

 
ឆា� ទំ1ី 

ឆា� ទំ2ី 
 ឆា� ទំ3ី 
 

8% ៃន P1 P1 

P2 

P3 

8% ៃន P2  

 

 

 

ែកត្រម�វ:544195.584 ≈ 
544195.6 
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ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 11ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 10

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស៖

ដោយសារតែភាពស្មុគស្មា ញនៃការ

គណនានោះគ្រូអាចអនុញ្ញា តឱ្យសិស្សប្រើ 
ម៉ា សី៊នគិតលេខ។ ប្រសិនប�ើមនិមាន

 
ម៉ា សី៊នគិតលេខប្រើប្រាស់ គ្រូបង្រៀនគួរ 
តែពន្យល់ពីការគណនា និងផ្ដល់នូវ 
ចំណោទណាដែលប្រើលេខងាយៗ។

ចម្លើយប្រតបត្តិ 

ប�ើយ�ើងតាង   x   ជាអត្រាការប្រាក ់នោះ 

យ�ើងបាន
605000 = 500000 x

= = =

==

=

(1 + x)2

(1 + x)2 605000
500000

121

11

100

10

ដោយ   1   +   x  គឺជាចំនួនវជិ្ជមាននោះ 
យ�ើងបាន

1 + x 1.1

0.1x

ដូចនេះ អត្រាការប្រាកគឺ់ 10 %

សម្គា ល់៖ មនិអនុញ្ញា តឲ្យសិស្សប្រើ 
ម៉ា សី៊នគិតលេខក្នុងការដោះស្រាយ 
ចំណោទដែលប្រើការគណនាងាយ 

នោះទេ។

ចម្លើយ 10 %

សកម្មភាពបន្ថែមល�ើ អត្រាការប្រាកទ់ោលនិងអត្រាការប្រាកស់មាស។ ត�ើធនាគារមយួណាដែលអ្នកគួរតែផ្ញើប្រាក?់

ធនាគារ A និងធនាគារ B ចាបផ់្តើមសេវាថ្មី។ ត�ើធនាគារមយួណាដែលអ្នកគួរតែផ្ញើប្រាក?់

ធនាគារ A :  ប�ើសិនអ្នកដាកប់្រាក1់0000  រ�ៀល 

ក្នុងធនាគាររបស់យ�ើង។ យ�ើងនឹងឱ្យអត្រាការប្រាកទ់ោល 

15%ក្នុង១ឆ្នា  ំសម្រាបក់ារដាករ់យៈពេល10 ឆ្នា ។ំ

ធនាគារ B: ប�ើសិនអ្នកដាកប់្រាក1់0000 រ�ៀល 

ក្នុងធនាគាររបស់យ�ើង។ យ�ើងនឹងឱ្យអត្រាការប្រាក់
 

សមាស 10% ក្នុង1ឆ្នា  ំសម្រាបក់ារដាករ់យៈពេល 10 ឆ្នា ។ំ

ចម្លើយ (ប្រើម៉ា សី៊នគិតលេខ) 0 1 1 1 1

តាមការបង្ហា ញក្នុងតារាងខាងល�ើយ�ើងឃ�ើញថាធនាគារ B ទទួលបានប្រាកច់្រើនជាងធនាគារ A ប�ើយ�ើងដាកប់្រាក ់10000 

សម្រាបរ់យៈពេល1០ឆ្នា ។ំ
 

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Bank A 15% 10000 11500 13000 14500 16000 17500 19000 20500 22000 23500 25000
Bank B 10% 10000 11000 12100 13310 14641 16105 17716 19488 21437 23581 25939

ែកត្រម�វ:  

(1.1)1 = 1.1  (1.1)2  = 1.21  

(1.1)3≈1.33  (1.1)4≈1.46  
(1.1)5≈1.61  (1.1)6≈1.77  
(1.1)7≈1.94  (1.1)8≈2.14  
(1.1)9≈2.35 
 
ដូចេនះតៃម�ៃន(1.1)t េលើស2 េន

ឆា� ទំ ី8th       ចេម�ើយ t = 8 

 

 

 

 

ធនាគារA
ធនាគារB

11

10

2



ដោយ     8%     នៃសិស្សប្រឡងជាបទ់ទួលបានអាហារូបករណ៍ 
នោះចំនួន សិស្សដែលទទួលបានអាហារូបករណ៍គឺ 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 12

ចម្លើយនៃលំហាត់

1. (ក) 160       (ខ) 7          (គ) 20

(ឃ) (ង) 12040

17

3

100

100

100

=

=

=

=

=

85%

80%

80%

20%

20%

85%

2.

3.

4.

5.

6.

100
60

20

25000

350000

350000

210000

210000 140000 រ�ៀល

140000 រ�ៀល

– 

25000

2400

3000

20000

x

x

x

x

x

x

x

x

x

x

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ នាក់

ប្រាកដ់ែលវណ្ណា សន្សំបាន 

ដូចនេះគាតត់្រូវការប្រាក់

ប�ើយ�ើងតាង x ជាតម្លៃនៃម៉ា សី៊នថត 

នោះយ�ើងបាន

x

x

x=

=

= =

=

=

=

=

=

x

=60 75

75$
100
80

7. តាង x ជាចំនួនសិស្សនៅឆ្នា ចំាស់ នោះ
100 + 20

1 0 0
4200 x =3500

3500

8. តាង x ជាតម្លៃមុនពេលចុះថ្លៃ នោះយ�ើងបាន 
100– 16

100+12

100+14

70

8

100

100

100

100

100

4200 5000

ចម្លើយ៖ 5000  រ�ៀល

9. គិតពីប្រាកប់ំណុលនិងប្រាកច់ំណូលរបស់នាងនៅចុងឆ្នា ំ

(1) ប្រាកប់ំណុលពីធនាគារ

1000000 រ�ៀល 

600000 រ�ៀល 

400000 រ�ៀល 

1000000  

600000  

400000  

80000  

56000  4480  

56000 នាក ់

ចម្លើយ៖ 4480 នាក ់180000  780000 រ�ៀល 

456000រ�ៀល 

1120000 រ�ៀល 
(2) ប្រាកច់ំណូលបានមកពីមុខជំនួញរបស់នាង 

(3) ប្រាកច់ំណូលបានមកពីការប្រាក់

ប្រាកច់ំណូលសរុបគឺ 780000 + 456000 = 1236000

+

ដោយ   1236000   រ�ៀល ធំជាង 1120000   រ�ៀល ដូចនេះនាង 

ទទួលបានប្រាកច់ំណេញ 

10 . ចំនួនសិស្សដែលបានប្រឡងជាបគឺ់ 

សម្គា ល់  តាមការណែនាកំ្នុងទំព័រចាស់គឺល�ើកទឹកចិត្តសិស្សប្រើរូប

តាង។ 

xx



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 13ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 12

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព



(1)   4 : 5 =  x : 15                     (a)   4               (b)    8              (c)    10             (d)    12

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 14

សណួំរខ្លីៗសម្រាប់ សមាមាត្រ (1 ម ោ៉ ង100 ពិន្ទុ)

*គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

1.    ជ្រើសរ� ើសតម្លៃ x ដែលត្រឹមត រ្ូវតែមយួគត ់                                                             ( 5 ពិន្ទុ x 4  = 20 ពិន្ទុ)

(2)   x : 2 =  6 : 12                     (a)    1              (b)    2              (c)    30             (d)    6

(3)                                            (a)    28             (b)    42            (c)    56             (d)    70

(4)                                           (a)    27             (b)   36             (c)    45             (d)    54

24

15

7x

x9
45

3

=

=

2.    ជ្រើសរ� ើសតម្លៃ y ដែលត្រឹមត្រូវតែមយួគត ់                                                              (5 ពិន្ទុ ×  4 = 20 ពិន្ទុ)

(1)   30 % នៃ 80 គឺ y                     (a) 80                 (b) 30              (c) 24                 (d)  2400

(2)  y % នៃ 120 គឺ 48                   (a) 24                (b) 30             (c)  36               (d)    40

(3)  25  % នៃ y គឺ15                    (a)    25             (b) 50             (c)  60               (d)  75

(4)  10  % នៃyគឺ 20 % នៃ 60               (a)    60        (b)    120        (c)   180         (d)    200

3.   នៅក្នុងសាលារ�ៀនមយួមានសិស្សប្រុស 312 នាក ់ ដែលស្មើ 52%  នៃសិស្សសរុប។ ត�ើចំនួនសិស្សស្រីក្នុងសាលា
 

      រ�ៀននេះមានប៉ុន្មាន នាក?់                                                                                                        (15 ពិន្ទុ)

4.   សុខជាអ្នកលកវ់ទិ្យុ។ គាតទិ់ញវទិ្យុមយួគ្រឿងពីអ្នកលកដំុ់ និងយកមកលកប់ន្តក្នុងតម្លៃ 35000 រ�ៀលដោយទទួល 

      បានចំណេញ 40 %  ធ�ៀបនឹងតម្លៃទិញចូល។ ត�ើតម្លៃទិញចូលនៃវទិ្យុមានតម្លៃប៉ុន្មាន ?                        (15 ពិន្ទុ)

5.   ទម្ងនរ់បស់ វណ្ណា  បានថយចុះ 5%    ធ�ៀបនឹងឆ្នា មំុនហ�ើយឥឡូវនេះគាតម់ានទម្ងន ់76  kg។ ត�ើឆ្នា មំុនគាតម់ាន 

      ទម្ងនប់៉ុន្មាន ?                                                                                                                        (15 ពិន្ទុ)

6.   លីមបានខ្ចីប្រាក ់300000 រ�ៀលពីធនាគារមយួ។   ធនាគារនេះបានយកជាមយួអត្រាការប្រាកស់មាស និង   2  

      ឆ្នា កំ្រោយមកលីមបងប់្រាកត់្រឡបម់កវញិចំនួន 432000 រ�ៀលទៅធនាគារ។  ត�ើអត្រាការប្រាកស់មាសដែល 

      ធនាគារនេះបានយកស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?                                                                                        (15 ពិន្ទុ)



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 15ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 14

1.    ជ្រើសរ� ើសតម្លៃ x ដែលត្រឹមត រ្ូវតែមយួគត ់                                                             ( 5 ពិន្ទុ  4  = 20 ពិន្ទុ)

(1)   4 : 5 =  x : 15                     (a)   4               (b)    8              (c)    10             (d)    12

(2)   x : 2 =  6 : 12                     (a)    1              (b)    2              (c)    30             (d)    6

(3)                                            (a)    28             (b)    42            (c)    56             (d)    70

(4)                                            (a)    27             (b)   36             (c)    45             (d)    54

24

15

7x

x9
45

3

=

=

(1)   30 % នៃ 80 គឺ y                     (a)    80              (b)   30            (c)   24              (d)    2400

(2)  y % នៃ 120 គឺ 48                   (a)   24              (b)   30           (c)   36              (d)   40

(3)   25 % នៃ y គឺ15                    (a)    25             (b)    50          (c)   60              (d)   75

(4)   10 % នៃy គឺ 20 % នៃ 60               (a)   60        (b)    120        (c)   180         (d)    200

ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ

ចម្លើយ៖           (1)  d                          (2)  a                        (3)  c                         (4) a

ចម្លើយ៖           (1)  c                          (2)  d                        (3)  c                         (4) a

ការដាកពិ់ន្ទុ

5 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ

ការដាកពិ់ន្ទុ

5 ពិន្ទុ = ជ្រើ សរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ = ចំណុចជ្រើសរ� ើសខុសឬគ្មាន ចម្លើយ

0 ពិន្ទុ = ចំណុចជ្រើសរ� ើសខុសឬគ្មាន ចម្លើយ។

2.   ជ្រើសរ� ើសតម្លៃ y ដែលត្រឹមត្រូវតែមយួគត ់                                                              (5  ពិន្ទុ  4 =  40 ពិន្ទុ)



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 16

3.    នៅក្នុងសាលារ�ៀនមយួមានសិស្សប្រុស 312  នាក ់ដែលស្មើ 52%  នៃសិស្សសរុប។  ត�ើចំនួនសិស្សស្រីក្នុងសាលា
 

      រ�ៀននេះមានប៉ុន្មាន នាក?់                                                                                                        (15 ពិន្ទុ) 

ចម្លើយ

    តាង x ជាចំនួនសិស្សសរុបនៅក្នុងសាលា នោះយ�ើងបាន 

52

52
5248
48312

52100
600312

288312

312 100x x x×

× x

x

== =នាឱំ្យ

នាឱំ្យ

នាឲំ្យមានសិស្ស 600 នាក ់ក្នុងសាលា និង 312 នាកជ់ាសិស្សប្រុស 

ដូចនេះចំនួនសិស្សស្រីស្មើនឹង 600 – 312 = 288

ចម្លើយ ចំនួនសិស្សស្រីស្មើនឹង288នាក់

រប�ៀបផ្សេងទ�ៀត

តាង y ជាចំនួនសិស្សស្រីនៅក្នុងសាលា

ដោយភាគរយនៃសិស្សប្រុសគឺ 52% នោះភាគរយនៃសិស្សស្រីគឺ  100% – 52% = 48% 

===
y y

ចម្លើយ៖ ចំនួនសិស្សស្រីស្មើនឹង288នាក់

ការដាកពិ់ន្ទុ 

    15 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយត្រឹមត្រូវជាមយួនឹងការប្រើខ្នា តត្រឹមត្រូវពរណ៌នាពីដំណ�ើ រការនៃការដោះស្រាយចំណោទនេះដោយ
     គ្មាន ចន្លោះណាម យួនិង ធ្វើការគណនាយ៉ា ងត្រឹមត្រូវ

    5 ពិន្ទុ= មានសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវដោយគ្មានការ ពិពណ៌នាអំពីដំណ�ើ រការដោះស្រាយបញ្ហា នេះបានយ៉ា ងត្រឹមត្រូវនោះទេ។
     ការសរសេរខ្នា តមនិត្រឹមត្រូវ ឬមនិបាសរសេរខ្នា ត

    0 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវមយួសោះ ដោះស្រាយបញ្ហា នេះតាមរយៈដំណ�ើ រការមយួដែលខុសឬ គ្មាន ចម្លើយ។

4.    សុខជាអ្នកលកវ់ទិ្យុ។ គាតទិ់ញវទិ្យុមយួគ្រឿងពីអ្នកលកដំុ់  និងយកមកលកប់ន្តក្នុងតម្លៃ 35000 រ�ៀល  ដោយទទួល 

      បានចំណេញ  40 %  ធ�ៀបនឹងតម្លៃទិញចូល។ ត�ើតម្លៃទិញចូលនៃវទិ្យុមានតម្លៃប៉ុន្មាន ?                        (15  ពិន្ទុ)

ចម្លើយ

តាង x ជាតម្លៃទិញចូល នោះយ�ើងបាន

x x1 0 0 + 4 0
1 4 0

35000 35000 25000
100

100== =

ចម្លើយ៖ 25000 រ�ៀល



នាឱំ្យ

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 17ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 16

ចម្លើយ

    តាង x ជាទម្ងនន់ៅឆ្នា មំុន នោះយ�ើងបាន

ចម្លើយផ្សេងទ�ៀត

    តាង x ជាទម្ងនន់ៅឆ្នា មំុន នោះយ�ើងបាន

100

100 –5
100

100

5 95
95

95

100 100
100

80

100140
14035000 35000 35000 25000x

x x

x xx

x x x

x

x x

= = = =

===

= == =

ចម្លើយផ្សេងទ�ៀត

    តាង x ជាតម្លៃទិញចូល នោះយ�ើងបាន

+

ចម្លើយ៖ 25000 រ�ៀល

ការដាកពិ់ន្ទុ
15 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយត្រឹមត្រូវជាមយួនឹងការប្រើខ្នា តត្រឹមត្រូវ ពរណ៌នាពីដំណ�ើ រការនៃការដោះស្រាយចំណោទនេះដោយ

គ្មាន ចន្លោះណាម យួ និង ធ្វើការគណនាយ៉ា ងត្រឹមត្រូវ

5 ពិន្ទុ= មានសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវដោយគ្មានការ ពណ៌នាអំពីដំណ�ើ រការដោះស្រាយបញ្ហា នេះបានយ៉ា ងត្រឹមត្រូវនោះទេ

ការសរសេរខ្នា តមនិត្រឹមត្រូវ ឬមនិបាសរសេរខ្នា ត

0 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវមយួសោះ ដោះស្រាយបញ្ហា នេះតាមរយៈដំណ�ើ រការមយួដែលខុសឬ គ្មាន ចម្លើយ។

5.   ទម្ងនរ់បស់ វណ្ណា  បានថយចុះ 5 %   ធ�ៀបនឹងឆ្នា មំុនហ�ើយឥឡូវនេះគាតម់ានទម្ងន ់76   kg។ ត�ើឆ្នា មំុនគាតម់ានទម្ងនប់៉ុន្មាន ? 

                                                                                                                            (15 ពិន្ទុ)

76

7676 76 80

76

ចម្លើយ៖ 80  kg   

ចម្លើយ៖ 80  kg   

–

ការដាកពិ់ន្ទុ
15 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយត្រឹមត្រូវជាមយួនឹងការប្រើខ្នា តត្រឹមត្រូវ ពរណ៌នាពីដំណ�ើ រការនៃការដោះស្រាយចំណោទនេះដោយ

            គ្មាន ចន្លោះណាម យួ និងធ្វើការគណនាយ៉ា ងត្រឹមត្រូវ

5 ពិន្ទុ= មានសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវដោយគ្មានការ ពណ៌នាអំពីដំណ�ើ រការដោះស្រាយបញ្ហា នេះបានយ៉ា ងត្រឹមត្រូវនោះទេ          	

               ការសរសេរខ្នា តមនិត្រឹមត្រូវ ឬមនិបាសរសេរខ្នា ត

0 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវមយួសោះ ដោះស្រាយបញ្ហា នេះតាមរយៈដំណ�ើ រការមយួដែលខុសឬ គ្មាន ចម្លើយ។

ដូចនេះ



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 18

ឆ្នា កំ្រោយមកលោកលីមបងប់្រាកត់្រឡបម់កវញិចំនួន 432000  រ�ៀលទៅធនាគារ។  ត�ើអត្រាការប្រាកស់មាសដែល 

ធនាគារនេះបានអនុវត្តស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?                                                                                        (15 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ

តាង x ជាអត្រាការប្រាកស់មាស នោះយ�ើងបាន៖

x

==

= = ==

=432000 =300000 432000

300000 100

144(1 + x)2 (1 + x)2 ( )12

12 12 0.22

2

10

10 10 10

ដោយ 1 + x គឺជាចំនួនវជិ្ជមាន យ�ើងបាន៖

1 + x –

ចម្លើយ៖       20%

សម្គា ល់

    សរសេររូបមន្ត 432000 = 300000(1 + x)2 ជាទម្រងដូ់ចខាងក្រោម៖ 

ឆ្នា ទីំ1: 300000  + 300000 x x = 300000(1 + x)
ឆ្នា ទីំ2: 300000(1 + x) +  300000(1 + x)x x= 300000(1 + x)(1 + x) = 300000 (1 + x)2

ហ�ើយចម្លើយខាងល�ើកជ៏ាចម្លើយត្រឹមត្រូវដែរ។

ការដាកពិ់ន្ទុ
15 ពិន្ទុ= ផ្តល់ចម្លើយត្រឹមត្រូវជាមយួនឹងការប្រើខ្នា តត្រឹមត្រូវ ពរណ៌នាពីដំណ�ើ រការនៃការដោះស្រាយចំណោទនេះដោយ

            គ្មាន ចន្លោះណាម យួនិង ធ្វើការគណនាយ៉ា ងត្រឹមត្រូវ។

5 ពិន្ទុ= មានសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវដោយគ្មានការ ពិពណ៌នាអំពីដំណ�ើ រការដោះស្រាយបញ្ហា នេះបានយ៉ា ងត្រឹមត្រូវនោះទេ។

            ការសរសេរខ្នា តមនិត្រឹមត្រូវ ឬមនិបាសរសេរខ្នា ត។

0 ពិន្ទុ=  ផ្តល់ចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវមយួសោះ ដោះស្រាយបញ្ហា នេះតាមរយៈដំណ�ើ រការមយួដែលខុសឬ គ្មាន ចម្លើយ។

6.   លីមបានខ្ចីប្រាក ់  300000   រ�ៀលពីធនាគារមយួ។    ធនាគារនេះបានអនុវត្តជាមយួអត្រាការប្រាកស់មាស និង   2

1



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ - 19ថ្នា កទ់ី 9 សមាមាត្រ- 18

ការវិនិច្ឆ័យ

ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀនពិន្ទុ

0 – 25

26 – 50

51 –  75

76 – 100

សិស្សនៅក្នុងចន្លោះ ពិន្ទុនេះគឺ ទំនងជាមនិមានចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា ននងជំនាញអំពីផលធ�ៀប នងសមាមាត្រ។

 អ្វីដែលសិស្សនៅក្នុងចន្លោះនេ ះត្រូវតែធ្វើឡ�ើងវញិគឺសិក្សាមូលដ្ឋា នគ្រឹះនៃសមាមាត្រជាមយួនឹងឧទហរណ៍
 ងាយៗ។

សិស្សនៅក្នុងចន្លោះ ពិន្ទុនេះគឺអាចធ្វើការគណនាចំណោទមូលដ្ឋា ន នងសមាមាត្រប៉ុន្តែមានការលំបាកក្នុងការ
 ធ្វើការគណនាចំណោទស្ដងដ់ានិងក្នុងការដោះស្រាយចំណោទគណិតវទិ្យា។ គ្រូបង្រៀនគួរតែផ្តល់ឱ្យសិស្ស

 
ទាងំនេះនូវសេចក្ដីណែនាបំន្ថែមទ�ៀតមយួចំនួនអំពីរប�ៀបដ�ើម្បីដោះស្រាយចំណោទ។ 

សិស្សនៅក្នុងចន្លោះ ពិន្ទុនេះអាចមានចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា ននងជំនាញអំពីផលធ�ៀប នងសមាមាត្រប៉ុន្តែ
 មនិបានឈានដល់កម្រិតដែលពួកគេអាចអនុវត្តបានពេញលេញដ�ើម្បីដោះស្រាយចំណោទបាន។ 

គ្រូបង្រៀនគួរតែជួយ�សិស្សទាងំនេះ ឧទាហរណ៍ដូចជាល�ើកទឹកចិត្តពួកគេឲ្យម�ើលឃ�ើញលក្ខខណ្ឌ របស់
 

ចំណោទតាមរយៈការប្រើរូបតាង។

សិស្សនៅក្នុងចន្លោះ ពិន្ទុនេះគឺទំនងជាមានកម្រិតគ្របគ់្រានន់ៃចំណេះដឹងនិងជំនាញដោះស្រាយបញ្ហា អំពី
 ផលធ�ៀប នងសមាមាត្រ។គ្រូបង្រៀនគួរតែរ�ៀបចំនិងផ្តល់នូវលំហាតប់ន្ថែមទ�ៀតដែលមានកម្រិតខ្ពស់ជាងមុន 

ដ�ើម្បីបង្កើនការយល់ដឹងរបស់ពួកគេ។



តារាងទី1	បំណែងចែកម ោ៉ ងបង្រៀន មេរ�ៀន មធ្យមស្ថិតិ

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀន ទំពរ័

2 1.     មធ្យម 75-77

1 2.     មេដ្យាន 77-78

1 3.     ម៉ូត 79

2 4.     ការកំណតម់ធ្យមស្ថិតិតាមតារាងប្រេកងក់�ើន 80-82

3 លំហាត់ 82-84
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ថ្នា កទ់ី9 

មេរ�ៀនទី 7

វត្ថុបំណង

ផែនការបង្រៀន

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន

វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី 7 “មធ្យមស្ថិតិ” ត្រូវបានបង្ហា ញដូចខាងក្រោម៖

•   គណនាមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូតបានត្រឹមត្រូវ។

•   គណនាមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូតតាមតារាងប្រេកងក់�ើនបានត្រឹមត្រូវ។

គ្រូបង្រៀនគួរតែដឹងថាភាគច្រើននៃខ្លឹមសារមេរ�ៀននេះ សិស្សបានរ�ៀនរចួទៅហ�ើយនៅក្នុងថ្នា កទី់ 8 មេរ�ៀនទី 10 “ស្ថិតិ” ដូចនេះ     

បីផ្នែកដំបូងគឺគ្រានត់ែពិនិត្យឡ�ើងវញិល�ើផ្នែកអ្វីដែលសិស្សបានរ�ៀននៅថ្នា កម់ុន។ដូចនេះវត្ថុបំណងទីពីរគឺមានសារៈសំខានប់ន្ថែមទ�ៀតនៅ 

ក្នុងមេរ�ៀននេះ។ ដោយទិន្ននយ័ពិតប្រាកដនៅក្នុងជីវតិប្រចាថំ្ងៃរបស់យ�ើងមាន សំណាកជាច្រើនដែលពួកគេត្រូវបានបង្ហា ញជាតារាងទិន្ននយ័

ជាថ្នា ក ់និងប្រេកង។់ វាជាការសំខានប់ន្ថែមទ�ៀតសម្រាបសិ់ស្សក្នុងការយកពេលវេលា ដ�ើម្បីគណនាតម្លៃនានាពីតារាងបំណែងចែកប្រេកងជ់ា

សកម្មភាពការងារ ជាកស់្តែងដូចជានៅក្នុងជីវភាពរស់នេៅប្រចាថំ្ងៃ។

ប�ើយោងតាមបំណែងចែកកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងអបរ់ ំមេរ�ៀនទី 7 “មធ្យមស្ថិតិ” នេះប្រើរយៈពេលបង្រៀនចំនួន 9 ម ោ៉ ង។ ស�ៀវភៅ 
ណែនាគំ្រូបានបែងចែករយៈពេលទាងំ 9 ម ោ៉ ង ដែលក្នុងនោះមាន 4 ផ្នែកដចដែលបានបង្ហា ញក្នុងតារាងទី1 ខាងក្រោម។ ទោះយ៉ា ងណា 

គ្រូអាចបតប់ែន ផ្លា ស់ប្តូរចំនួនម ោ៉ ងក្នុងការបង្រៀន តាមកម្រិតនៃការយល់ដឹងរបស់សិស្ស និងផែនការបង្រៀនប្រចាឆំ្នា រំបស់សាលា។

តារាងទី 2 ខាងក្រោមនឹងបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូត្រូវបង្រៀននឹងវាយតម្លៃសិស្សដោយផ្អែកល�ើ

លក្ខណៈវនិិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាង។សូមចំណាំថាខ្លឹមសារនៃមេរ�ៀននេះគឺជាការរលំឹកឡ�ើងវញិនៃថ្នា កទី់ 8 រហូតដល់ ផ្នែកទី 3       

ដូចនេះគ្រូមនិត្រូវការពន្យល់សព្វគ្របទ់ាងំអស់ដូចជាការជួបខ្លឹមសារមេរ�ៀនេះជាល�ើកដបូងទេ។ ផ្ទុយទៅវញិគ្រូបង្រៀនត្រូវខិតខបំ្រឹងប្រែង  

ដ�ើម្បីកាតប់ន្ថយពេលវេលានៃការពន្យល់នេះនិង ផ្តល់ឱ្យសិស្សនូវពេលវេលាជាច្រើនក្នុងការអនុវត្តការគណនាតាមដែលអាចធ្វើទៅបាន។

មធ្យមស្ថិតិ



ម ោ៉ ងសិក្សា វត្ថុបំណង សកម្មភាព លទ្ធផល

1-2 គណនាមធ្យមនៃ

ទិន្ននយ័
	� សិស្សរលំឹកនយមនយ័មធ្យមនៃតម្លៃទិន្ននយ័ 

	� សិស្សគណនាមធ្យមពីទិន្ននយ័រាយ ដោយប្រើ 
និយមនយ័ និងពីតារាងប្រេកងក់�ើន។

	� សិស្សអាចពន្យល់ និងគណនា 
មធ្យមពីទិន្ននយ័បានត្រឹមត្រូវ។ 

3 គណនាមេដ្យាននៃ

ទិន្ននយ័
	 សិស្សរលំឹកនយមនយ័មេដ្យាននៃតម្លៃទិន្ននយ័ 

	� សិស្សគណនាមេដ្យានពីទិន្ននយ័រាយ ដោយប្រ 
និយមនយ័ និងពីតារាងប្រេកងក់�ើន។

	� សិស្សអាចពន្យល់ និងគណនា 
មេដ្យានពីទិន្ននយ័បានត្រឹមត្រូវ។

4 គណនាម៉ូតនៃ

ទិន្ននយ័
	 សិស្សរលំឹកនយមនយ័ម៉ូតនៃតម្លៃទិន្ននយ័ 

	� សិស្សគណនាមេដ្យានពីទិន្ននយ័រាយ ដោយ 
 ប្រើនិយមនយ័ និងពីតារាងប្រេកងក់�ើន។

	� សិស្សអាចពន្យល់ និងគណនាម៉ូត 
ពីទិន្ននយ័បានត្រឹមត្រូវ។

5-6 គណនាមធ្យម 

មេដ្យាន និងម៉ូតពី 
តារាងបំណែងប្រេកង់

	� សិស្សគណនាមធ្យម និងម៉ូតពីតារាងបំណែង 
ប្រេកង។់

•​​​ សិក្សាគណនាមេដ្យាន ពីតារាងប្រេកង់

​​ ក�ើន និងចុះ។

	� សិស្សអាចប្រើតារាងបំណែងប្រេ 
កងដ់�ើម្បីរកមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត 
បានត្រឹមត្រូវ។

7-9 ដោះស្រាយលំហាត ់
អំពីមធ្យម មេដ្យាន 
និងម៉ូត

	 សិស្សដោះស្រាយលំហាតទ់ំពរ័ 82-84។ 	� សិស្សអាចដោះស្រាយលំហាត ់   

ផ្សេងៗបានត្រឹមត្រូវ។















ថ្នា កទ់ី9 
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សកម្មភាពសំខានន់ៅក្នុងមេរ�ៀននេះគឺ: (i) ការគណនាមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត ទិន្ននយ័រាយដែលបានឱ្យ (ii) ការគណនាមធ្យម 

មេដ្យាន និងម៉ូតនៃទិន្ននយ័ដែលបានផ្ដល់ឱ្យជាតារាងបំណែងចែកប្រេកង ់ និង (iii) ធ្វើការសង្កេតពីអត្ថនយ័នៃការគណនាតម្លៃមធ្យម 

មេដ្យាន និងម៉ូត។ ប្រសិនប�ើនៅសល់ម ោ៉ ង អនុញ្ញា តឱ្យសិស្សប្រមូល ទិន្ននយ័ពីជីវតិប្រចាថំ្ងៃរបស់ខ្លួន និងវភិាគទិន្ននយ័ដោយប្រើវធិី 

សាស្រ្តនៃមេរ�ៀននេះ។

ចំណុច សខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

•	� សូមឱ្យសិស្សរលំឹកនវអ្វីដែលពួកគេបានរ�ៀននៅថ្នា កទី់ 8 អំពីមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូតមុនពេលចាបផ់្ដើមពីមេរ�ៀននេះ។
 

ប្រសិនប�ើសិស្សចាខំ្លឹមសារបានយ៉ា ងល្អគ្របគ់្រាន ់នោះគ្រូអាចកាតប់ន្ថយការពន្យល់ពីនិយមនយ័និងរប�ៀបគណនា។
 

ម្យ៉ាងទ�ៀតគ្រូបង្រៀនត្រូវទុកពេលវេលាសម្រាបសិ់ស្សពិនិត្យឡ�ើងវញិនូវខ្លឹមសារនេះ។

•	� វាត្រូវចំណាយពេលយ៉ា ងច្រើនគួរឱ្យកតស់ម្គា ល់សម្រាបក់ារអនុវត្ត ដ�ើម្បីអាចរកតម្លៃត្រឹមត្រូវនៃមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។ 

សូមឱ្យសិស្សមានឱកាសគ្របគ់្រានក់្នុងការអនុវត្តដណ�ើ រការប្រមូលទិន្ននយ័។

•	�ន ៅក្នុងស្ថិតិវាជាការសំខានប់ន្ថែមទ�ៀតក្នុងការពិចារណាអត្ថនយ័នៃតម្លៃដែលទទួលបានជាជាងគ្រានត់ែគណនាតម្លៃ។ 

សូមព្យាយាមពិចារណា និងពន្យល់ពីអ្វីទៅជាប្រភេទនៃពតម៌ានដែលយ�ើង អាចទទួលបានពីតម្លៃនៃទិន្ននយ័បន្ទាប ពី់ការ
 

គណនាមធ្យម មេដ្យាន ជាញឹកញាបត់ាមដែលអាចធ្វើទៅបាន។

•	� សិស្សបានរ�ៀនពីរប�ៀបគូរអ៊ីស្តូក្រាមនៅថ្នា កទី់ 8 រចួហ�ើយ ទោះបីជាអ៊ីស្តូក្រាមមនិបានបង្ហា ញនៅក្នុងមេរ�ៀននេះ តែវា

 ពេលខ្លះមានប្រយោជនក៍្នុងការគូរអ៊ីស្តូក្រាមដែលជាការរលំឹកឡ�ើងវញិ។

តារាងទី2    ផែនការបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ
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ថ្នា កទ់ី9 

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ

មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យសិស្សមាននវចំណេះដឹង និងជំនាញដូចខាងក្រោម៖

	 ចំណេះដឹងនៃទិន្ននយ័ស្ថិតិ
	 ជំនាញក្នុងការធ្វើតារាងបំណែងចែកប្រេកងន់ៃតម្លៃទិន្ននយ័

 	 ចំណេះដឹង មធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។
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មធ្យមស្ថិតិ

ទោះបីជាវត្ថុបំណងទាងំនេះមានសារៈ 
សំខានស់ម្រាបគ់ណិតវទិ្យា ប៉ុន្តែវត្ថុ 
បំណង ពិតប្រាកដត្រូវតែមានការអនុវត្ត

ទៅនឹងទិន្ននយ័នៃស្ថាន ភាពជីវភាពប្រចា ំ

ថ្ងៃរបស់យ�ើង។

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទាប ពី់

សិក្សាផ្នែកទី 1?
សិស្សអាចពន្យល់ និងរកមធ្យមនៃ 
ទិន្ននយ័ដែលបានផ្តល់ឱ្យ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

មនិមានហេតុផលមយួចំពោះការកាត ់

ចេញនៃតម្លៃមធ្យមនោះទេ។ជាធម្មតា 

មធ្យមគឺមនិមែនជាចំនួនគតទ់េ។ដូចនេះវា 
គឺជាការខុសការពិតក្នុងការនិយាយថា

 
              នៅក្នុងករណីនេះ។ ប៉ុន្ដែ 
យ�ើងអាចនិយាយបានថាជាមធ្យមគឺ 

“ចំនួនប្រហែល 30” ។

𝑥̅ = 30

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

មុនពេលបង្ហា ញវធិីសាស្រ្តនៃចម្លើយ ចូរ 
ឱ្យសិស្សព្យាយាមក្នុងការរកមធ្យមតាម 

និយមនយ័។

ការពិភាក្សាបន្ថែម ត�ើអ្វីជាគោលបំណងនៃការរកមធ្យម?

លំហាត:់ នៅក្នុងផ្នែកនេះ យ�ើងត្រូវអនុវត្តពីរប�ៀបគណនាមធ្យមនៃទិន្ននយ័ដែលបានផ្តល់ឱ្យ។ បន្ទាប ម់ក រកមូលហេតុអ្វី
 

បានជាអ្នកគិតថាមធ្យមនៃទិន្ននយ័មានសារៈសំខាន?់

ចម្លើយ៖ (អាចមានចម្លើយជាច្រើនទៅនឹងសំណួរនេះ។ ហ�ើយត្រូវបានបង្ហា ញចម្លើយជាធម្មតាមយួចំនួន ) 

ដូចឧទាហរណ៍ទី 1 នេះដែរ យ�ើងអាចនិយាយបានថាមានភ្ញៀវចំនួនប្រមាណ 30 នាកចូ់លហាងជារ�ៀងរាល់ថ្ងៃ។ បន្ទាប ម់កយ�ើងអាច    

រពឹំងថានឹងមានចំនួនប្រហាកប់្រហែលនៃទំនិញដែលយ�ើងអាចលកដ់ាចជ់ារ�ៀងរាល់ថ្ងៃ។ ដូចនេះយ�ើងអាចសម្រេចចិត្តថាត�ើមានទំនិញ
 ប៉ុន្មានដែ លយ�ើងបានដាកន់ៅក្នុងឃ្លា ងំអាស្រ័យល�ើទិន្ននយ័ និងជ�ៀសវាងស្ថាន ភាពដែលហាងនេះខ្វះទំនិញ ឬមានទំនិញដែលមនិទាន ់

លកដ់ាចច់្រើនពេក។ ល�ើសពីនេះទៅទ�ៀតយ�ើងអាចបង្កើនទំនិញក្នុងឃ្លា ងំនៅចុងសប្តាហ  ដោយសារតែមានភ្ញៀវកានត់ែច្រើនមកនៅ
 ថ្ងៃសុក្រដល់ថ្ងៃអាទិត្យ។

នៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី 2 យ�ើងអាចប៉ាន ប់្រមាណការរពឹំងទុកចំនួនអ្នកជះ និងសម្រេចចិត្តថា ត�ើរថយន្តក្រុងប៉ុន្មានដែ លគេត្រូវរត ់និង 

ពួកគេគួរតែរតញ់ឹកញាបប់៉ុណ្ណា ។ តាមវធិីនេះយ�ើងអាចជ�ៀសវាងស្ថាន ភាពដែលអ្នកដណ�ើ រជាច្រើនមនិអាច ជិះរថយន្តក្រុងនេះគឺដោ

យសារតែមានមនុស្សច្រើនពេក ឬរថយន្តក្រុងជាច្រើនគ្មានមនុ ស្សជិះ។

ដូចនេះគោលបំណងនៃការគណនាមធ្យមនេះគឺជាការរពឹំងទុក និងរ�ៀបចំសម្រាបព់េលអនាគត។
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កែតម្រូវ: ចំនួនទាងំនេះ 
ខុស 26, 102, 18 និង 
431 ត្រូតែជា 56, 112, 
90 និង 481។

កែតម្រូវ: មធ្យមមនិត្រឹមត្រូវ
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ថ្នា កទ់ី9 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

តារាងបំណែងចែកប្រេកងម់�ើលទៅសាមញ្ញ

ប៉ុន្តែប�ើរាបខុ់សតែមយួនាឱំ្យមានតម្លៃមនិ 

ត្រឹមត្រូវនៃមធ្យម និងសូចនាករផ្សេង

ទ�ៀត។ សូមឱ្យសិស្សធ្វើតារាងមយួដោយ

ខ្លួនឯងជាការរលំឹកវធិីសាស្រ្តនៃការធ្វើ

តារាងនៅក្នុងថ្នា កទី់ 8។

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

រូបមន្តនេះម�ើលទៅមានភាពខុសគ្នា ពីអ្វី 
ដែលយ�ើងបានប្រើនៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី 1 

ប៉ុន្តែវាសំខានដូ់ចគ្នា ។ យ�ើងគ្រានត់ែសរ 

សេរ 10 × 3 ជំនួសឱ្យ 10 + 10 + 10។

ចម្លើយផ្សេងទ�ៀត

ផលសងគ្នា នៃពិន្ទុពីមធ្យមគឺ:    

និង   

។ បូកនៃតម្លៃទាងំអស់នេះ ត្រូវតែ   

នោះយ�ើងបាន 

  ពីសមកីារនេះ យ�ើង 
ទាញបាន              ។

12, 17, −3, 2, 7, −13, −8, −18

𝑥 − 78

12 + 17 − 3 + 2 + 7 − 13 − 8 −

18 + 𝑥 − 78 = 0

 0

𝑥 = 82

រលំឹកថ្នា កទី់ 8 ការរាបប់្រេកង ់និងមធ្យមសន្មត

ការរាបប់្រេកង:់ ដ�ើម្បីធ្វើតារាងបំណែងចែក                

ប្រេកងង់ាយស្រួល គេត្រូវរកប្រេកងដ់ោយ

ប្រើការរាបប់្រេកងដូ់ចខាងក្រោម៖

ចំនួន របាប់ ប្រេកង់
10 /// 3
12 /// 3
14 //// 4
16 //// // 7
17 / 1
18 //// 5
20 //// // 7

សរុប 30 30

ផលសង ប្រេកង់
-6 3
-4 3
-2 4
0 7
1 1
2 5
4 7

មធ្យមសន្មត: ជំនួសឱ្យការបន្ថែមតម្លៃដ�ើមនៃទិន្ននយ័របស់យ�ើងអាចរក 
ឃ�ើញមធ្យមកានត់ែងាយស្រួលដោយការកំណតម់ធ្យមសន្មតមយួ រចួ 

ធ្វើការគណនាផលសងតម្លៃននមយួៗនឹងមធ្យមសន្មតនោះ ។  
ប្រសិនប�ើយ�ើងបានបង្កើតមធ្យមសន្មត                  សម្រាប ់
ឧទាហរណ៍ទី 2 មធ្យមនៃផលសងនេះគឺ

បូកមធ្យមនៃផលសងនឹងមធ្យមសន្មត 

យ�ើងបានមធ្យមស្មើនឹង 

{(−6) × 3 + (−4) × 3 + (−2) × 4

+0 × 7 + 1 × 1 + 2 × 5 + 4 × 7}/30

= 1/30 = 0.03

16 + 0.03 = 16.03។

𝑥0 = 16
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ប្រយត័្ន:លំដាបន់ៃពិន្ទុមនិត្រឹមត្រូវ។

គួរតែរ�ៀបតាមលំដាបក់�ើន

ថ្នា កទ់ី9 
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ទោះបីជាវាគឺជាការពិតដែលថាមធ្យមនៃ 
ថ្នា ក ់B គឺខ្ពស់ជាងថ្នា ក ់A កយ៏�ើងមនិគួរ 
សន្និដ្ឋា នថាថ្នា ក ់B ល្អប្រស�ើរជាងពីលទ្ធ 
ផលតែមយួគតន់េះទេ។

ដោយផលសងរវាងថ្នា កទ់ាងំពីរនេះគឺតូច 
ដូចជា 0.08 ថ្នា កពី់រនេះដែលបានបង្ហា ញ 

គួរតែត្រូវបានចាតទ់ុកថា “ដូចគ្នា ”។ 

លក្ខណៈនេះគឺមានសារៈសំខានខ់្លា ងំ

ណាស់។ (សូមម�ើលការលំអិតខាងក្រោម)

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទាប ពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 2 ?

សិស្សអាចពន្យល់ និងរកមេដ្យាននៃ

ទិន្ននយ័ដែលបានផ្តល់ឱ្យ។

នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូដែលមានប្រយោជនខ៍ាងល�ើនេះយ�ើងមនិអាចសន្និដ្ឋា នថាថ្នា ក ់ B ល្អប្រស�ើរជាងបានទេ ដោយសារតែ 
ផលសងគឺមនិធំគ្របគ់្រាន។់ ត�ើទំហំនៃផលសងប៉ុណ្ណា ដែលគួរតែមានការនិយាយថាថ្នា ក ់B គឺប្រស�ើរជាងមុន?

ពីរករណីដែលត្រូវបានបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ។ នៅក្នុងករណីទាងំពីរនេះបំណែងចែកពិន្ទុរបស់

ថ្នា ក ់A ដែលត្រូវបានបង្ហា ញនៅក្នុងក្រាបពណ៌សខណៈពេលដែលថ្នា ក ់B ពណ៌ប្រផេះ។

មធ្យមនៃថ្នា ក ់A គឺដូចគ្នា ទាងំពីរករណី។ ហ�ើយមធ្យមនៃថ្នា ក ់B នៅក្នុងករណីទី 1 

ក្រុមទាងំពីរស្ទើរតែដាចឡ់ែកពីគ្នា  និងយ�ើងប្រាកដជាអាចនិយាយបានថាថ្នា ក ់B 

គឺជាការល្អប្រស�ើរជាងមុន។ ទោះជាយ៉ា ងណាកន៏ៅក្នុងករណីទី 2 ពិន្ទុទាងំពីរពង្រាយធំ 

និងបំណែងចែកត្រួតគ្នា ។ យ�ើងមនិប្រាកដថា B ប្រស�ើរជាងទេក្នុងករណីនេះ។ វាអាចនឹង 

ក�ើតឡ�ើងដែលថាថ្នា ក ់A មានមធ្យមមយួដែលល្អប្រស�ើរជាងមុននៅក្នុងការធ្វើតេស្តបន្ទាប ។់ 

ដ�ើម្បីធ្វើការសម្រេចចិត្តមយួ យ�ើងមនិត្រូវមានការពិចារណាត្រឹមតែមធ្យមប៉ុណ្ណោះទេ  ប៉ុន្តែម�ើលពង្រាយនៃទិន្ននយ័ផងដែរ 

ដូចជាវារ្យង ់ឬគម្លា តគំរូដែលនឹងបង្រៀននៅគណិតវទិ្យាវទិ្យាល័យ។

ករណី1

ករណី2
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ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 26

ថ្នា កទ់ី9 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

      គ្រូបង្រៀនត្រូវតែធ្វើវាឱ្យច្បាស់លាស់

ដែលថានៅពេលដែលទិន្ននយ័ទាងំអស់ 

ត្រូវបានរ�ៀបចំតាមលំដាបក់�ើន

(1) ប្រសិនប�ើ n ជាចំនួនសេស នោះតម្លៃ

មេដ្យានគឺជាតម្លៃដែលនៅទីតាងំទី   

(2) ប�ើ n ជាចំនួនគូ នោះមេដ្យានគឺជា

មធ្យមនៃតម្លៃដែលនៅទីតាងំទី

 និងទី  ។

n + 1

+n

2

2
1n

2
�               �

ឧទាហរណ៍ 1: ក្នុងករណីមានលំអ�ៀងខ្លា ងំ (outliers)

មធ្យម 

មធ្យម 4.5 គឺមនិនៅកណ្តា លទេ ព្រោះ15ទិន្ននយ័ មានតម្លៃ 

តូចជាងមធ្យម។

ឧទាហរណ៍ 2: ក្នុងករណីមនិមានលំអ�ៀងខ្លា ងំ 

មធ្យម 

ទិន្ននយ័ 11 មានតម្លៃតូចជាងមធ្យម និង9 ទិន្ននយ័ មានតម្លៃ 

ធំជាងមធ្យម។ ដូចនេះមធ្យមគឺនៅកណ្តា ល។

សរុបសរុប 
 



 

ថ្នា កទ់ី9 

ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 27

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទាប ពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 3?

សិស្សអាចពន្យល់ និងគណនាម៉ូតនៃ 
ទិន្ននយ័ដែលឱ្យ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

  ការពន្យល់នេះ យ�ើងមនិអាចប្រើប្រាស់ 
               តំណាងឱ្យតម្លៃមធ្យម " មនិធ្វើ 
ឱ្យមានការយល់ទេ។ មធ្យមនេះជាតម្លៃ 

ដែលតំណាងឱ្យទិន្ននយ័ទាងំមូល "ប�ើ 
ទោះបីជាវាមនិមែនជាចំនួនគត។់

ម៉ូតគឺជាតម្លៃមយួទ�ៀតដែលតំណាងឱ្យ 

តម្លៃនោះទេតែបានបង្ហា ញថាជាតម្លៃមាន 

ប្រកងញ់ឹកញាបជ់ាងគេ។

វាសំខានណ់ាស់ដ�ើម្បីដឹងពីលក្ខណៈនៃ 
តម្លៃតំណាងនីមយួៗ និងប្រើប្រាស់ឱ្យសម

ទៅតាមស្ថាន ភាពនីមយួៗ។

x = 2.6

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

មធ្យម 

មេដ្យាន          និងមនិមានម៉ូតទេ។

យ�ើងអាចកំណតត់ម្លៃដែលតំណាងឱ្យសំណំុទិន្ននយ័មយួ។ ដូចដែលត្រូវបានសរសេរនៅខាងល�ើ តម្លៃនមយួៗមានលក្ខណៈ                

ផ្ទា ល់ខ្លួនរបស់វាដែលយ�ើងត្រូវដឹងឱ្យបានល្អនៅពេលដែលយ�ើងប្រើប្រាស់វាជាតម្លៃតំណាង។

លក្ខណៈមយួគឺជាភាពរងឹមា។ំ តម្លៃរងឹមាមំាននយ័ថាវាមនិត្រូវបានរងឥទ្ធិពលនៃទិន្ននយ័លំអ�ៀង។ ឧទាហរណ៍ពីរខាងក្រោមបង្ហា ញពី
 ភាពរងឹមានំៃតម្លៃតំណាងនីមយួៗ។

    ដោយទិន្ននយ័ទាងំពីរនេះគឺដូចគ្នា  មនិមានទិន្ននយ័លំអ�ៀងខ្លា ងំ នោះយ�ើងអាចនិយាយបានថា មេដ្យាន និងម៉ូតមានភាពរងឹមា ំតែ
 មធ្យមមនិមានទេ។ ប្រសិនប�ើយ�ើងចងជ់�ៀសវាងឥទ្ធិពលនៃលំអ�ៀងខ្លា ងំ នោះយ�ើងគួរប្រើមេដ្យានជនួសឱ្យមធ្យម។

មធ្យម 

មេដ្យាន និងម៉ូត

មធ្យម 

មេដ្យាន និងម៉ូត
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ប្រយត័្ន:ចំនួនសរុប

គឺ 50 គួរសរសេរនៅ

ទីនេះ។

ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 28

ថ្នា កទ់ី9 

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទាប ពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 4 

សិស្សអាចប្រើតារាងបំណែងចែកប្រេកង់

ដ�ើម្បីរកតម្លៃមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

នៅពេលដែលយ�ើងរកតម្លៃមេដ្យាន

យ�ើងត្រូវតំរ�ៀបទិន្ននយ័តាមលំដាប ់
ក�ើន និង ប្រកងក់�ើន ឬប្រកងចុ់ះគឺអាច

ជួយ�យ៉ា ងខ្លា ងំក្នុងការរកនេះដែរ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ក្នុងឧទាហរណ៍ទី 1 ចូររកចំនួនទិន្ននយ័ 
ដែលបំពេញលក្ខខណ្ឌ ពី ប្រកងក់�ើន ឬ  

ប្រេកងចុ់ះ

ចម្លើយ: (1) ប្រកងក់�ើនរហូតដល់ 4 គឺ 21   
(2) ផ្ទុយពី (1) ដូចនេះ 50 - 21 = 29 ។ 
(សូមម�ើលក្នុងប្រអបខ់ាងក្រោម)

21 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

30-40 ជាធម្មតាមាននយ័ថា   

។ សម្គា ល់ថា 40 នៅ 

ក្នុងថ្នា ក ់40-50។

លំហាតប់ន្ថែម គណនាដោយប្រើប្រេកងក់�ើន និងប្រេកងថ់យ

តាងប្រេកងក់�ើនរហូតដល់     កំណតដ់ោយ            និង ប្រេកងន់ៃ      កំណតដ់ោយ         ។ 

 លំហាត ់ ក្នុងឧទាហរណ៍ 1 ចូរបង្ហា ញចំនួនទិន្ននយ័ដែលបំពេញលក្ខខណ្ឌ នីមយួៗតាម ប្រេកងក់�ើន និងប្រេកងថ់យ៖  

ចម្លើយ៖

(1)	ប ្រេកងក់�ើនជាកល់ាកន់េះគឺ   

(2)	ផ ្ទុយពី           ។  ដូចនេះចំនួនទិន្ននយ័គឺ                                             ។

(3)	� ចំនួននេះបំពេញលក្ខខណ្ឌ              ដកចំនួនទិន្ននយ័ដែលបំពេញលក្ខខណ្ឌ             ។  

ដូចនេះ                                               ។ (ឬគណនាដោយ                                            )

 (4)	� ចំនួននេះបំពេញលក្ខខណ្ឌ             ដកចំនួនទិន្ននយ័ដែលបំពេញលក្ខខណ្ឌ            ។  

ដូចនេះ                                                 ។ (ឬគណនាដោយ                      )

𝑘 𝑘F(𝑘) f(𝑘)
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ប្រយត័្ន: ចំនួនសរុប

គឺ 40 គួរសរសេរនៅទីនេះ។

ថ្នា កទ់ី9 

ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 29

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

សម្គា ល់ថាទិន្ននយ័នៃឧទាហរណ៍ទី 2 ត្រូវ 
បានរ�ៀបជាទិន្ននយ័ថ្នា កខុ់សគ្នា ពី 
ឧទាហរណ៍ទី 1 ដែលមានទិន្ននយ័ដែល

ដាចពី់គ្នា មានតម្លៃខុសគ្នា តែ 8 ប៉ុណ្ណោះ ។ 

ក្នុងឧទាហរណ៍ទី 2 មានតម្លៃចំនួន 100  
ប៉ុន្តែមនិប្រាកដថាយ�ើងអាចធ្វើតារាងរហូត 

ដល់ទៅ 100 ជួរដេកនោះទេ។ ក្នុងករណី 

យ�ើងធ្វើវាជាក្រុមជាច្រើននៃទិន្ននយ័ 

ដូចនេះតារាងជួរដេកមានចំនួនកំណត។់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

(1) តម្លៃកណ្តា លនៃថ្នា ក ់ជាធម្មតាត្រូវបាន 

គេហៅថា ផ្ចិតថ្នា ក។់

(2) ជាធម្មតា ម៉ូតត្រូបានកំណតថ់ាជាផ្ចិត 

នៃថ្នា កដ់ែលមានចំនួន 65 នៅក្នុង 
ឧទាហរណ៍នេះ។

(3) ដ�ើម្បីរកមេដ្យាននេះយ�ើងត្រូវតែធ្វើការ

អង្កេតតម្លៃនៅក្នុងថ្នា កដ់ែលយ�ើងបាន

ជ្រើសរ� ើស។ នៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី 2

 មេដ្យានដែលពិតប្រាកដគឺជាមធ្យមនង

តម្លៃទី7 និងទី 8 នៃថ្នា ក ់60-70 (ជាតម្លៃទី 

20 និងទី 21 នៃទិន្ននយ័ទាងំអស់)។

វត្ថុបំណងផ្ទា ល់នៃមេរ�ៀននេះគឺអាចគណនាមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។ ប៉ុន្តែយ�ើងអាចអនុវត្តរប�ៀបនៃការគិតស្ថិតិក្នុង            

ស្ថាន ភាពជាច្រើននៅក្នុងជីវតិប្រចាថំ្ងៃរបស់យ�ើង។

សំណួរ ប្រមូលទិន្ននយ័ស្ថិតិពីរបស់ជាច្រើនដែលអ្នកជួបប្រទះនៅក្នុងជីវភាពប្រចាថំ្ងៃរបស់អ្នក និងធ្វើការវភិាគដោយធ្វើតារាងបំណែង

ចែកប្រេកង ់គូរអ៊ីស្តូក្រាម និងរកមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។

ឧទាហរណ៍

- កតត់្រារយៈពេលនៃការគេងជារ�ៀង 

រាល់ថ្ងៃសម្រាបម់យួខែ

- វាស់វែងប្រវែងនៃខ ម្ៅដៃ ទាងំអស់នៅក្នុង    

ផ្ទះ

- កតត់្រាចំនួនទំពរ័នៃស�ៀវភៅទាងំអស់។

នៅក្នុងសាលា

- សួរពីចំនួននៃបងប្អូនប្រុសស្រីនៃមតិ្តរមួ
 

ថ្នា ក់

- វាស់កម្ពស់នៃមតិ្តរមួថ្នា កន់ីមយួៗ

- កតត់្រាចំនួនសិស្សនៃថ្នា កន់ីមយួៗ។

នៅក្នុងទីសាធារណៈ
-    រាបច់ំនួននៃរថយន្តសម្រាប១់នាទីជា
ច្រើនដង
- កតត់្រាតម្លៃផ្លែស្វា យមយួនៅក្នុងហាង
ជាច្រើន
-រាបច់ំនួនវនិាទីនៃភ្លើងចរាចរណ៍ពណ៌ 
ក្រហមនៅតាមជ្រុងនៃដងផ្លូវជាច្រើន។
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ថ្នា កទ់ី9 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ជាធម្មតាម៉ូតគឺជាផ្ចិតនៃថ្នា ក ់27.5 និង

មេដ្យានគឺជាមធ្យមនៃតម្លៃទី 9 និងទី 10 នៃ 
ថ្នា ក ់20-25 ។

តារាងប្រេកងក់�ើនបង្ហា ញខាងក្រោម៖ 

មធ្យម  

មេដ្យានស្ថិតនៅទីតាងំ   

ដូចនេះ វាគួរតែនៅក្នុងថ្នា ក ់42-49។

ប្រេកងដ់ែលខ្ពស់ជាងគេ 15 និង ម៉ូតនៅ 

ក្នុងថ្នា ក ់42-49។

1.	មត្តេ យ្យ: មធ្យម			   មេដ្យាន			ន   ង មនិមានម៉ូតទេ។

	 ថ្នា កទី់ 1: មធ្យម		               ,  មេដ្យាន                              និង មនិមានម៉ូតទេ។

	 ថ្នា កទី់ 2: មធ្យម		              មេដ្យាន                          និង ម៉ូត          ។

	 ថ្នា កទី់ 3: មធ្យម			       មេដ្យាន                          និង ម៉ូត          ។

	 ថ្នា កទី់ 4: មធ្យម		             មេដ្យាន            និង ម៉ូត          ។

	 ថ្នា កទី់ 5: មធ្យម			      មេដ្យាន                           និង ម៉ូត          ។

	 ថ្នា កទី់ 6: មធ្យម			       មេដ្យាន                          និង ម៉ូត          ។

ផ្ចិតថ្នា ក​់ x ប្រេកង ់f xf ប្រេកងក់�ើន

24.5  3  73.5 3
31.5  7 220.5 10
38.5 12 462.0 22
45.5 15 682.5 37
52.5 12 630.0 49
59.5  7 416.5 56
66.5  3 199.5 59

សរុប 59 2684.5

7t
h -

9t
h  

P
er

io
d



x f xf F

1 1 1 1

2 2 4 3

3 2 6 5

4 6 24 11

5 3 15 14

6 3 18 17

7 2 14 19

8 3 24 22

10 2 20 24

24 126
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ចម្លើយ លំហាត់

2.	 តារាងប្រេកងខ់ាងក្រោម៖

3.

មធ្យម  មេដ្យាន  

និង ម៉ូត

ចំនួនប្រេកងក់�ើនគឺ 

មធ្យម  

មេដ្យាន 

និង ម៉ូត ។

។

ក. មធ្យម

A

មេដ្យាន   ម៉ូត 

ខ. មធ្យម 

 មេដ្យាន  ម៉ូត 

គ. មធ្យម 

មេដ្យាន  

។

ម៉ូត  និង

ភាគរយនៃប្រេកងក់�ើនត្រូវបានគេហៅថា ‘ប្រេកងធ់�ៀបក�ើន’។ 
ក្រាបបង្ហា ញខាងក្រោម៖

 

B: ទាងំទី 38 និងទី 39 មានតម្លៃ 2 ដូចនេះមេដ្យាន=2។  

6.ក.	�  ដោយ         និង          ក�ើតឡ�ើងពីរដងដូចគ្នា  
ដូចនេះ ម៉ូត             និង        

មធ្យម    

                                ។

5.

4.

x 0 1 2 3 4 5 6 សរុប

f 11 23 9 18 6 4 5 76

F 11 34 43 61 67 71 76

ខ.



ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 32

ថ្នា កទ់ី9 

ចម្លើយ លំហាត់

7.	� លំហាតន់េះខ្វះខាតពត័ម៌ានគ្រប ់

គ្រាន។់ ប៉ុន្តែយ�ើងអាចឧបមាថា 

លោកសុខ ប្រឡង 8 មុខវជិ្ជា នៅ 

ឆមាសទីពីរ ហ�ើយគាតច់ងទ់ទួល 
បានជាមធ្យមពិន្ទុ 90 ក្នុងរយៈពេល

 
ទាងំពីរឆមាស។ តាង x ជាមធ្យម 

ពិន្ទុត្រូវបាននៅឆមាសទីពីរ។ បន្ទាប ់
 

មកបានពិន្ទុជាមធ្យមក្នុងរយៈពេល
 

ទាងំពីរឆមាសគឺ                      ។ 

ដោះស្រាយសមកីារនេះយ�ើងបាន 

      �x    = 91  ។  

ដូច្នេះលោកសុខត្រូវការទទួលបាន 

ពិន្ទុជាមធ្យម 91 នៅឆមាសទី 2

 

8.	ក . តារាងដូចខាងក្រោម៖

ខ. �ចំនួនប៉េងប៉ោ ះយ៉ា ងតិច 20 គឺ             

                            ដូចគ្នា ដែរ  ។

គ. ម៉ូត 20-25. ដោយ              

     មេដ្យាគឺ 20-25។

     មធ្យមគឺ            

                        ។

     មេដ្យានធំជាងមធ្យម

9.

                                                  ។

91 +

35 +8 = 134

239 105 = 134

  =

(2.5×3+ 7.5× 15 +

12.5 ×7 2+ 17.5 ×1 5+ 22.5 ×

91 +2 7.5× 35 +3 2.5× 8)/

239= 19.05

A: =8 +1 1+ 31 +6 1+ 54 

+58 +4 3+ 25 +1 7+ 7= 315

 

× =90

ថ្នា ក ់

កម្ពស់

ប្រេកង់ ប្រេកង ់

ក�ើន

0-5 3 3
5-10 15 18
10-15 72 90
15-20 15 105
20-25 91 196
25-30 35 231
30-35 8 239

239

 

B: 	ម ធ្យម

            g.     C: ម៉ូតនៅក្នុងថ្នា ក ់

D: ដោយ                       , មេដ្យាននៅក្នុងថ្នា ក ់ 60-65។ មាននយ័ថាក្រាបនៃ 
ពហុកោណប្រេកងក់�ើន និងថយមាននៅ 50% ក្នុងថ្នា ក ់60 និង 65។

B ក្រាបនៃពហុកោណប្រេកងក់�ើន 

សរុប
C: មេដ្យាននៅក្នុងថ្នា ក ់160-165 និង 

ពហុកោណប្រេកងក់�ើនមាននៅ 50%។

=( 42.5 ×8 +4 7.5× 11 +5 2.5× 31 +5 7.5× 61 +6 2.5×

54 +6 7.5× 58 +7 2.5× 43 +7 7.5× 25 +8 2.5× 17 +8 7.5× 7)/315 

=6 4.63 55-60 

 = 158

  

x f  F 
145-150  31  31 

150-155  95 126 

155-160 131 257 

160-165 272 529 

165-170 120 649 

170-175  77 726 

175-180  48 774 

 774   

0

200

400

600

800

9.   A120

សរុប



ថ្នា កទ់ី9 

ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 33

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព

ត�ើធ្វើដូចម្តេចដ�ើម្បីកាតប់ន្ថយការគណនារបស់មធ្យមដែលពិបាក?

ទោះបីជានិយមនយ័នៃមធ្យមគឺសាមញ្ញ តែវាមនិមែនជាការធម្មតាទេក្នុងការគណនាតម្លៃនៃមធ្យមពីសំណំុចំនួនពិតប្រាកដនៃ
 ទិន្ននយ័។ ក្នុងករណីខ្លះ  គុណតម្លៃនៃទិន្ននយ័ដែលមានទំហំធំខ្លា ងំពេកដចជា 98765 ឬពីចំនួនដែលផ្នែកខ្ទងទ់សភាគធំដូចជា

 
2.3456 ។ ក្នុងករណីផ្សេងទ�ៀតដែលទំហំនៃទិន្ននយ័មានទំហំធំខ្លា ងំ។ ក្នុងករណីទាងំនោះការគណនាគឺប្រើរយៈពេលយូរ និង    

មានភាពស្មុគស្មា ញសូម្បីតែអ្នកប្រើម៉ា សី៊នគិតលេខកដ៏ោយ។

នៅក្នុងករណីនៃចំនួនលេខធំ ឬចំនួនខ្ទងផ់្នែកទសភាគធំ។ វធិីល្អដ�ើម្បីកាតប់ន្ថយការស្មុគស្មា ញនេះគឺប្រើ "មធ្យមសន្មត "ដែល
 បានបង្ហា ញនៅល�ើទំពរ័ទី 76 ។ យ�ើងសូមបង្ហា ញអំពីរប�ៀបប្រើប្រាស់មធ្យមសន្មតដ់ោយដំណ�ើ រការទិន្ននយ័ពិតប្រាកដមយួ។

តារាងទី 1 ខាងក្រោមនេះគឺជាតារាងនៃកម្ពស់នៃសិស្ស10នាក។់ ប្រសិនប�ើយ�ើងគណនាមធ្យមតាមនយមនយ័នេះយ�ើងត្រូវបូក
 រហូតដល់ដបល់េខក្នុងលេខទាងំនេះ។ ការគណនានេះគឺសាមញ្ញទេប៉ុន្ តែត្រូវការពេលវេលាយូរហ�ើយងាយនឹងធ្វើឱ្យមានកំហុស។ 

ក្នុងករណីនេះយ�ើងអាចកាតប់ន្ថយភាពស្មុគស្មា ញដោយកំណតម់ធ្យមសន្មត។ ដោយយ�ើងអាចដឹងថាមធ្យមមានប្រហែលជា
 

165cm នោះយ�ើងយក មធ្យមសន្មត        ។ បន្ទាប ម់កគណនាផលដកតម្លៃទាងំនោះនិងមធ្យមសន្មតដូចដែលបាន 
បង្ហា ញនៅក្នុងតារាងទី 2 ។

ល.រ កម្ពស់ x
1 168.4
2 159.3
3 171.6
4 165.9
5 162.7
6 169.1
7 172.0
8 161.3
9 158.4
10 165.5

ល.រ ផលសងនៃ  
1 3.4
2 -5.7
3 6.6
4 0.9
5 -2.3
6 4.1
7 7.0
8 -3.7
9 -6.6
10 0.5

តារាង 1 តារាង 2

ដោយ                                                                    នោះគ្រានត់ែគណនាមធ្យមនៃផលសងនេះ។ នេះគឺជាការងាយស្រួល 

ក្នុងការបូកផលសងទាងំនេះរចួបូកតម្លៃដ�ើម។  ផលបូកនៃផលសងទាងំ   10   ខាងល�ើនេះគឺ  4.2   នាឱំ្យមធ្យមនៃ        

នេះគឺ 0.42 ។ ដូចនេះមធ្យមគឺ x = 165.42។

( មធ្យមនៃ x ) ( មធ្យមនៃ 𝑥 − 𝑥0) + 𝑥0

𝑥 − 𝑥0

𝑥0  =  165

𝑥 − 𝑥0

 = 
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តារាង 3
តារាង 4

 

ក្នុងករណីនេះទំហំនៃទិន្ននយ័ធំ នោះវាមនិប្រាកដថាអាចបូកតម្លៃទាងំអស់នៃទិន្ននយ័ដ�ើម្បីគណនាមធ្យមទេ។ នោះយ�ើងរ�ៀបចំ
 ទិន្ននយ័ជាថ្នា ក។់

   

តារាងទី 3 ខាងក្រោមនេះគឺជាតារាងនៃទិន្ននយ័បានរ�ៀបចំជាថ្នា កទ់ម្ងនន់ៃសិស្ស 200 នាក ់គិតជា kg ដែលចន្លោះ ថ្នា កគឺ់ 5kg ។ 

   យ�ើងអាចប្រើផ្ចិតថ្នា កក់្នុងការគណនាមធ្យម។  ប៉ុន្តែការគណនាគឺវាពិបាកតិចតួចដែរ ដូចជាផលគុណច

57.5 វាជាតួលេខដែលមានទំហំធំ។ នៅក្នុងករណីដូចនេះ យ�ើងអាចកាតប់ន្ថយការងារដោយកំណតម់ធ្យមសន្មត។

ដោយយ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញថាមានថ្នា ក ់55 - 60  គឺស្ថិតនៅក្នុងកណ្តា ល នោះយ�ើងកំណតយ់ក                    ជាមធ្យមសន្មត។ 

ផលដកតម្លៃផ្ចិតថ្នា ក ់និងមធ្យមសន្មតត្រូវបានបង្ហា ញក្នុងតារាងទី 4 ខាងល�ើ។

មធ្យមនៃផលសង            នេះគឺងាយស្រួលណាស់ក្នុងការគណនា:

 

   យ�ើងអាចកាតប់ន្ថយការងារកានត់ែច្រើនដោយគណនាតម្លៃវជិ្ជមាន និងអវជិ្ជមានដែលទាកទ់ងគ្នា ។  ជាឧទាហរណ៍ 

                                        និង                                                            ។ ក្នុងវធិីនេះ មធ្យមនៃផលសង  

 

ដូចនេះ មធ្យមស្មើនឹង                                      ។

និង

ថ្នា ក់ ផ្ចិតថ្នា ក់ ចំនួននៃ 
ទិន្ននយ័

40-45 42.5 8

45-50 47.5 21

50-55 52.5 41

55-60 57.5 57

60-65 62.5 39

65-70 67.5 24

70-75 72.5 10

Total 200

ផ្ចិតថ្នា ក់ ផលសងនៃ 
𝑥 − 𝑥0

42.5 -15

47.5 -10

52.5 -5

57.5 0

62.5 5

67.5 10

72.5 15

គឺ
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សណួំរខ្លីៗសម្រាប់ មធ្យមស្ថិតិ (1 ម ោ៉ ងៈ100ពិន្ទុ )

*គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

1.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាពិន្ទុតេស្តរបស់សិស្សដែលមាន 5 មុខវជិ្ជា ។

   72            65            88            55            76 

(1) រកមធ្យមនៃទិន្ននយ័នេះ?	                                                                                                                 (10 ពិន្ទុ)

  (a)    70.2 	                (b)    71.2	                 (c)    72.2	                 (d)    73.2

(2) សិស្សត្រូវធ្វើតេស្តមយួមុខវជិ្ជា ទ�ៀត។ ប�ើគាតច់ងប់ានមធ្យមទាងំ 6 មុខវជិ្ជា ធំជាងឬស្មើ 75។ ត�ើគាតត់្រូវធ្វើតេស្តទី 6 ឱ្យ 

បានពិន្ទុយ៉ា ងតិចប៉ុន្មាន ? 	                                                                                                                (10 ពិន្ទុ)

  (a)    84 	                (b)    89	                 (c)    94	                 (d)    99

2.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាអាយុមនុស្ស 10 នាក។់ ក្រុម A គឺជាបុរស និងក្រុម B គឺជាស្ត្រី។

   ក្រុម A:	 45	 37	 63	 40	 49 

   ក្រុម B:	 29	 74	 51	 39	 68

(1) រកមេដ្យាននៃក្រុម A?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    40 	              (b)    42.5	               (c)    45	                (d)    52

(2) រកមេដ្យាននៃមនុស្សទាងំ 10 នាក?់	                                                                                                  (10 ពិន្ទុ)

(a)    45	              (b)    46	               (c)    47	                (d)    48

3.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាលទ្ធផលនៃការវាស់ទំហំនៃស្បែកជ�ើងបុរស 100 នាក។់

(1) រកមេដ្យាននៃទិន្ននយ័?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    24.75 	              (b)    25.0	               (c)    25.25 	                (d)    25. 5

(2) រកម៉ូតនៃទិន្ននយ័?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    24.75 	              (b)    25.0	               (c)    25.25	                (d)    25. 5

ទំហំ (cm) 24.0 24.5 25.0 25.5 26.0 26.5 27.0 សរុប

ចំនួន 6 15 29 32 9 7 2 100
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4.	� ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាចម្លើយនៃសំណួរ     “ត�ើមយួសប្តាហ អ្នកបានអានស�ៀវភៅប៉ុន្មាន ម ោ៉ ង?”    ។ យ�ើងបង្កើតតារាងប្រេកង់
 

ដែលបង្ហា ញខាងក្រោម។ សម្គា លថា  ‘4-8’  មាននយ័ថា                       និងតម្លៃ 8 នៅក្នុងថ្នា ក ់8-12។

(1) ត�ើតម្លៃនៃ   x   ក្នុងតារាងស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    4 	                         (b)    5	                          (c)    6	                (d)    7

(2) រកម៉ូតនៃទិន្ននយ័?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    8-12 	              (b)    12-16	               (c)    16-20	                (d)    20-24

5.	 តារាងខាងក្រោមបង្ហា ញពីតារាងបំណែងចែកប្រេកងន់ៃកម្ពស់សិស្សប្រុស 20 នាក។់

(1) រកមធ្យមនៃទិន្ននយ័នេះ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    159.8 	              (b)    160.4	               (c)    161.0	                (d)   161.6

(2) រកមេដ្យាននៃទិន្ននយ័នេះ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    152-156 	             (b)    156-160	              (c)    160-164	               (d)    164-168

ម ោ៉ ង 0-4 4-8 8-12 12-16 16-20 20-24 សរុប

ចំនួន x 20

កម្ពស់(cm) 148-152 152-156 156-160 160-164 164-168 168-172 សរុប

ចំនួន 1 3 5 6 4 1 20

4 ≤ x < 8
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ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ 

1.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាពិន្ទុតេស្តរបស់សិស្សដែលមាន 5 មុខវជិ្ជា ។

   72            65            88            55            76 

(1) រកមធ្យមនៃទិន្ននយ័នេះ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    70.2 	              (b)    71.2	               (c)    72.2	                (d)    73.2

(2) សិស្សត្រូវធ្វើតេស្តមយួមុខវជិ្ជា ទ�ៀត។ ប�ើគាតច់ងប់ានមធ្យមទាងំ 6 មុខវជិ្ជា ធំជាងឬស្មើ 75។ ត�ើគាតត់្រូវធ្វើតេស្តទី 6 ឱ្យ 

បានពិន្ទុយ៉ា ងតិចប៉ុន្មាន ? 	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    75 	              (b)    84	               (c)    89 	                (d)    94

 

(1) មធ្យម   

ចម្លើយ៖

(2) តាមលក្ខខណ្ឌ មធ្យម  ។ ដោះស្រាយសមកីារនេះ យ�ើងបាន  ។

ចម្លើយ៖  

ការដាកពិ់ន្ទុ សម្រាបសំ់ណួរនីមយួៗ

10 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

  0 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយខុស ឬមនិធ្វើចម្លើយ។   

2.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាអាយុមនុស្ស 10 នាក។់ ក្រុម A គឺជាបុរស និងក្រុម B គឺជាស្ត្រី។

ក្រុម A:           45            37            63            40            49 

ក្រុម B:          29            74            51            39            68

(1) រកមេដ្យាននៃក្រុម A?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    40 	              (b)    42.5	               (c)    45	               (d)    52

(2) រកមេដ្យាននៃមនុស្សទាងំ 10 នាក?់	 (10 ពិន្ទុ)

(a)    45	              (b)    46	               (c)    47	               (d)     48

x 94  
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(1) បន្ទាប ពី់រ�ៀបចំ ក្រុម A តាមលំដាបក់�ើន យ�ើងបាន 37    40    45    49    63។

ដោយមេដ្យាននៅទីតាងំទី 3 នោះយ�ើងបាន មេដ្យាន  = 45។ 

ចម្លើយ៖  

(2) បន្ទាប ពី់រ�ៀបចំទិន្ននយ័ទាងំអស់តាមលំដាប ់យ�ើងបាន 29   37  39   40   45   49 51 63   68    74។ 

ដោយមេដ្យាន គឺជាមធ្យមនៃនៃទី 5 និងទី 6 នោះតម្លៃវាគឹ  

ចម្លើយ៖ 

ការដាកពិ់ន្ទុ សម្រាបសំ់ណួរនីមយួៗ

10 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

  0 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយខុស ឬមនិធ្វើចម្លើយ។   

3.	 ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាលទ្ធផលនៃការវាស់ទំហំនៃស្បែកជ�ើងបុរស 100 នាក។់

(1) រកមេដ្យាននៃទិន្ននយ័?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)     24.75 	               (b)     25.0 	                (c)     25.25	                 (d)     25. 5

(2) រកម៉ូតនៃទិន្ននយ័?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)     24.75 	               (b)     25.0	                (c)     25.25	                 (d)     25. 5

ចម្លើយ 

(1) មេដ្យាននៃ  100  គឺជាមធ្យមនៃទិន្ននយ័ទី  50 និង  51។ តាមប្រេកងក់�ើន  25.0  គឺនៅ                                    ។ 

ទិន្ននយ័ទី 50  គឺ 25.0 និងទិន្ននយ័ទី 51 គឺ 25.5 ។ ដូចនេះ មេដ្យាន                                   ។

ចម្លើយ 

(2) ម៉ូតគឺជាទិន្ននយ័ដែលមានប្រេកងខ់្ពស់ជាងគេ។ ដូចនេះ ម៉ូត            ។ 

ចម្លើយ  

ការដាកពិ់ន្ទុ សម្រាបសំ់ណួរនីមយួៗ

10 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

  0 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយខុស ឬមនិធ្វើចម្លើយ។   

4.	� ទិន្ននយ័ខាងក្រោមគឺជាចម្លើយនៃសំណួរ    “ត�ើមយួសប្តាហ អ្នកបានអានស�ៀវភៅប៉ុន្មាន ម ោ៉ ង?”     ។ យ�ើងបង្កើតតារាងប្រេកង់

ដែលបង្ហា ញខាងក្រោម។ សម្គា លថា ‘ 4-8’  មាននយ័ថា                      និងតម្លៃ  8 នៅក្នុងថ្នា ក ់8-12។

ទំហ ំ(cm) 24.0 24.5 25.0 25.5 26.0 26.5 27.0 សរុប

ចំនួន 6 15 29 32 9 7 2 100



ថ្នា កទ់ី9 

ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 39

(1) ត�ើតម្លៃនៃ        ក្នុងតារាងស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?	                                                                                     (10 ពិន្ទុ)

(a)     4 	                           (b)     5	                            (c)     6	                 (d)    7

(2) រកម៉ូតនៃទិន្ននយ័?	                                                                                                                (10 ពិន្ទុ)

(a)     8-12 	               (b)     12-16	                (c)     16-20	                 (d)     20-24

ចម្លើយ 

(1) 8-12 មាននយ័ថា                        ។ ទិន្ននយ័ដែលផ្ទៀងផ្ទា តក់្នុងថ្នា កន់េះគឺ  10, 9, 8,  11,  10, 9 ដូចនេះ ចំនួន 

ប្រេកងគឺ់ 6

 ចម្លើយ

(2) តាមតារាងបំណែងចែកប្រេកងខ់ាងក្រោម៖

ដូចនេះ ម៉ូតគឺនៅក្នុងថ្នា ក ់8-12

ចម្លើយ 

ការដាកពិ់ន្ទុ សម្រាបសំ់ណួរនីមយួៗ

10 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

  0 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយខុស ឬមនិធ្វើចម្លើយ។   

សរុបម ោ៉ ង

ចំនួន

ម ោ៉ ង 0-4 4-8 8-12 12-16 16-20 20-24 សរុប

ចំនួន 3 4 6 4 2 1 20



ថ្នា កទី់9 មធ្យមស្ថិត ិ- 40

ថ្នា កទ់ី9 

5.	 តារាងខាងក្រោមបង្ហា ញពីតារាងបំណែងចែកប្រេកងន់ៃកម្ពស់សិស្សប្រុស 20 នាក។់

(1) រកមធ្យមនៃទិន្ននយ័នេះ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)     159.8 	               (b)     160.4	                (c)     161.0	                 (d)     161.6

(2) រកមេដ្យាននៃទិន្ននយ័នេះ?	 (10 ពិន្ទុ)

(a)     152-156 	               (b)     156-160	                (c)     160-164	                 (d)     164-168

ចម្លើយ 

(1) តាមផ្ចិតថ្នា ក ់យ�ើងបាន 150, 154, 158, 162, 166 និង 170 នោះយ�ើងបាន តម្លៃមធ្យមគឺ

ចម្លើយ

(2) មេដ្យាននៃ 20 ទិន្ននយ័គឺជាមធ្យមនៃទិន្ននយ័ទី 10 និងទី 11។ តាមប្រេកងក់�ើននៅថា្នក  ់156-160 គឺ 9 និងនៅថ្នា ក ់

160-164 គឺ 15 នោះយ�ើងបានទិន្ននយ័ទី 10th និងទី 11 នៅក្នុងថ្នា ក ់160-164។

ចម្លើយ 

ការដាកពិ់ន្ទុ សម្រាបសំ់ណួរនីមយួៗ

10 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

  0 ពិន្ទុ = ធ្វើចម្លើយខុស ឬមនិធ្វើចម្លើយ។

កម្ពស់(cm) 148-152 152-156 156-160 160-164 164-168 168-172 សរុប

ចំនួន 1 3 5 6 4 1 20

ការវិនិច្ឆ័យ

ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

0 – 30
សិស្សទាងំនេះមនិទានម់ានចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា ននងជំនាញនៅឡ�ើយទេ ដូច្នេះគ្រូត្រូវតែរលំឹកឡ�ើងវញិនូវបញ្ញតិ

 នៃមធ្យម មេដ្យា និងម៉ូត។ ពួកគេត្រូវការការអនុវត្តការគណនាតម្លៃទាងំនេះបានមកពីទិន្ននយ័ដែលបានផ្តល់ឱ្យ។

40 – 60
សិស្សទាងំនេះទំនងជាមានចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា ន និងជំនាញអំពីមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូតប៉ុន្តែពួកគេត្រូវការអនុវត្ត 
នច៍ំណេះដឹងនិងជំនាញរបស់ពួកគេទៅល�ើលំហាតម់ធ្យមស្ថិតិ។

70 – 80
សិស្សទាងំនេះមានកម្រិតចំណេះដឹង និងជំនាញល្អល�ើមធ្យមស្ថិតិ ប៉ុន្តែប្រហែលជាពួកគេមានការលំបាកមយួ

 
ចំនួនក្នុងការគណនា ដែលមានទំហំធំ។ ពួកគេត្រូវការធ្វើប្រតិបត្តិឱ្យបានច្រើនល�ើមធ្យម មេដ្យាន និងម៉ូត។

90 – 100 
សិស្សទាងំនេះទំនងជាមានកម្រិតចំណេះដឹងគ្របគ់្រាន ់និងជំនាញក្នុងការដោះស្រាយលំហាតអ់ំពី មធ្យមស្ថិតិ។

 ពួកគេត្រូវការរ�ៀបចំដ�ើម្បីបន្តទៅស្ថិតិបន្ទាប ទ់�ៀត ។



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 41ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - PB

មេរ�ៀនទី 8 ប្រូបាប

វត្ថុបំណង

      វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី 8 នេះមាន 3 ចំណុចដូចខាងក្រោម៖

​​​​​•​  កំណតប់ាននវប រ្ូបាបនៃព្រឹត្តិការណ៍ដែលពិសោធ 1 ដងបានត្រឹមត្រូវ                                                                                      

•  កំណតប់ាននវប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា បានត្រឹមត្រូវ

​​•  កំណតប់ាននវប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលពិសោធច្រើនដងបានត្រឹមត្រូវ។

      ក្នុងមេរ�ៀននេះមានខ្លឹមសារមយួចំនួនត្រួតគ្នា ជាមយួនឹងថ្នា កទី់ 7 និងទី 8 ។ ឧទាហរណ៍ដូចជាសិស្សបានរ�ៀនរចួហ�ើយនូវប្រូបាប 
នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលមាន 1 ឬ 2 ពិសោធនច៍ាបត់ាងំពីថ្នា កទី់ 7។ ដូចនេះគ្រូបង្រៀនថ្នា កទី់ 9 នេះរពំឹងថាសិស្សនឹង៖

           (i) ដឹងនូវអ្វីដែលជាខ្លឹមសារប្រូបាបថ្នា កទ់ី 9 ដែលសិស្សបានរ�ៀនរចួហ�ើយ ឬអ្វីដែលមិនបានដឹងនៅឡ�ើយ 

           (ii) ការប្រើលំហាត ់នៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាដ�ើម្បីពិនិត្យចំណេះដឹង និងជំនាញ របស់សិស្សល�ើប្រូបាបនៅក្នុងថ្នា កដ់ម៏ាន

សារៈសំខានន់េះ។

ផែនការបង្រៀន

　　  យេាងតាមបំណែងកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងអបរ់ ំមេរ�ៀននេះបានកំណតក់ារបង្រៀន12 ម ោ៉ ងសិក្សា។ ក្នុង12ម ោ៉ ង

សិក្សានេះស�ៀវភៅគ្រូបានបែងចែកដូចមានបង្ហា ញក្នុងតារាងទី1ខាងក្រោមនេះ  3 ម ោ៉ ងសិក្សាសម្រាបផ់្នែកទី 1 ដ�ើម្បីរលឹំកពីខ្លឹម

សារនៃថ្នា កទី់  7   និងថ្នា កទី់ 8។ 2 ម ោ៉ ងសិក្សាគឺសម្រាបផ់្នែកទី 2  ដ�ើម្បីសិក្សាអំពីព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា    និងការប្រើប្រាស់របស់វា។   

3 ម ោ៉ ងសិក្សាគឺសម្រាបផ់្នែកទី 3 ដ�ើម្បីដោះស្រាយបញ្ហា ជាមយួនឹងការប្រើប្រាស់ដ្យាក្រាមមែក និង 4 ម ោ៉ ងសិក្សាសម្រាបធ់្វើលំហាត​់​

ដ�ើម្បីឱ្យសិស្សមានពេលច្រើន ដ�ើម្បីគិតបញ្ហា នីមយួៗ។

　　　　　　　　　　　　　　　　　 តារាងទី1   បំណែងចែកម ោ៉ ងបង្រៀននៃប្រូបាប​ 

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀនប្រូបាប ទំពរ័

3 1.　 ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍មយួ 85-89

2 2.　 ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា 89-90

3 3.　 ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើពិសោធច្រើនដង 90-92

4 លំហាត់ 93-96

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន

ក្នុងតារាងទី2 ខាងក្រោមនេះបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូបង្រៀនត្រូវបានសន្មតថាធ្វើសកម្មភាពណែនាំ

ដូចក្នុងតារាងនេះ និងវាយតម្លៃសិស្សដោយផ្អែកទៅល�ើមូលដ្ឋា ននៃលក្ខណៈវ ិនិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាង។ ដូចនៅក្នុងតារាង

ស�ៀភៅណែនាគំ្រូនេះមានរមួបញ្ចូ លទាងំសកម្មភាពដ�ើម្បីវាយតម្លៃផែនការ។



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 42

ចំណុចស ខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

ស�ៀវភៅណែនាគំ្រូបានណែនាបំន្ថែមនវចំណេះដឹង និងជំនាញ ព្រមទាងំលំហាតប់ន្ថែមទ�ៀតដ�ើម្បីជួយ�ពង្រឹងសមត្ថភាពគ្រូ។

មិនតែប៉ុណ ណ្ ោះមានបញ្ចូលសំណួរមយួចំនួនសម្រាបសិ់ស្សក្នុងម ោ៉ ងសិក្សានីមយួៗ ដែលធ្វើឲ្យសិស្សអាចអភវិឌ្ឍការយល់ដឹងរបស់

ពួកគេ អំពីប្រូបាប។

ម្យ៉ាងវញិទ�ៀតនៅក្នុងមេរ�ៀនទី 8 នៃស�ៀវភៅសិក្សាគេាលនេះមានសេចក្ដីពណ៌នាខុសឆ្គង អំពីទស្សនៈមយួចំនួននៃប្រូបាបដែលគ្រូ

ត្រូវយកចិត្តទុកដាក។់ ចូរក្រឡេកម�ើលបញ្ហា ដូចខាងក្រោម៖

“នៅក្នុងថងម់យួមានឃ្លី 15    ដែលមានពណ៌ស និងពណ៌ខ ម្ៅ ។  នៅពេលដែលយ�ើងចាបយ់កឃ្លី1ពីក្នុងថងច់ំនួន 100 ដងដោយចាប់

ហ�ើយដាកទ់ៅវញិ។ គេចាបប់ានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ  40  ដងចេញពី  100  ដង។  រកចំនួនឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ និ ងឃ្លីពណ៌ស។  “(   លំហាតគ់ំរូទី   4

តារាងទី2   ផែនការបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ

ម ោ៉ ងសិក្សា វត្ថុបំណង សកម្មភាព រង្វា យតម្លៃ

3 កំណតប់ាននវប្រូបាបនៃ

ព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើ

ពិសោធ1ដង

សិស្សដោះស្រាយបញ្ហា សាមញ្ញៗនៅល�ើ

ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើពិសោធ 1ដង

ដ�ើម្បីរលឹំកឡ�ើងវញិនូវខ្លឹមសារដែលពួកគេ

បានរ�ៀននៅថ្នា កទី់7-8 មុន

សិស្សដោះស្រាយប្រូបាបចាបហ់�ើយមិនដាក់

ទៅវញិ

សិស្សដោះស្រាយបញ្ហា នៅល�ើប្រូបាបនៃ

ព រ្ឹត្តិការណ៍មិនទាកទ់ងគ្នា ។

សិស្សដោះស្រាយនូវ
ប្រូបាបដែលធ្វើពិសោធ1ដង
បានត្រឹមត្រូវ

សិស្សរាបនូ់វគ្របក់រណី

ដែលអាចក�ើតឡ�ើងទាងំអស់

នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើពិសោធ

2  ដងបានត្រឹមត្រូវ។

2 កំណតប់ាននវប្រូបាបនៃ

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា ។

សិស្សសិក្សាពីទំនាកទ់ំនងរវាងព រ្ឹត្តិការណ៍

និង ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញរបស់វា។

សិស្សប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា ដ�ើម្បីដោះ

ស្រាយបញ្ហា ។

សិស្សពន្យល់ពីអត្ថប្រយោជនន៍ៃការប្រើ 

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា ដ�ើម្បីដោះស្រាយបញ្ហា ។

 សិស្សដោះស្រាយបញ្ហា

ដោយប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា

បានត្រឹមត្រូវ។

3 កំណតប់ាននវប្រូបាបនៃ

ព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើ
ពិសោធច្រើនដង

សិស្សអនុវត្តការប្រើដ្យាក្រាមមែក

សិស្សសិក្សាពីពិសោធនទ៍្វេធា

សិស្សដោះស្រាយបញ្ហា នូវព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើ

ពិសោធ 3 ឬច្រើនដងដោយប្រើដ្យាក្រាមមែក

សិស្សដោះស្រាយបញ្ហា នូវ

ព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើពិសោធ3 

ឬេច្រីនបានត្រឹមត្រូវ។

4 លំហាត់ សិស្សដោះស្រាយលំហាតន់ៅទំពរ័ 93-96

ដោយប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  ដ្យាក្រាមមែក

និងពិសោធនទ៍្វេធា។ល។ 

សិស្សដោះស្រាយនូវ

លំហាតេ់ផ្សងទ�ៀតល�ើ

ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើ

ពិេសាធ េច្រីនដងបានត្រឹមត្រូវ។
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ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 43ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 42

នៅទំពរ័   88) ជាដំបូងយ�ើងត្រូវដឹងថាប្រូបាបវាខុសពីសមាមាត្រ។   លំហាតខ់ាងល�ើគឺអាចទទួលយកបានប្រសិនប�ើវាគឺជាលំហាតន់ៅល�ើ

សមាមាត្រ និងសួរ  ពចំនួនឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ ក្នុងករណីនេះ “សមាមាត្រ”  នៃឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅគ  2/  5 ។  ប៉ុន្តែលំហាតន់េះគ្រានត់ែនិយាយថា

យ�ើងអាចចាបយ់កឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ ចំនួន  40   ដង  ចេញពី  100   ដង។  តាមរយៈពត័ម៌ាននេះយ�ើងអាច  “សន្និដ្ឋា ន”   ចំនួនឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ

ប៉ុន្តែមិនអាចកំណតវ់ាបានទេ   ព្រោះលទ្ធផលដូចគ្នា នេះអាចក�ើតឡ�ើងសូម្បីតែនៅពេលចំនួនពិតប្រាកដនៃឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ    គ មានច្រើន

(ឬតិចជាង) ជាង 40 % នៃ 15 ឃ្លី។ ល�ើសពីនេះទ�ៀតទោះបីជាផ្នែកទី 1 “ ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍មយួ “ ត្រូវបានសន្មតថាដោះស្រាយ

ជាមយួនឹងព រ្ឹត្តិការណ៍នៃ 1 ពិសោធន ៍កដ៏ោយកស៏�ៀវភៅនេះមានរមួបញ្ចូ លទាងំករណីដែលពាកព់ន័្ធនឹង 2   ឬច្រើនពិសោធន។៍   គ្រូ

ត្រូវការអានស�ៀវភៅមេរ�ៀនដោយប្រុងប្រយត័្ន    មុនពេលបង្រៀន និងអាចផ្លា ស់ប្តូរលំដាបន់ៃការបង្រៀន    ប្រសិនប�ើចាបំាចដ់�ើម្បីឱ្យ

សិស្សអាចរ�ៀនពភាពងាយស្រួលទៅលំបាក។

ល�ើសពីនេះទ�ៀតគ្រូបង្រៀនគួរតែដឹង  ពគុណសម្បត្តិនៃការប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  ព្រោះវាជាញឹកញាបជ់ួយ�យ�ើងដោះស្រាយបញ្ហា

ជាច្រើនទ�ៀតយ៉ា ងងាយស្រួល។ ឧទាហរណ៍ដូចជាការគិតអំពីករណីដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន 10 ដង និងរក ប្រូបាបដែលចេញ

ខាងរូបយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។      ជាការពិតណាស់វាមិនប្រាកដថាត្រូវការប្រើដ្យាក្រាមមែកនោះទេ។     ប៉ុន្តែប្រសិនប�ើយ�ើងដឹងថា

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា នៃ    “ការចេញយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង    “    គមាននយ័ថា    “  មិនចេញខាងលេខទាងំអស់រាល់ពេល “ 

នោះយ�ើងអាចរក  បានយ៉ា ងងាយនូវចម្លើយ    (2 10     -  1 ) / 2 10     ដោយមិនបាចគ់ណនា។  គ្រូគួរតែល�ើកទឹកចិត្តសិស្សឱ្យប្រើវា

ក្នុងការដោះស្រាយបញ្ហា ខុសគ្នា នៃបញ្ហា នីមយួៗ។

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ

មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យសិស្សត្រូវមានចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នប្រូបាបមានដូចខាងក្រោម៖  

​​[ ផ្នែកទី 1] ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍មយួ

　　　　   - ចំណេះដឹងនៅល�ើលក្ខខណ្ឌ មូលដ្ឋា ន និងរូបមន្តនៃប្រូបាប

　　　　   - ចំណេះដឹងពីរប�ៀបរាបក់រណីដែលអាចក�ើតឡ�ើងទាងំអស់ដោយគ្មាន កំហុស

　　　　   - វធិីដោះស្រាយបញ្ហា ល�ើប្រូបាបដែលធ្វើពិសោធ1 ឬ 2 ដង។

ប្រសិនប�ើសិស្សបានដឹងរចួហ�ើយពីរប�ៀបនៃការប្រើដ្យាក្រាមមែកដែលបានបង្ហា ញក្នុងស�ៀវភៅណែនាគំ្រូសម្រាបថ់្នា កទី់ 7   និងថ្នា ក់

ទី8 នោះវាពិតជានឹងជួយ�សិស្ស ដោះស្រាយបញ្ហា នៅក្នុងផ្នែកទី 1 និងទី 2 នៅក្នុងមេរ�ៀននេះជាមិនខាន។
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ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 44

វត្ថុបំណងមយួចំនួននៃមេរ�ៀនទី 8 នេះ

ត្រួតសី៊គ្នា ជាមយួនឹងវត្ថុបំណងនៅក្នុង

ថ្នា កទី់ 7     និង ថ្នា កទី់8 ដែលសិស្ស      

បានសិក្សាប្រូបាបព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលធ្វើ
ពិសោធ 1 ទៅ 3 ដង។ គ្រូបង្រៀនត្រូវការ

ត្រួតពិនិត្យដោយប្រុងប្រយត័្នថាត�ើ
សិស្សរក្សាចំណេះដឹង និងជំនាញដែល

ពួកគេបានទទួលពីមុនមកដែរឬទេ។

   អ្វីដែលសិស្សនឹងទទួលបានបន្ទា ប	់	

   ពីការសិក្សាផ្នែកទី 1?

   គណនាប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែល

ធ្វើពិសោធ 1 ឬ 2 ដង។

ប្រូបាប

               កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

            ឧទាហរណ៍នេះគឺដូចគ្នា ទៅនឹង

លំហាតដ់ែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងថ្នា កទី់ 7 

(លំហាតគ់ំរូទី 1 នៅទំពរ័ 206)។ ដូចនេះ

គ្រូអាចប្រើឧទាហរណ៍នេះដ�ើម្បីពិនិត្យ

ម�ើលថាត�ើសិស្សរក្សាចំណេះដឹងជាមូល

ដ្ឋា ននៃប្រូបាបនេះដែរឬទេ។

ល�ើសពីនេះទ�ៀតចម្លើយនៃបញ្ហា ប្រូបាប

អាចត្រូវបានសរសេរជាប្រភាគ​​

ទសភាគ ឬភាគរយ ក្រៅពីករណីនេះ         

លុះត្រាតែមានការណែនា។ំ

លំហាតរ់លឹំកឡ�ើងវញិ ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលទាកទ់ងនឹងការពិសោធ 1 ដង

នៅក្នុងថងម់យួដែលមានបាល់ពណ៌ក្រហម 1 ពណ៌ល�ឿង 2 ពណ៌ខ�ៀវ 3 ពណ៌បៃតង 4 និងពណ៌ស 5 ។ នៅពេលដែល

យ�ើងចាបយ់កបាល់ 1 ពក្នុងថង។់ រកប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ខាងក្រោម៖

1) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ�ៀវមយួ

2) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ�ៀវមយួឬពណ៌បៃតងមយួ ឬពណ៌សមយួ

3) ប្រូបាបដែលចាបម់ិនបានបាល់ពណ៌ខ�ៀវមយួ

4) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ ម្ៅម យួ។
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3+4+5
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1+2+4+5
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12
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1) 2) 3)

4) 0 (មិនមានគ្រាបប់ាល់ពណ៌ខ ម្ៅទេ )

= = =

=

= = =ឬ 1 (”មិនខ�ៀវ” គឺជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញ)

ទៅនឹងព រ្ឹត្តិការណ៍ ”ខ�ៀវ”។)

ចម្លើយ មានបាល់សរុបចំនួន 15



 

 ែកត្រម�វ: Ab  

 

 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 45ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 44

                 កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់ំ

រ ូ      ​  លំហាតគ់ំរូទី1  គឺស្រដ�ៀងជាមយួ

នឹងលំហាតដ់ែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងថ្នា កទី់ 8 

(លំហាតគ់ំរូទី 2 នៅទំពរ័ទី142)។ ដូចនេះ

លំហាតន់េះកអ៏ាចត្រូវបានប្រើដ�ើម្បីពិនិត្យ

ម�ើលថាត�ើសិស្សរក្សាចំណេះដឹងរបស់ពួកគេ

ដែរឬទេ។

ល�ើសពីនេះទ�ៀតសំណួរនេះត្រូវបានគេ

ម�ើលឃ�ើញផងដែរថាវាជា “ប្រូបាបចាប ់

ហ�ើយមិនដាកទ់ៅវញិ” (=ចាបប់ាល់ម្តង  1

ចំនួនពរដងដោយមិនដាកទ់ៅវញិ)  ។

សូមម�ើលដំណោះស្រាយលម្អិតនៅក្នុង

ប្រអបខ់ាងក្រោម។

 b A 
a 
B 

bA 
ba 
bB 

→  
→ 
→ 

B A 
a 
b 

BA 
Ba 
Bb 

→  
→ 
→ 

A a 
B 
b 

Aa 
AB 
Ab 

→  
→ 
→ 

a A 
B 
b 

aA 
aB 
ab 

→  
→ 
→ 

ចំណេះដឹងបន្ថែម ប្រូបាបនៃការចាបហ់�ើយមិនដាកទ់ៅវញិ

យ�ើងចាបយ់កបាល់ចំនួនពរព្រមគ្នា ដូចមាននៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី1។ ត�ើវាខុសពី “ការចាបយ់កបាល់ម្តង 1ចំនួនពរដងដោយ

មិនដាកទ់ៅវញិ”    រប�ៀបណា?    ចម្លើយនោះគឺនៅពេលដែលយ�ើងយកបាល់ម្តងមយួចំនួនពរដងដោយមិនដាកទ់ៅ

វញិនោះយ�ើងគិតពីលំដាប។់ឧទាហរណ៍ប្រសិនប�ើយ�ើងយកលំដាបម់កពិចារណាក្នុងការដោះស្រាយធ្វើលំហាតន់េះយ�ើង

ត្រូវគិតអំពី12    ករណី ដូចខាងក្រោម។

ក្នុងចំណោមចំនួនករណីខាងល�ើនេះករណីដែលចាបប់ានអក្សរធំ1 និងអក្សតូច 1 គ 8 ករណី។ 

ដូចនេះប្រូបាបរបស់វាគឺ៖                 ដែលដូចគ្នា ជាមយួនឹងចម្លើយខាងល�ើ។
8

12
2
3

=

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

​​        ​​ ​   សំណួរ

ត�ើមានវធិីផ្សេងទ�ៀតទេដ�ើម្បីដោះស្រាយ

លំហាតគ់ំរូទី 1 នេះ? 

            ចម្លើយ

លក្ខខណ្ឌ នៃការចាបយ់កអក្សរតូចមយួ 

និងអក្សរធំមយួគឺស្មើនឹងលក្ខខណ្ឌ បំពេញ

នៃការចាបយ់កអក្សរតូចទាងំពីរ និងការ

ចាបយ់កអក្សរធំទាងំពីរគ “ab”និង  “ AB” 

ពី 6   ករណីខាងល�ើ។    ដូចនេះប្រូបាបគ
6 - 2

6
4
6

2
3

= = ។
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 ែកត្រម�វ: 0.008  

 

 

 

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 46

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

សំណួរ  [បន្ទា បព់ីការដោះស្រាយលំហាត់

គំរូទី (2)  ចម្លើយបានបង្ហា ញថាត្រូវបន្ថែម 68 

អំពូលទ�ៀត។  ប៉ុន្តែអំពូលដែលត្រូវការ

បន្ថែមអាចច្រើនជាង ឬតិចជាង 68អំពូល

ឬទេ? 

ចម្លើយ  ជាលទ្ធភាពដែលថាត្រូវការអំពូល

កានត់ែច្រើន ឬតិចជាងវាមានការ

ចាបំាចដ់ោយសារតែអត្រានៃការបដិសេធ

នេះអាចជាធំជាង ឬតូចជាង   0.8%    ប�ើ
យ�ើងយកគំរូជាច្រើនមានទំហំធំជាង  500 

អំពូល។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

សំណួរ   មុនពេលដោះស្រាយលំហាតគ់ំរូ 

ទី3  ត�ើចំនួនករណីដែលអាចក�ើតឡ�ើងក្នុង

សំណួរនមយួៗមានប៉ុន្មាន ករណី? 

ចម្លើយ

សំណួរទី1   សួរទៅមនុស្សដែលមានអាយុ

តិចជាង   30 ឆ្នា ។ំ   ដូចនេះចំនួនករណី

ដែលអាចក�ើតឡ�ើងគឺ 46+ 92+ 5 = 143

សំណួរទី2  សួរអំពីមនុស្សដែលមានអាយុ

ច្រើនជាង  ឬស្មើអាយុ  30  ឆ្នា ។ំ  

ដូចនេះចំនួនករណីដែលអាចធ្វើបានគ

72 +61+ 34 +67+ 20 + 48 = 302 តម្លៃជាកល់ាក ់0.643356……
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ឧទាហរណ៍ 2 នៅពេលដែលយ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក ់1  ចំនួនពរដងប្រូបាបដែលល�ើកទីមយួចេញលេខគូ និងល�ើកទីពីរចេញលេខ1

គឺ
ព្យាយាមរកឧទាហរណ៍ផ្សេងទ�ៀតនៃការពិសោធមិនទាកទ់ងគ្នា ។

ព រ្ឹត្តិការណ៍នៃពិសោធនម៍យួដែលក�ើតឡ�ើងមិនប៉ះពាល់ដល់ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ផ្សេងទ�ៀតត្រូវបានគេហៅថាព រ្ឹត្តិការណ៍               

មិនទាកទ់ងគ្នា ។   នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាក ់1  ចំនួនពរដង ឬការបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក ់1   ពរដងលទ្ធផល នៃពិសោធន៍

ជាល�ើកដំបូងនេះមិនប៉ះពាល់ដល់លទ្ធផលនៃពិសោធនល៍�ើកទីពីរទេ។    ដូចនេះព រ្ឹត្តិការណ៍ទាងំនេះគឺជាការពិសោធនម៍ិនទាកទ់ងគ្នា ។

នៅក្នុងការពិសោធនម៍ិនទាកទ់ងគ្នា  ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍មយួអាចត្រូវបានគណនាយ៉ា ងងាយដោយប្រើប្រមាណវធិីគុណ។

ឧទាហរណ៍1 នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន 5 ដងប្រូបាបដែលចេញខាងរូបទាងំ 5 ដងគឺ

ចំណេះដឹងបន្ថែម ប្រូបាបនៃការពិសោធមិនទាកទ់ងគ្នា



  

  

  
 

កំណតស់ម្កា ល់

 កំណតស់ម្គា ល់៖​បេយេងពណ៌នាសន្និដ្ឋា នសម្អិតជាងនេះ យេងគួរសរសេរថា

 ‘‘បេគេឱ្យចំនួនឃ្លីសរុបនេាះយេងអាចសនិ្នដ្ឋា នចំនួនឃ្លីពណ៌នីមយួៗតាមការ

 ធ្វេីពិសេាធច្រេីនដង’’។

ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 47ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 46
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d             កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី 4 ខាងល�ើយ�ើង

ចាបយ់កឃ្លីមយួពីក្នុងថងច់ំនួន100ដង

 ដោយដាកទ់ៅវញិ (ពោលគឺព រ្ឹត្តិការណ៍

នេះរមួបញ្ចូ លទាងំ 100  ដងនៃការ

ពិសោធន)៍   ។    ប្រភេទនៃវញិ្ញាសានេ ះត្រូវ

បានគេហៅថា”វញិ្ញាសាមិន ទាកទ់ងគ្នា ” ។

នៅក្នុងវញិ្ញាសាមិន ទាកទ់ងគ្នា  ប្រូបាប

ដែលទទួលបានជោគជយ័មិនផ្លា ស់ប្តូរ។

ហ�ើយយ�ើងបានឃ�ើញរចួហ�ើយនៅចុងនៃ

ទំពរ័មុននេះ។

តម្លៃជាកល់ាក ់0.73178..….

​​​      កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

សំណួរនេះគួរតែត្រូវបានផ្លា ស់ប្តូរទៅជា

“ប្រសិនប�ើផលធ�ៀបនេះតំណាងឱ្យ

ផលធ�ៀបនៃឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅន ៅក្នុងថងន់ោះ

គេអាចសន្និដ្ឋា នចំនួនឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ និ ងឃ្លី
ពណ៌ស”។

នេះគឺដោយសារតែប្រូបាបគជាតម្លៃដែល

យ�ើងអាចសង្ឃឹម ហ�ើយនឹងខុសគ្នា ពី
ផលធ�ៀបទៅនឹងចំនួនពិតប្រាកដ។

ដូចជាឧទាហរណ៍ប្រូបាបនៃការចាបយ់ក

ឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ ចំនួន 50  ដងចេញពីការ

ពិសោធន ៍  100 ដង គនៅតែមិនសូន្យប�ើ
ទោះបីវាមានតម្លៃតូចយ៉ា ងណាក្តី។ សូម

ម�ើលប្រអបន់ៅខាងក្រោមនៃទំពរ័នេះ។

ចំណេះដឹងបន្ថែម ភាពខុសគ្នា រវាងប្រូបាប និងតម្លៃពិតប្រាកដ

ម�ើលលំហាតគ់ំរូទី 4 ខាងល�ើ។ យ�ើងចាបយ់កឃ្លី 1 ពក្នុងថងដ់ែលមានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅនិ ងឃ្លីពណ៌សសរុប15គ្រាប ់។ លទ្ធផល

នៃការពិសោធនេះគឺចាបប់�ើយកបានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ 40 ដងចេញពីការពិសោធ 100 ដង។ ត�ើលទ្ធផលនេះតាងឱ្យសមាមាត្រពិត

ប្រាកដនៃឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ ឬទេ? ឧបមាថាក្នុងថងម់ានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ 6 និងឃ្លីពណ៌ស 9 ដូចមាននៅក្នុងចម្លើយខាងល�ើ។ បន្ទា បម់ក

ប្រូបាបនៃការចាបយ់កឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅគ  6/15 = 2/5 និងប្រូបាបនៃការចាបយ់កឃ្លីពណ៌សគឺ 1 – 2 / 5 = 3/5។ប្រូបាបនៃការ

ចាបយ់កឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ 40 ដងនៅក្នុងការពិសោធចំនួន 100ដង ត្រូវបានគណនាដូចខាងក្រោម៖

2
5

x x(  ) (  ) 3
5

40 60
 0.08ឬ 8%    (អ្នកអាចមិនចាបំាចប់្រើរូបមន្តប្រសិនប�ើអ្នកមិនច្បាស់ )~~

រូបខាងល�ើនេះមាននយ័ថាសូម្បីតែនៅមានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅ 6   និងឃ្លីពណ៌ស   9   នៅក្នុងថងម់យួនោះយ�ើងមិនអាចរពំឹងថានឹងចាបប់ានឃ្លី

ពណ៌ខ ម្ៅ 40 ដងចេញពីការពិសោធ 100ដងនោះទេ។ ដូចនេះចម្លើយ x = 6 ខាងល�ើមិនមែនជាតម្លៃពិតប្រាកដ ឬច្បាស់លាស់នោះទេ

ប៉ុន្ដែយ�ើងអាចសនិដ្ឋា នតម្លៃពពតម៌ានដែលបានផ្តល់ឱ្យ។

P = C(100,  40)



 ែកត្រម�វ: 
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ចម្លើយ

1)  មានឃ្លីខ ម្ៅ  4  ក្នុងចំណោមឃ្លី  6   ។ 

 ដូចនេះប្រូបាបគ    =      ។

2) នៅពេលដែលឈ ម្ោះ  ក បានចាបយ់ក

ឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅម យួនោះឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅន ៅ

សល់  3  ក្នុងចំណោមឃ្លីទាងំអស់នៅក្នុង

ថងន់ៅសល់តែ 5។  ប្រូបាបដែលឈ ម្ោះ  ខ 

ចាបប់ានឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅគ

*  ចំណាំ៖ នេះគឺជាបញ្ហា ល�ើប្រូបាបដែលចា

បហ់�ើយមិនដាកវ់ញិ។

4
6

2
3

x =4
6

3
5

2
5

អ្វីដែលសិស្សទទួលបានបន្ទា បព់ីការ

សិក្សាផ្នែកទី 2 ?

ប្រើចំណេះដឹងនៃព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញ

គ្នា ដ�ើម្បីដោះស្រាយប្រូបាប។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

សំណួរ

ប�ើយ�ើងគិតអំពីព រ្ឹត្តិការណ៍នៃការគបប់ាន 

 A នៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី 2 

ត�ើអ្វីជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញរបស់វា? 
ចម្លើយ

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  គឺជាព រ្ឹត្តិការណ៍នៃ

ការគបប់ាន​ B

លំហាតប់ន្ថែម នៅល�ើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  (I) - តក្ក

ប្រសិនប�ើ A គឺជាព រ្ឹត្តិការណ៍មយួ និង B គជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ A នោះព រ្ឹត្តិការណ៍ទាងំនេះមិនចុះសម្រុង

គ្នា ។ នៅក្នុងពាក្យផ្សេងទ�ៀតគ្មាន ចំនុចប្រសព្វទេរវាង A និង B ដូចក្នុងរូបភាពខាងស្តា ំ។

សំណួរ សរសេរព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ខាងក្រោម៖

(1) យ�ើងជ្រើសរ� ើសពណ៌ខ�ៀវចេញពីបីពណ៌ ខ�ៀវ, ល�ឿង និងពណ៌ក្រហម។

(2) ពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន 5 ដង យ�ើងទទួលបានខាងរូបយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។

(3) លទ្ធផលនៃការគណនាជាចំនួនវជិ្ជមាន។

ចម្លើយ

(1) យ�ើងជ្រើសរ� ើសពណ៌ល�ឿង ឬពណ៌ក្រហម។

(2) យ�ើងមិនទទួលបានខាងរូបម្តងសោះក្នុងការបោះកាកម់យួចំនួន 5 ដង។

(3) លទ្ធផលនៃការគណនាគឺ 0 ឬចំនួនអវជិ្ជមាន។ (កំុភ្លេចសូន្យ!)
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ពិតណាស់ហ�ើយថារូបកាកន់េះមិនមែនមា

ននយ័ថាជាកាកព់ីរ  “H”  និង  “T” 

នោះទេ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

សំណួរ　ប្រសិនប�ើ   P   គប្រូបាបដែល 

យ៉ា ងហោចណាស់ចេញខាង H  ម្តង នោះ 

ប្រូបាបនៃ P ស្មើនឹងប៉ុន្មាន ? 

ចម្លើយ

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ”យ៉ា ងហោចណាស់

ចេញខាង H  ម្តង” គ “ចេញតែខាង  T” ។

ដូចនេះ  P គជាប្រូបាបដែលចេញតែខាង 

T។ (ក្នុងករណីនេះ P = 3/4 និង

P’ = 1/4)

ចម្លើយ 4/5

200 - 50
250

4
5

4
5

50
250

)( ឬ 1= =
    

ចំណាំថាបញ្ហា នេះគឺជាផលធ�ៀបមិនមែន

ប្រូបាបទេ។

តេសិស្សនឹងអាចទទួលបានអ្វីបន្ទា បព់ី
ការសិក្សាផ្នែកទី 3 ?

ដោះស្រាយបញ្ហា ល�ើប្រូបាបដែលពា

កព់ន័្ធនឹងការពិសោធច្រើនដង។

លំហាតប់ន្ថែម នៅល�ើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  (ii) - ប្រូបាប

ប្រើចំណេះដឹងនៃព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា ដ�ើម្បីដោះស្រាយបញ្ហា ខាងក្រោម៖

សំណួរ យ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក ់1 ចំនួនពរដង

(1) រកប្របាប P1  ដែលចេញលេខ 1 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។

(2) រកប្របាប P2  ដែលចេញលេខពី 1 ដល់ 5 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។

ចម្លើយ នៅពេលដែលយ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួចំនួនពរដងនឹងមានលទ្ធផលចំនួន 36 ករណីដែលអាចក�ើតឡ�ើង។

(1)  ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា នៃ P1   គឺមិនចេញលេខ 1  ទាងំពីរល�ើក។  ប រ្ូបាបដែលមិនចេញលេខ 1 ទាងំពីរល�ើកគឺ

  ដូចនេះ  P1 = 1 – 25/36  = 11/36 ។

(2) ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា នៃ P2  គឺចេញលេខ 6 ទាងំពីរដង។ ប្រូបាបព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ

5
6

1
6

1
6

5
6

25
36

1
36

1
36

35
36

x

x

=

= =

។

។គឺ  1
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សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

រូបទាងំនេះត្រូវបានគេហៅថា

 “ដ្យាក្រាមមែក” ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស
សំណួរ
នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន  3 
ដងគណនាប្រូបាបដែលចេញខាងរូប(H) 
យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។
ចម្លើយ
ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ ”ការចេញខាងរូប H 
យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង”គឺ 
“ការចេញតែខាងលេខ　T” ។
ប្រូបាបដែលចេញតែខាងលេខ T គ 1/8។
ដូចនេះប្រូបាបដែលចេញខាងរូប H 
យ៉ា ងហោចណាស់ម្តងគឺ: 1 – 1/8 = 7/8 ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

សំណួរ

នៅពេលដែលយ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក1់

ចំនួនពរដង។ គណនាប្រូបាបដែលចេញ

លេខផ្សេងគ្នា ។

ចម្លើយ

ព រ្ឹត្តិការណ៍នបំពេញគ្នា នៃ”ការចេញលេខ

ផ្សេងគ្នា ”     គ     “ការចេញលេខដូចគ្នា ”។

ប្រូបាបដែចេញលេខដូចគ្នា គឺ 6/36  = 1/6

ដូចនេះប្រូបាបដែលចេញលេខផ្សេងគ្នា គឺ 

គឺ 1 – 1/6 = 5/6។

 

ចំណេះដឹងបន្ថែម   ដ្យាក្រាមមែក

ដ្យាក្រាមមែកគឺជាផ្នែកមយួនៃឧបករណ៍មូលដ្ឋា នដែលបានប្រើសម្រាបក់ារពិសោធមិនទាកទ់ងគ្នា  ប៉ុន្តែវាអាចជួយ�សិស្ស               

 មិនត្រឹមតែរាបល់ទ្ធផលដែលអាចក�ើតឡ�ើងទាងំអស់ដោយគ្មាន កំហុសនោះទេថែមធ្វើឱ្យរកីចម្រើនផងដែរនវជំនាញនៃការ

តាមបែបតក្ក។ ជាឧទាហរណ៍ពិចារណាពបញ្ហា ដូចខាងក្រោម៖

សំណួរ  មាន  3   ផ្លូវសម្រាបឡ់�ើងទៅល�ើកំពូលភ្នំ។ ប�ើយ�ើងចងឃ់�ើញរប�ៀបផ្សេងគ្នា នៃផ្លូវឡ�ើងកំពូលភ្នំនេះ នោះយ�ើងរ�ៀបចំផែនការ

ដ�ើម្បីឡ�ើងតាមផ្លូវដែលខុសពីផ្លូវចុះ។ ត�ើមានប៉ុន្មានរប� ៀបដែលយ�ើងអាចឡ�ើង និងចុះភ្នំនេះ? 

ចម្លើយ តាងផ្លូវទាងំ  3 ដោយ  A, B,  និងC ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅក្នុងដ្យាក្រាមមែកខាងក្រោមនេះគឺយ�ើងមាន 6 ជម្រើសដែលអាច

ធ្វើការឡ�ើង និងចុះភ្នំនេះ។

 
A B 

C 

េឡើង ចុះ 
B A 

C 

េឡើង 
 

ចុះ 
 C A 

B 

េឡើង 
 

ចុះ 
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ការពិសោធដែលមានតែពរលទ្ធផល

(“ជោគជយ័”  និង  “បរាជយ័”)  ត្រូវបានគេ

ហៅថាវញិ្ញាសាទ្វេ ធាដូចជា៖

- ការបោះកាកម់យួដែលខាងរូបតាងឱ្យ 

”ជោគជយ័”  និងខាងលេខតាងឱ្យ 

“បរាជយ័”

-   ការបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួដែលលេខ 

6  តាងឱ្យ   “ជោគជយ័”   និងលេខផ្សេង

ទ�ៀតតាងឱ្យ   “បរាជយ័”  ។  ជាទូទៅនៅ

ពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួ   n  ដង

ដោយត្រឹមត្រូវ    ប្រូបាបនៃលទ្ធផល

ដែលអាចក�ើតឡ�ើង n ដងគឺ( )1
2

n

      ចម្លើយ

នៅពេលដែលយ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក់

1ចំនួនពរដងនោះលទ្ធផលដែលអាចក�ើត

ឡ�ើងគឺ   36   ដូចជានៅក្នុងឧទាហរណ៍

ទី2 នៅល�ើទំពរ័ 91។

1)   មាន  6 ករណីដែលគ្រាបឡ់ុកឡាកច់េ

ញលេខដូចគ្នា ។

ដូចនេះប្រូបាបរបស់វាគឺ 6/36 = 1/6 ។

2) មាន 3 ករណីដែលផលបូកលេខគ្រាប់

ឡុកឡាកទ់ាងំពីរគ  10   ដែលមានដូចជា 

4 +6, 5 +5 និង 6 +4។

ដូចនេះប្រូបាបរបស់វាគឺ 3
36

1
12

=

ចំណេះដឹងបន្ថែម  ទ្រឹស្តីលោកយ៉ា កុបប៊ែរនយី

ការពិសោធទ្វេធាត្រូវបានគេហៅថាការពិសោធប៊ែរនយីដែលបានដាកឈ់ ម្ោះ តាមលោកយ៉ា កុបប៊ែរនយី(1655-1705)    

ដែលជាគណិតវទូិដល៏្បីរបស់ស្វ៊ីស។ ប៊ែរនលីបានធ្វើការរមួចំណែកដអ៏ស្ចារ ្យដល់ការអភវិឌ្ឍនៃគណិតវ ិទ្យាជាពិសេសក្នុង

វស័ិយប្រូបាប។ច្បាបន់ៃចំនួនធំកជ៏ាការរកឃ�ើញរបស់លោកយ៉ា កុបប៊ែរនលី។  ទ្រឹស្តីបទនេះគឺជា ការពិពណ៌នាអំពីលទ្ធផលនៃដំណ�ើ រការ

ពិសោធដូចគ្នា ដែលប្រើពេលវេលាច្រើន។ ប�ើយោងទៅតាមច្បាបន់េះ មធ្យមនៃលទ្ធផលដែលទទួលបានចំនួនធំនៃវញិ្ញាសាគ ួររតែខិតទៅ

រកតម្លៃដែលគេរពំឹងទុក នឹងធ្វើឱ្យកានត់ែខិតជិតប�ើយ�ើងធ្វើពិសោធច្រើនដងបន្ថែមទ�ៀត។ ឧទាហរណ៍ ប្រសិនប�ើយ�ើងបោះកាកម់យួ

ច្រើនដងនោះផលធ�ៀបនៃការចេញខាងរូបខិតទៅជិត 50% ។ ការសិក្សារបស់យ�ើងនៅល�ើប្រូបាបនៅក្នុងសាលានេះគឺផ្អែកទាងំស្រុងល�ើ

ការងាររបស់គាត។់

។



 

ចំណា	ំ សំណួរក្នុងលំហាតទី់ 5​សួរពផលធេៀបមិនមែនប្រូបាបទេ។
យេីងគួរតែសួរថាបេីយេីងជ្រេីសមនុស្ស​ 1​​ នាក។់រកប្រូបាបដែលគាតប់្រេី
ប្រាស់រថយន្ត។ល។
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ចម្លើយនៃលំហាត់

1)  មាន 9 អក្សររាបដ់ែលក្នុងនេាះ P មាន 

2,   N មាន  2, H មាន  2, O  មាន 1,    M 

មាន1 និង E មាន1

(ក) អក្សរ  P :  

(ខ) អក្សរ H:  

(គ) អក្សរ O ឬ    M:         =  

(ឃ) អក្សរ P ឬ N:         =  

2)  មាន  21 លេខពីលេខ 1  ទៅលេខ  21

ដែលរមួមាន  11 លេខសេស និង 10

 លេខគូ។

ដូចនេះ ប្រូបាបដែលយកលេខសេស និង

លេខគូគឺ 11/21 និង  10/21    រ�ៀងគ្នា ។

ដូចនេះប្រូបាបទាងំពីរនេះគឺមិនស្មើគ្នា ។

3) ពេលដែលគេបោះគ្រាបឡ់ុកឡាក1់ 

ចំនួនម្តង។ ចំនួនលទ្ធផលដែលអាចក�ើត

ឡ�ើងគឺ   6   ករណី។   ដូចនេះប្រូបាបដែល

ចេញលេខ 1 ឬ 2 ឬ 3 ឬ 4 គ     =       ។

4)      ផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណមានពណ៌ប្រផេះ គឺ

ស្មើនឹងផលបូកនៃត្រីកោណពីរផ្សេងទ�ៀត​

ដែលមិនប្រផេះដូចដែលបានបង្ហា ញនៅក្នុង

រូបខាងក្រោម ដូច្នេះប្រូបាបគដូចគ្នា ។

2
9
2
9

1+1
9

2+2
9

2
9

4
9

4
6

2
3

               កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

         ក្នុងលំហាតទី់5  (គ)  ហាកដូ់ចជា

មិនសមរម្យដោយសារតែក្រុមគោលដៅគឺ

ខុសពីចំនួនប្រជាជននៅក្នុងតារាង ដូច

នេះការឆ្លើយតបអាចខុសគ្នា ផងដែរ។

គ្រូអាចរលំងបញ្ហា នេះដ�ើម្បីជ�ៀសវាងការ

យល់ច្រឡំ។

5)   ចំនួនសរុបនៃលទ្ធផលគឺ

234 + 592 = 826

(គ) អាស្រ័យទៅល�ើតារាង នោះ

យ�ើងអាចសន្និដ្ឋា នថាចំនួននៃការប្រើ

ប្រាស់រថយន្តមានដូចខាងក្រោម៖

•　  មនុស្សរស់នៅក្នុងទីក្រុងគឺ

•　  មនុស្សរស់នៅជាយក្រុង

ដូចនេះចំនួនភ្ញៀវដែលប្រើប្រាស់ 

រថយន្តគ 317 +   59 = 376 ។

ចម្លើយសម្រាបរ់ថយន្ត 376 កន្លែង



 

ថ្នា កទ់ី 9
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រ

យ�ើងមិនអាចដោះស្រាយលំហាត់

ទី 6    បានទេព្រោះលក្ខខណ្ឌ គឺមិនច្បាស់

លាស់។ ជាឧទាហរណ៍ក្នុងសំនួរ (ក)  74

ចេញពី  1676 នាកដ់ែលពិតជាបានឆ្លើយ

ថាពួកគេនឹងមិនគាទំ្របេក្ខជន    A    ប៉ុន្តែ

ត�ើមានមនុស្សប៉ុន្មាន នាកន់ៃមនុស្ស 3341

នាកដ់ែលនឹងគាទំ្របេក្ខជន A ដែរឬទេ? 

ចម្លើយក្នុងស�ៀវភៅគ្រូរបស់ក្រសួងគឺ 74/

3341  ប៉ុន្តែវាជាការមិនពិតទេ។  យ�ើងមិន

អាចឆ្លើយបានទេព្រោះថាយ�ើងមិនដឹងថា

ត�ើ  994នាក ់ ឆ្លើយតបសម្រាបប់េក្ខជន B 

ហ�ើយកប៏ានឆ្លើយតបសម្រាបប់េក្ខជន A 

ដែរ។

ប្រសិនប�ើយ�ើងចងឱ់្យលំហាតច់្បាស់

លាស់យ�ើងគួរតែផ្លា ស់ប្តូរលក្ខខណ្ឌ ដូច

ខាងក្រោម៖

[សំណួរ] យ�ើងបានសួរថាមនុស្ស 
1500នាក ់ប្រសិនប�ើពួកគេគាទំ្រ
បេក្ខជន A ឬ B ឬ C 
និងទទួលបានលទ្ធផលដូចដែលបាន
បង្ហា ញក្នុងតារាងខាងក្រោម។
ចំណាំថាពួកគេអាចគាទំ្រដល់បេក្ខជន
យ៉ា ងច្រើនបំផុតមយួនាក ់ហ�ើយមនុស្ស
មយួចំនួនផ្សេងទ�ៀតមិនគាទំ្រទៅ
បេក្ខជនដទៃទ�ៀតទេ។

គាទំ្រ
មិន

គាទំ្រ

គ្មាន 

យោបល់
A 440 627 433
B 660 596 244
C 318 771 411

បន្ទា បម់កយ�ើងអាចសួរសំណួរដូចជា៖

ប្រសិនប�ើយ�ើងជ្រើសរ� ើសមនុស្ស 1 នាក់

ចេញពីមនុស្ស 1500 នាក។់រកប្រូបាប

ដែលពួកគាតគ់ាទំ្របេក្ខជន B ឬ C 

(ចម្លើយ 660+318
1500

163
250

)

6) (មិនច្បាស់លាស់)

7) ចំនួនលទ្ធផលដែលអាចក�ើតឡ�ើង

ទាងំអស់គឺ 24 = 16 

(ក) មាន 6 ករណី។ ដូចនេះ ប្រូបាប

គឺ      =     ។

(ខ) មាន 4 ករណី។ ដូចនេះ ប្រូបាប

គឺ     =     ។

(គ) មាន 8 ករណី។ ដូចនេះ ប្រូបាប

គឺ       =    ។

(ឃ) មានតែ 1ករណីទេដែលចេញ

HHHH។ ដូចនេះ ប្រូបាបគ       ។

6
16

4
16

8
16

3
8

1
4

1
2

(ង) ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ  “ការបោះបាន

T យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង”    គជា    “ការបោះ

បាន   T   សូន្យដង”    ដែលសមមូលទៅនឹង 

“ការបោះបាន   H   បនួដង”   ។   ប្រូបាបនៃ

ការបោះបាន H បនួដងគឺ 1/16 ។

ដូចនេះ ប្រូបាបនៃការបោះបាន T យ៉ា ង

ហោចណាស់ម្តងគឺ 1 –1/16 = 15/16 ។

បោះបាន H ពីរដង      HHTT, 

HTHT, HTTH, THHT, THTH និង 

TTHHមាន (6 ករណី)

បោះបាន T ពីរដង

ដំបងួ       TTHH, 

TTHT, TTTH, និង 

TTTTមាន (4 ករណី)

បោះបាន H 1ដងដំបូង    
HHHH, HHHT, HHTH, 
HHTT, HTHH, HTHT,
HTTH និង HTTT មាន(8

ករណី)

 ចំណា៖ំ ្រគបសំ់ណួរក�ុង 

លំហតទ់ី6 សួរព“ីផលេធៀប”

មនិែមន“្រប�បាប”េទ។ 

 

1
16

=
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8)    ព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលចាបប់ានឃ្លីពណ៌ស1

គឺជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញនៃការចាបប់ានឃ្លីព

ណ៌ខ ម្ៅម យួ។

ដូចនេះ ប្រូបាបនៃការចាបប់ានឃ្លីពណ៌ស

មយួគឺ 1 – 2 / 5 = 3/5

9)   ចំនួនសរុបនៃបុគ្គលិកគឺ

6 + 1 + 15 + 12 + 24 + 18 + 16 + 10 + 

7 = 109 នាក។់

(ក) ចំនួនបុគ្គលិកដែលអវត្តមានច្រើន

បំផុត 3 ថ្ងៃគឺ 6 + 1 + 15 + 12 =   34 ។

ដូចនេះប្រូបាបគ 34/109           

(ខ) ចំនួនបុគ្គលិកដែលអវត្តមានយ៉ា ង

ហោចណាស់ 1  ថ្ងៃគឺ 109 – 6 = 103 ។

ដូចនេះប្រូបាបគ 103/109 ។

 (គ) ចំនួនបុគ្គលិកដែលអវត្តមាន

ចន្លោះព  4 ទៅ 6 ថ្ងៃគឺ

24 + 18 +16 =   58 ។

ដូចនេះប្រូបាបគ 58/109 ។

   (ឃ)ចំនួនបុគ្គលិកដែលអវត្តមានច្រើ

នជាង   6   ថ្ងៃគឺ   10   +   7   =   17   ។

ដូចនេះប្រូបាបគ 17/109 ។

10) នៅក្នុងការចាបយ់កឃ្លី 2 ពក្នុងថងម់ាន 

15    ករណី    ដែលអាចក�ើតឡ�ើងត្រូវបាន

បង្ហា ញដូចខាងក្រោម៖

  AB, AC,  AD, AX,  AY, BC,  BD,  BX, 

BY, CD, CX, CY, DX, DY, XY

(ក) មានតែ XY ទេជាករណីដែលឃ្លី
      ទាងំពីរមានពណ៌ស។ ដូចនេះប្រូបាប

      គ 1/15 ។

     

(ខ) នេះគឺជាព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ 

        សំណួរ (ក) ខាងល�ើ។

      ដូចនេះប រ្ូបាបគ 1 – 1/15 = 14/15 ។

11)  ចំនួននៃការជ្រើសរ� ើស  3  សំណួរ

ចេញពីសំណួរ  A   ទៅ  F   គមាន  20 

ករណីដូចខាងក្រោម៖

ABC, ABD, ABE, ABF

ACD, ACE, ACF, ADE, ADF, 

AEF, BCD, BCE, BCF, BDE, 

BDF, BEF, CDE, CDF, CEF, 

DEF

(ក)

សូមពិចារណាករណីដែលសិស្សជ្រើស

រ� ើសសំណួរ A, B, C និងD ហ�ើយប�ើ 3

សំណួរដែលត្រូវឆ្លើយនោះមាន 1  ជា

សំណួរដែលនៅសល់គឺជា E និង F 

នោះក្នុងចំណោម   20   ករណីខាងល�ើ

មាន  12  ករណីដែលមានមយួក្នុង

ចំណោម       E និង F ដែលមានដូចជា

ABE,   ABF,   ACE,   ACF,   ADE,

ADF,   BCE,   BCF,   BDE,   BDF,

CDE និង CDF,។
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12) នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាក ់3 នឹងមានលទ្ធផល 

8 ករណីដែលអាចក�ើតឡ�ើង និងមានតែមយួករណី HHH 

ជាករណីដែលចេញ H ចំនួន 3 ដង ។ ដូចនេះប្រូបាបគ    ។

13)    (ក) ចំនួនឃ្លីខ ម្ៅគ       x 12 = 4។ 

     (ខ)ចាបយ់កឃ្លីពណ៌សមយួគ្រាបគ់ឺជាព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា

នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ចាបយ់កឃ្លីពណ៌ខ ម្ៅម យួ។

ដូចនេះ ប រ្ូបាបរបស់វាគឺ   1 – 1 / 3 = 2/ 3 ។

14) តាង M1, M2, M3 ជាបុគ្គលិកបុរស និង    F1និង

F2 តាងបុគ្គលិកស្ត្រី ។ ពេលយ�ើងជ្រើសរ� ើសមនុស្ស 2

នាកព់ីពួកគេ នោះលទ្ធផលដែលអាចក�ើតឡ�ើងគឺ៖

M1M2, M1M3,  M1F1, M1 F2

M2M3, M2F1, M2F2

M3F1, M3 F2, F1F2

ក្នុងចំណោមទាងំ 10 ករណីមានករណីតែមយួគតដ់ែលបុគ្គលិកជា

ស្ត្រី2 នាកត់្រូវបានជ្រើស។ដូចនេះប្រូបាបរបស់វាគឺ 1/10

15)      នៅពេលដែលយ�ើងគបព់្រួញពីរដងទៅល�ើគោលដៅនេាះ

លទ្ធផលដែលអាចក�ើតឡ�ើងគឺ៖

A1A1, A1A2, A1B   A2A1, A2A2, A2B  

BA1,  BA2,   BB   ដែលក្នុងចំណោមទាងំ  9   ករណីមានករណី

គបប់ាន A ពរដងគឺ៖

A1A1, A1A2, A2A1, A2A2, 

មាន 4 ករណី។ ដូចនេះ ប្រូបាបរបស់វាគឺ 4/9 ។

16)   តាង  n  ជាចំនួនឃ្លីសរុប។   នោះយ�ើងបាន                

ដូចនេះ n  = 25 ។
    (ក) ចំនួនឃ្លីពណ៌ខ�ៀវគឺ 25 – 15 = 10 ។

    (ខ) តាង    x     ជាចំនួនឃ្លីពណ៌ក្រហមដែលបានបន្ថែមទ�ៀត

ទៅក្នុងថង។់

ដូចនេះចំនួនឃ្លីពណ៌ក្រហមថ្មីគឺ 5

ដូចនេះ ប រ្ូបាបរបស់វាគឺ 12 /20 = 3/ 5 ។

នេះគឺដូចគ្នា ចំពោះ  ករណីដែលសិស្ស 

ជ្រើសរ� ើស 4 សំណួរ នេះ ផ្សេងទ�ៀត។

ឧបមាថាសិស្ស  ជ្រើសរ� ើស A, B, C និង

D  ហ�ើយយ៉ា ងហោចណាស់ 2​  សំណួរ

ត្រូវបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងការធ្វើតេស្តនេះ។  នៅ

ក្នុងករណីនេះ    ការធ្វើតេស្តE និង F។ 

ដូចនេះ ABC ABD ACD   និង   BCD   

ត្រូវបន្ថែមទៅល�ើ   12 ករណីនៅក្នុងសំណួរ 

(ក) ។ ប្រូបាបរបស់វាគឺ 

(12 +4 ) / 20 = 4 / 5 ។ ដូចគ្នា នេះដែរ

យ�ើងអាចអាចប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញដ�ើម្បី

ដោះស្រាយ។

1
8

1
3

យ�ើងបាន
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ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព

ល�ើសពីនេះទៅទ�ៀតការសិក្សាល�ើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា  មូលដ្ឋា នគ រ្ឹះនៃតក្កវ ិទ្យា

“ និង “ និង ” ឬ “

ក្នុង គណិតវ ិទ្យាពាក្យ “និង”  និង “ ឬ” មានអត្ថនយ័សំខាន។់ ប្រសិនប�ើយ�ើងនិយាយថា “ A និង B “ នោ ះវាមាននយ័ថាទាងំ

ពីរ A និង B ក�ើតឡ�ើង។ ជាឧទាហរណ៍ប្រសិនប�ើ A = “ ខ្ញុំផឹ កកាហ្វេ” និង B = “ ខ្ញុំផឹ កតែ “ នោះ “ A និង B “ មាននយ័ថា “ខ្ញុំ

ផឹកទាងំពីរកាហ្វេ និងតែ” ( មិនមែនមយួក្នុងចំណោមទាងំពីរនោះទេ )។ ម្យ៉ាងទ�ៀត “A ឬ B “ មាននយ័ថាទាងំ A ឬ B ឬ ទាងំ

ពីរ។  ករណីនេះមានបង្ហា ញនៅក្នុងដ្យាក្រាមវ៉ិន ខាងក្រោម។  តំបនដ់ែលមានពណ៌ប្រផះបង្ហា ញថា  “  A  និង B  “ និ ង  “ A ឬ 

B  “ រ�ៀងគ្នា ។

មិននៃ “ និង”

ពេលដែលយ�ើងចងប់ដិសេធឃ្លា ក្នុងគណិតវ ិទ្យាយ�ើងត្រូវយកចិត្តទុកដាក់

ច្រើនល�ើ “និង “ និង “ឬ”។ ឧទាហរណ៍មិននៃព រ្ឹត្តិការណ៍” A និង B “

គឺ “មិនA ឬ មិនB “ ។ ដ្យាក្រាមវ៉ិន អាចជួយ�អ្នកឱ្យយល់ពីមូលហេតុនេះ។

               វាច្បាស់ណាស់ថាមិន “ A និងB “ គជាតំបនដ់ែលមានពណ៌ប្រផះក្នុង

រូបភាពទី 2នៅខាងស្តា ំ។ ម្យ៉ាងទ�ៀត “មិនA ឬមិនB “ គឺជាផលបូកនៃ តំបន់

ដែលពណ៌ប្រផះនៅក្នុងរូបភាពទី 3 ទី 4 និងទី 5 ដែលដូចគ្នា ទៅនឹងតំបនព់ណ៌ប ្

រផះនៅក្នុងរូបភាពទី 5។

ដូចនេះ យ�ើងអាចសន្និដ្ឋា នថាមិននៃ “ A និង B “ គឺ “មិនA ឬ មិនB”
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មិននៃ “ ឬ “

មិននៃព រ្ឹត្តិការណ៍ “A ឬ B” គឺ “មិនA និង  មិន B” ។ ករណីទាងំនេះត្រូវបាន

ពន្យល់នៅក្នុងវធិីដូចគ្នា ទៅនឹង “A និង B” ។

  វាច្បាស់ណាស់ថាមិន “ A ឬ B” គជាតំបនដ់ែលមានពណ៌ប្រផះក្នុងរូបភាពទី 7 

នៅខាងស្តា ំ។ ម្យ៉ាងទ�ៀត “មិនA និង មិនB “ គឺជាចំនុចប្រសព្វនៃរូបភាពទី 8 

និងទី 9។

ដូចនេះ វាស្មើទៅនឹងតំបនដ់ែលមានពណ៌ប្រផះក្នុងរូបភាពទី10។

ប៉ុន្តែរូបភាពទី 7 និងរូបភាពទី 10 គដូចគ្នា ។

ដូចនេះ យ�ើងអាចសន្និដ្ឋា នថាមិននៃ “A ឬ B” គ “មិនA និងមិនB “

ផលបូក    ផលគុណនៅក្នុងការគណនាប្រូបាប

ចំណេះដឹងនៃ    “និង”     “ឬ”    និង មិននៃ”និង”    និងមិននៃ”ឬ”ត្រូវបានប្រើក្នុងការគណនាប្រូបាបដែលពាកព់ន័្ធនឹងការពិសោធ

មិនទាកទ់ងគ្នា ។ ជាឧទាហរណ៍ពិចារណាលំហាតដូ់ចខាងក្រោម៖

សំណួរ

                (1) ពេលដែលគេបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួ ចំនួនមយួដង។ គណនាប្រូបាបដែលចេញលេខ 1 ឬ 2 ។

                (2) ពេលដែលគេបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួចំនួនពរដង។ គណនាប្រូបាបដែលដំបូងចេញលេខ 1 និងល�ើកទីពីរ

                  ចេញលេខគូ។

ចម្លើយ

               (1) ប្រូបាបដែលចេញលេខ 1 ឬ 2    គ 2/6 = 1/3 ។ នេះគឺស្មើនឹងផលបូកនៃ (i) ប្រូបាបដែលចេញលេខ 1 គ ស្មេីនឹង

                  និង (ii) ការប្រូបាបដែលចេញលេខ 2 គ        ។

                (2) ប្រូបាបដែលដំបូងចេញលេខ 1 និងល�ើកទីពីរចេញលេខគូគឺ 3/36 = 1/12 ។

                     (គូរដ្យាក្រាមមែកដ�ើម្បីពិនិត្យចម្លើយនេះ )

1
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ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 58

នេះគឺស្មើនឹងផលគុណនៃ (i) ប្រូបាបដែលដំបូងចេញលេខ 1 គឺ        និង (ii) ប្រូបាបដែលល�ើកទីពីរចេញលេខគូ គឺ

ស្មេីនឹង                    ។

សន្និដ្ឋា ន   នៅក្នុងការពិសោធមិនទាកទ់ងគ្នា    “ឬ”   និង   “និង” នៃព រ្ឹត្តិការណ៍នេះត្រូវបានបកប្រែទៅជាផលបូក និងផលគុណ

នៅក្នុងការគណនានៃប្រូបាបរ�ៀងគ្នា ។

ចូររកីរាយជាមួយលហំាត់ប្រូបាបនៅក្នុងជីវភាពប្រចាថំ្ងៃរបសយ់�ើង

នៅទីនេះយ�ើងគិតថានៅល�ើលំហាតប់្រូបាបដែលយ�ើងអាចរកឃ�ើញនៅជំុវញិខ្លួនយ�ើង។   នៅក្នុងលំហាតដូ់ចខាងក្រោមនេះអ្នក

មិនចាបំាចដ់ោះស្រាយបញ្ហា នេះទេគគ្រានត់ែម�ើលពីរប�ៀបនៃការគិតចម្លើយរបស់អ្នកគឺត្រឹមត្រូវ  ដោយគ្មានការគ ណនាប្រូបាប។

បញ្ហា  ទី 1 [ ងាយស្រួល ]: ទស្សនទ៍ាយ

អ្នកគឺជាវ ិនិយោគិនហ�ើយ អ្នកគិតអំពីថាត�ើគួរតែវ ិនិយោគនៅក្នុងក្រុមហ៊ុនA  ឬ ក្រុមហ៊ុនB  ទោះជាយ៉ា ងណាកអ៏្នកមិនមានគំនិត

ទេ ដូចនេះអ្នកបានសម្រេចចិត្តទស្សនទ៍ាយដ�ើម្បីម�ើលពីសំណាងដូចខាងក្រោមដោយសួរនាងពីក្រុមហ៊ុនA ឬ B  ដែលអ្នកគួរតែ

វ ិនិយោគ។

        (ក) អ្នកគ្រូទាយ X ទាយបាន៖ 70 % នៃការផ្ដល់យោបល់របស់នាងបានក្លា យជាការពិត។ ចំណាយ 100 ដុល្លារ

        (ខ) អ្នកគ្រូទាយ Y ទាយបាន៖ 65 % នៃការផ្ដល់យោបល់ របស់នាងបានក្លា យជាការពិត។ ចំណាយអស់ 50 ដុល្លារ

        (គ) អ្នកគ្រូទាយ Z ទាយបាន៖ 20 % នៃការផ្ដល់យោបល់របស់នាងបានក្លា យជាការពិត។ ចំណាយអស់ 20 ដុល្លារ

ត�ើអ្នកគ្រូទាយមយួណាដែលអ្នកនឹងពិគ្រោះយោបល់ជាមយួ?

បញ្ហា  ទី 2 [ ធម្មតា ]: ផ្សងសំណាង

មានការលកស់ន្លឹកឆ្នោ ត ចំនួន 10សន្លឹកនៅក្នុងប្រអបម់យួដែលមានសន្លឹកឆ្នោ តត្រូវរង្វាន  ់1សន្លឹក និងសន្លឹកឆ្នោ តទទេ 9 សន្លឹក

អ្នកអាចចាបស់ន្លឹកឆ្នោ តចំនួន10 ដង។ប្រសិនប�ើអ្នកចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តទទេនោះអ្នកត្រូវដាកចូ់លក្នុងប្រអបន់េះវញិ។ត�ើអ្នកគិត

ថាប្រូបាបដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តត្រូវរង្វាន ក់្នុងពេលចាប ់10 ដងស្មើនឹងប៉ុន្មាន ភាគរយ?

        (ក) វានឹងត្រូវបាន 30-40 % 

        (ខ) វានឹងត្រូវបាន 60-70 % 

        (គ) វានឹងត្រូវបាន 90-100 % ។

បញ្ហា  ទី 3 [ លំបាក ]: បញ្ហា ថ្ងៃខែកំណ�ើ ត

ឧបមាថាមានថ្ងៃកំណ�ើ ត 365 អាចទំនងជាក�ើតឡ�ើងស្មើភាពគ្នា ។

មានសិស្ស 23 នាក ់នៅក្នុងបន្ទបរ់�ៀនមយួ។ ត�ើអ្នកគិតថាប្រូបាបដែលយ៉ា ងហោចណាស់មានសិស្សមយួគូដែលមានថ្ងៃកំណ�ើ ត

ដូចគ្នា ស្មើនឹងប៉ុន្មាន ភាគរយ?

        (ក) វានឹងមានតិចជាង 10 % 

        (ខ) វានឹងមានប្រមាណជា 30 % 

        (គ) វានឹងមានប្រមាណជា 50 % ។
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ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 59ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 58

[ ដំណោះស្រាយនិងការពន្យល់ ]

បញ្ហា  ទី 1 [ ងាយស្រួល ]: ទស្សនទ៍ាយ

អ្នកគ្រូទាយណាមយួដែលអ្នកជ្រើសរ� ើស? មនុស្សជាច្រើនអាចនឹងជ្រើសយក X ព្រោះថានាងហាកដូ់ចជាគួរឱ្យទុកចិត្តបំផុត។ មនុស្ស

ខ្លះអាចជ្រើសយក Y ដែលមានតុល្យភាពដល៏្អរវាងតម្លៃ និ ងភាពទុកចិត្ដ។ ប៉ុន្តែជាការពិត Z គអាចទុកចិត្តបាននិង តម្លៃថោកបំផុត។

ប្រសិនប�ើអ្នកគ្រូទាយ Z ជ្រើសរ� ើសក្រុមហ៊ុន A អ្នកគួរតែវ ិនិយោគនៅក្នុងក្រុមហ៊ុន B នោះអ្នកនឹងទទួលបានជោគជយ័នៅក្នុងប្រូបាប 

80 %   (= 100% – 20 %) ។

បញ្ហា  ទី 2 [ ធម្មតា ]: ផ្សងសំណាង

ត�ើអ្វីទៅជាចម្លើយរបស់អ្នក? នៅក្នុងបញ្ហា នេះមនុស្សជាច្រើនមានទំនោរជ្រើសជម្រើស (គ ) 90-100 % ។

យ�ើងគិតល�ើបញ្ហា នេះតាមវធិីដូចខាងក្រោម។ តាង W ជាព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ក់្នុងពេលចាប ់10 ដង។នោះW

គឺជាព្រឹត្តិការណ៍៖

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 1 ឬ

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 2 ឬ

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 3 ឬ

               .............

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 9 ឬ

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី10។

ដូចនេះព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញរបស់វាគឺ :

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តទទេនៅល�ើកទី 1 និង

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 2 និង

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 3 និង

​​​​​​​​​​​​​​               .............

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 9 , និង

•	 ដែលចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ៅល�ើកទី 10 ។

•	 ប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍នេះគឺ 9 /10 ដូចនេះប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា គឺ៖

ដូចនេះ ប្រូបាបនៃ W គ 1 – 0.35 = 0.65 ឬ 65 % ។ ចម្លើយទៅនឹងបញ្ហា នេះគឺ (ខ) 60 - 70 % ។

ចម្លើយនេះមាននយ័ថាការចាបស់ន្លឹកឆ្នោ ត 10  ដងនៃមិនធានាថាចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តរង្វាន ន់ោះទេ។ អ្នកអាចទទួលបានសន្លឹកឆ្នោ ត

រង្វាន ប់៉ុន្តែមិនសង្ឃឹមច្រើនពេកទេដោយសារមាន 35 % ជាប្រូបាបនៃការចាបប់ានសន្លឹកឆ្នោ តទទេចំនួន 10 ដង។



ថ្នា កទ់ី 9

ថ្នា កទ់ី 9 ប្រូបាប - 60

បញ្ហា  ទី 3 [ លំបាក ]: បញ្ហា ថ្ងៃកំណ�ើ ត

          នៅក្នុងបញ្ហា នេះមនុស្សជាច្រើនជ្រើសជម្រើស (A) (  តិចជាង 10  %) ដោយសារតែសមាមាត្រ  23 /  365  = 0,06  គមាន

តិចជាង10%  ។  ទោះជាយ៉ា ងណាកប៏ញ្ហា នេះត្រូវបានដោះស្រាយដូចដែលបានបង្ហា ញជាថ្មីម្តងទ�ៀតនូវការប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា

ដូចខាងក្រោម៖

          តាង   B    ជាព រ្ឹត្តិការណ៍ដែលថាក្នុងចំណោមសិស្ស   23នាកគ់ឺមានយ៉ា ងហោចណាស់មនុស្សមយួគូមានថ្ងៃកំណ�ើ តដូចគ្នា ។

ព រ្ឹត្តិការណ៍ បំពេញនៃ B គថាមិនមានសិស្សមយួគូណាសោះដែលមានថ្ងៃកំណ�ើ តដូចគ្នា  ។

[ សិស្សទី 1 ]

          អ្នកអាចជ្រើសរ� ើសសិស្សម្នា កក់្នុងចំណោមសិស្ស   23នាក។់   គ្មាន សិស្សណាម្នា កត់្រូវបានគេវភិាគមុនគាតដូ់ចនេះថ្ងៃកំណ�ើ ត

របស់គាត ់អាចជាថ្ងៃណាមយួនៅក្នុងមយួឆ្នា  ំឬ ណាមយួនៃ 365 ករណី។

 ប្រូបាបជានៃថ្ងៃកំណ�ើ តរបស់គាតគ់ឺខុសពីមនុស្សមុនគ

[សិស្សទី 2 ]

         អ្នកអាចជ្រើសសិស្សមយួនាកក់្នុងចំណោមសិស្សដែលនៅសល់ 22នាក។់  ៃថ្ងៃកំណ�ើ តរបស់គាតគ់ឺត្រូវតែមានខុសគ្នា ពី  សិស្សទី

1 ដូចនេះមាន 365 – 1 = 364 ករណី ដែលអាចធ្វើបានក្នុងមយួឆ្នា ។ំ    ដូចនេះប្រូបាបដែលថាថ្ងៃកំណ�ើ តសិស្ស 2 នាកន់េះខុសគ្នា គឺ

[សិស្សទី 3 ]

         អ្នកអាចជ្រើសសិស្សមយួនាកក់្នុងចំណោមសិស្សដែលនៅសល់ 21នាក។់  ថ្ងៃកំណ�ើ តរបស់គាតគ់ឺត្រូវតែមានខុសគ្នា ពី សិស្សទី 

1 និង សិស្សទី  2 ដូចនេះមាន 365 – 2 = 363 ករណី ដែលអាចធ្វើបានក្នុងមយួឆ្នា ។ំ    ដូចនេះប្រូបាបដែលថាថ្ងៃកំណ�ើ តសិស្ស 3

នាកន់េះខុសគ្នា គឺ

ដោយបន្តដំណ�ើ រការរប�ៀបនេះរហូតដល់ទៅសិស្ស 23នាក ់យ�ើងនឹងទទួលបានការគណនាដូចខាងក្រោម

ខាងល�ើនេះបង្ហា ញថាជាប្រូបាបដែលគ្មាន សិស្សមយួគូណាសោះដែលមានថ្ងៃកំណ�ើ តដូចគ្នា ។

ដូចនេះប្រូបាបដែលយ៉ា ងហោចណាស់មានសិស្សមយួគូដែលមានថ្ងៃកំណ�ើ តដូចគ្នា គឺ   1  –  0.493  = 0.507  ឬ  50.7%។  

%ចម្លើយដែលត្រូវជ្រើសរ� ើសគឺ ជម្រើស (គ) ប្រូបាប 50 %

ករណីផ្សេងទ�ៀត

ត�ើប្រូបាបនឹងស្មើប៉ុន្មាន ប� ើចំនួនមនុស្សកានត់ែក�ើន? ការផ្លា ស់ប្តូរប្រូបាបង្ហា ញដូចខាងក្រោម៖

32 នាក ់         75.3%, 	        41 នាក ់      90.3% ,  70 នាក ់       99.9%
ដូចនេះ ប�ើមានមនុស្ស 70 នាក ់វាទំនងជាយ៉ា ងហោចណាស់កម៏ានមនុស្សមយួគូដែលមានថ្ងៃកំណ�ើ តដូចគ្នា
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សណួំរខ្លីសម្រាប់ប្រូបាប (1 ម ោ៉ ង 100​ ពិន្ទុ)

　 *គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខល្ះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

1.    ត�ើព រ្ឹត្តិការណ៍ណាមយួជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញ នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ខាងក្រោមនេះ?                                                    (10 ពិន្ទុ)

       “នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន 5 ដងយ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង”។

               (ក) យ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបច្រើនជាងពីរដង

               (ខ) យ�ើងបានកាកច់េញខាងលេខ 5 ដង

               (គ) យ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបទាងំអស់ 5 ដង។

2.    នៅក្នុងថងម់យួមានបាល់ពណ៌ក្រហម  1  ពណ៌ល�ឿង 2  ពណ៌ខ�ៀវ  3  ពណ៌បៃតង 4  និង  ពណ៌ស  5។  នៅពេលដែលយ�ើង

ចាបយ់កបាល់  1  ពក្នុងថង ់រកប្រូបាបនៃព រ្ឹត្តិការណ៍ខាងក្រោម៖                                       (10   ពិន្ទុ  *    3  = 30  ពិន្ទុ)

                      (ក) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ�ៀវមយួ ឬ ពណ៌បៃតងមយួ ឬ ពណ៌សមយួ

                      (ខ) ប្រូបាបដែលចាបម់ិនបានបាល់ពណ៌ខ�ៀវ

                      (គ) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ ម្ៅ ។

3.    យ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួគ្រាបច់ំនួនពរដង។ រកប្រូបាបដែលបោះបានលេខ 1 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។       (10 ពិន្ទុ)

4.    នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួ 5 ដង។ រកប្រូបាបដែលបោះបានខាងរូបទាងំប្រាដំង ។

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　 (10 ពិន្ទុ)

5.    មានបុគ្គលិកបុរស  3នាក ់ និងបុគ្គលិកស្ត្រី   2នាកន់ៅក្នុងការិយា ល័យមយួ។  គេត្រូវការជ្រើសរ� ើសតំណាងការិយា ល័យ  2នាក់

ពីក្នុងចំណោមពួកគេ។ រកប្រូបាបដែលជ្រើសបានបុគ្គលិកជាស្ត្រីយ៉ា ងហោចណាស់ 1នាក។់　　　　　　　　　  (20 ពិន្ទុ)

6.    យ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួគ្រាបច់ំនួនពរដង។ រកប្រូបាបដែលចេញពីលេខពី 1 ដល់ 5 យ៉ា ងហោចណាស់ ម្តង។(20 ពិន្ទុ) 
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ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ

1.    ត�ើព រ្ឹត្តិការណ៍ណាមយួជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញ នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ខាងក្រោមនេះ?                                                    (10 ពិន្ទុ)

　　  “នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួចំនួន 5 ដងយ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង”។

        (ក) យ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបច្រើនជាងពីរដង

        (ខ) យ�ើងបានកាកច់េញខាងលេខ 5 ដង       

        (គ) យ�ើងបានកាកច់េញខាងរូបទាងំអស់ 5 ដង។

ចម្លើយ ( ខ)  

[ កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ ]

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ  “ ការចេញខាងរូបយ៉ា ងហោចណាស់ម្តង  “ គឺ  “  ការចេញខាងរូប 0  រាល់ល�ើក “។  នេះវាស្មើនឹង “

ការចេញខាងលេខទាងំប្រាដំង” ។

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

0 ពិន្ទុ  = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

2.   នៅក្នុងថងម់យួមានបាល់ពណ៌ក្រហម  1  ពណ៌ល�ឿង 2   ពណ៌ខ�ៀវ  3  ពណ៌បៃតង 4   និង  ពណ៌ស  5។   នៅពេលដែលយ�ើង

　　ចាបយ់កបាល់ 1 គ្រាបព់ីក្នុងថងរ់កប រ្ូបាបនៃព្រឹត្តិការណ៍ខាងក្រោម៖                                        　   (10 ពិន្ទុ   3 =  30  ពិន្ទុ)

(ក) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ�ៀវមយួឬ ពណ៌បៃតងមយួ ឬ ពណ៌សមយួ។

(ខ) ប្រូបាបដែលចាបម់ិនបានបាល់ពណ៌ខ�ៀវ។

(គ) ប្រូបាបដែលចាបប់ានបាល់ពណ៌ខ ម្ៅ ។

ចម្លើយ

មានបាល់សរុបចំនួន 15 

(* “មិនខ�ៀវ “ គជាព្រឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ “ ពណ៌ខ�ៀវ “ ។ )

( មិនមានគ្រាបប់ាល់ពណ៌ខ ម្ៅគ ។ )

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ និងគណនាសបានត្រឹមត្រូវ។ 

    0 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយមិនត្រឹមត្រូវ និងគណនាសបានត្រឹមត្រូវ។

ឬ
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3.   យ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួគ្រាបច់ំនួនពរដង។ រកប្រូបាបដែលបោះបានលេខ 1 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង។       (10 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ ( គ)  

[ កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ ]

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ “ ការចេញលេខ 1 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង “ គ “ ការចេញលេខ 1 សូន្យដង “ ។ វាស្មើទៅនឹង “

ការទទួលបានលេខ ព 2 ដល់ 6 ពរដង “។   ប្រូបាបនៃការចេញពីលេខ ព 2 ដល់ 6 ចំនួនពរដងគឺ 

ដូចនេះ​ ប្រូបាប P ដែលបោះបានលេខ 1 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តងគឺ

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

0 ពិន្ទុ  = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

4.   នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួ 5 ដង។ រកប្រូបាបដែលបោះបានខាងរូបទាងំប្រាដំង ។                                    (10 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ (ក)  

[ កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ ]

នៅពេលដែលយ�ើងបោះកាកម់យួ។  ប្រូបាបនៃការចេញខាងរូបក្នុងពិសោធទោលគឺ 1/2។  ប្រសិនប�ើយ�ើងបោះកាកម់យួ  5

ដង ប្រូបាបដែលចេញខាងរូបទាងំប្រាដំងគឺ

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ 

0 ពិន្ទុ  = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស
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5.   មានបុគ្គលិកបុរស  3នាក ់  និងបុគ្គលិកស្ត្រី  2នាកន់ៅក្នុងការិយា ល័យមយួ។   គេត្រូវការជ្រើសរ� ើសតំណាងការិយា ល័យ  2នាក់

ពីក្នុងចំណោមពួកគេ។ រកប្រូបាបដែលជ្រើសបានបុគ្គលិកជាស្ត្រីយ៉ា ងហោចណាស់ 1នាក។់　　　　　　　　　  (20 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ

តាង M1, M2,  M3  ជាបុគ្គលិកបុរស និង    F1និង F2  តាងបុគ្គលិកស្ត្រី 2 នាក។់ ពេលយ�ើងជ្រើសរ� ើសមនុស្ស 2 នាកព់ីពួកគេ

នោះលទ្ធផលដែលអាចក�ើតឡ�ើងគឺ៖

មាន 5 x  4 = 20 ករណី
ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ “ ការជ្រើសរ� ើសបុគ្គលិកជាស្ត្រីយ៉ា ងហោចណាស់ម្នា ក”់ គ “ការជ្រើសរ� ើសបុគ្គលិកមិនមែនជាស្ត្រីទេ”។

ក្នុងចំណោមទាងំ 20 គខាងល�ើគូដែលមិនមានបុគ្គលិកជាស្ត្រីមាន 6 ករណីដូចខាងក្រោម៖

M1 M2,    M1 M3,     M2M1,     M2 M3,    M3 M1,     M3M2

ប្រូបាបដែលជ្រើសបានបុគ្គលិកជាស្ត្រីយ៉ា ងហោចណាស់ 1នាកគ់ឺ៖ 

ចម្លើយ៖  

ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀត

       •	ប ញ្ហា នេះអាចត្រូវបានដោះស្រាយដោយមិនប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញគ្នា ។   យ�ើងរាបច់ំនួន   14   គ   ដែលរមួមាន   (i)

បុគ្គលិកស្ត្រី 1នាក ់= 12 គ និង ( ii) បុគ្គលិកស្ត្រី 2នាក ់= 2 គ ។

       •	យ� ើងអាចគូរដ្យាក្រាមមែកដោយមិនរាបប់ញ្ចូ លករណីដែលជានគ់្នា ដូចដែលបានបង្ហា ញខាងក្រោម

ប្រសិនប�ើយ�ើងគូសដ្យាក្រាមមែកនៅក្នុងវធិីនេះចំនួនករណីដែលអាចក�ើតឡ�ើងគឺ   10ករណី,   និងចំនួនគ   ដែលរមួមាន

បុគ្គលិកជាស្ត្រី យ៉ា ងហោចណាស់ 1 គ 7 ករណី។ ដូចនេះប្រូបាបរបស់វាគឺ

ការដាកព់ិន្ទុ 

20 ពិន្ទុ = សររចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយបានត្រឹមត្រូវ។

(ដោយមិនគិតអំពីការគសដ្យាក្រាមមែក) 

M1

=

។
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10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ តែពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយមិនបានត្រឹមត្រូវ។

0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមិនត្រឹមត្រូវ ពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយមិនបានត្រឹមត្រូវ។

6.   យ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួគ្រាបច់ំនួនពរដង។ រកប្រូបាបដែលចេញពីលេខពី 1 ដល់ 5 យ៉ា ងហោចណាស់ ម្តង។       

(20 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ

ពេលដែលយ�ើងបោះគ្រាបឡ់ុកឡាកម់យួគ្រាបច់ំនួនពរដង នោះមាន 36 ករណីដែលអាចក�ើតឡ�ើង

ព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ  “  ការចេញលេខពី  1  ដល់  5  យ៉ា ងហោចណាស់ម្តង  “   ការចេញលេខ  6  ទាងំពីរល�ើក។ ប្រូបាប

នៃព រ្ឹត្តិការណ៍ បំពេញនេះគឺ                         ដូចនេះប្រូបាបដែលចេញពីលេខពី 1 ដល់ 5 យ៉ា ងហោចណាស់ម្តងគឺ

ចម្លើយ

ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀត

បញ្ហា នេះអាចត្រូវបានដោះស្រាយដោយមិនប្រើព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញ។    យ�ើងរាបច់ំនួន   35  ករណីនៅក្នុងដ្យាក្រាមមែក

ខាងល�ើ។

ការដាកព់ិន្ទុ 

20 ពិន្ទុ = សររចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយបានត្រឹមត្រូវ។ (ដោយមិនគិតអំពីការគសដ្យាក្រាមមែក)

10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ តែពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយមិនបានត្រឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ    = សរសេរចម្លើយមិនត្រឹមត្រូវ ពណ៌័នាដំណ�ើ រការដោះស្រាយមិនបានត្រឹមត្រូវ។
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ការវិនិច្ឆ័យ

ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

0 – 20
សិស្សទាងំនេះត្រូវតែរលឹំកឡ�ើងវញិនូវខ្លឹមសារនៅថ្នា កម់ុន ដូចជាវធិីដ�ើម្បីគណនាប្រូបាបដែលពាកព់ន័្ធនឹងវញិ្ញាសាទោ ល។ 

ការប្រើប្រាស់វត្ថុមយួចំនួន នឹងជួយ�សិស្សទាងំនេះបានយល់ពីវធិីនៃការរាបដ់ែលអាចក�ើតឡ�ើង។

30 – 60

សិស្សទាងំនេះយល់អំពីគោលគំនិតមូលដ្ឋា ន និងមានជំនាញមូលដ្ឋា នគ រ្ឹះនៅល�ើប្រូបាបដែលពាកព់ន័្ធនឹង

វញិ្ញាសាទោ ល។ ទោះជាយ៉ា ងណាកព៏ួកគេទំនងជាមានបញ្ហា នៅក្នុងការយល់ដឹងពីព រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញ និង

ការប្រើប្រាស់ដ្យាក្រាមមែកកដូ៏ចជានៅក្នុងការពិសោធមិនទាកទ់ងគ្នា  (ឧ ការបោះកាក ់ឬ ការបោះគ្រាប់

ឡុកឡាកជ់ាច្រើនដង)។ ពួកគេត្រូវការការអនុវត្តនប៍ន្ថែមទ�ៀតនៃការគរដ្យាក្រាមមែកត្រឹមត្រូវ និងការប្រើប្រាស់

វាដ�ើម្បីដោះស្រាយបញ្ហា ជាមូលដ្ឋា នដូចមាននៅក្នុង ស�ៀវភៅ និងនៅក្នុងស�ៀវភៅណែនាគំ្រូថ្នា កម់ុនៗ។

70 – 90

សិស្សទាងំនេះអាចមានចំណេះដឹង និងជំនាញនៃប្រូបាបនៅកម្រិតថ្នា កទី់ 9 ប៉ុន្តែប្រហែលជាមានការលំបាក

ក្នុងការប្រើប្រាស់ព រ្ឹត្តិការណ៍ បំពេញ ជាពិសេសនៅក្នុងការកំណតព់ រ្ឹត្តិការណ៍បំពេញនៃ “ យ៉ា ងហោច

ណាស់ ... “ ។ ពួកគេត្រូវការអនុវត្តនប៍ន្ថែមទ�ៀតនៅល�ើប្រូបាបដោយ ការគរដ្យាក្រាមមែក និងប្រើប្រាស់

វាដ�ើម្បីរកព រ្ឹត្តការណ៍បន្ថែម។ ពួកគេកត៏្រូវការ យកចិត្តទុកដាកប់ន្ថែមទ�ៀតល�ើដំណ�ើ រការដោះស្រាយបញ្ហា

ដ�ើម្បីជ�ៀសវាងច្រឡំ និងកំហុស។ 

100

សិស្សទាងំនេះទំនងជាមានកម្រិត ចំណេះដឹង និងជំនាញគ្របគ់្រានក់្នុងការដោះស្រាយបញ្ហា អំពីប្រូបាប។

គ្រូគួរតែរ�ៀបចំនិងផ្ដល់ឱ្យនូវ លំហាតដ់ែលមានកម្រិតខ្ពស់ជាងមុនបន្ថែមទ�ៀតដ�ើម្បីឱ្យការយល់ដឹង

របស់ពួកគេកានត់ែសី៊ជម្រៅ។
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មេរ�ៀនទី 10 

វត្ថុបំណង

ផែនការបង្រៀន

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន

តារាងទ1ី   បំណែងចែកម ោ៉ ងបង្រៀននៃសមីការបន្ទា ត់

សមីការបន្ទា ត់

វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី10​ សមកីារបន្ទា តន់េះមាន4ចំណុចដូចខាងក្រោម៖

	 -   សងប់ន្ទា តដ់ែលមានសមកីារ y = ax + b បានត្រឹមត្រូវ

	 -   សរសេរសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាម 2 ចំណុចបានត្រឹមត្រូវ

	 -   សរសេរសមកីារបន្ទា តដ់ែលស្រប ឬកែងទៅនឹងបន្ទា តដ់ែលគេឱ្យបានត្រឹមត្រូវ

	     ប្រើប្រាស់សមកីារបន្ទា តប់ានត្រឹមត្រូវ។

ខណៈពេលដែលថ្នា កទី់ 8 មានមេរ�ៀនស្រដ�ៀងគ្នា  “មេរ�ៀនទី 9: ប្លងកូ់អរដោនេ និងក្រាប” តែសិស្សមនិបានរ�ៀនខ្លឹមសារមូលដ្ឋា នអំពី
 

សមាមាត្រដោយផ្ទា ល់ឬ y =  ax ដូចជាអ្វីដែលចំនួនថេរ a បានបង្ហា ញពីរូបរាងរបស់ក្រាប y = ax ផ្លា ស់ប្តូរទៅតាមតម្លៃ a និងរប�ៀបដែល 

យ�ើងអនុវត្តគំនិតនៃសមាមាត្រផ្ទា ល់ទៅនឹងជីវតិរស់នៅប្រចាថំ្ងៃរបស់យ�ើង។ ដូចនេះ មេរ�ៀនក្នុងថ្នា កទី់ 9 នេះដំបូងត្រូវផ្តល់ឱ្យសិស្សនូវ 

ចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា ន និងជំនាញដែលទាកទ់ងទៅនឹង y = ax បន្ទា បម់កពង្រីកវាទៅជាទម្រងទូ់ទៅនៃ y =ax + b ដូចនេះសិស្សអាចរ�ៀន 

មេរ�ៀននេះជាជំហានៗ។

យោងតាមបំណែងចែកកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងមេរ�ៀនទី1០ សមកីារបន្ទា តត់្រូវបង្រៀនដោយប្រើរយៈពេល14ម ោ៉ ង។ ស�ៀភៅ 

ណែនាគំ្រូនេះបានបែងចែករយៈពេល 14ម ោ៉ ង ដូចតារាងទី 1 ខាងក្រោម ដែលក្នុងនោះរយៈពេល 10ម ោ៉ ង គឺសម្រាបក់ារបង្រៀន និង 4ម ោ៉ ង 

សម្រាបធ់្វើលំហាត ់។ 

ក្នុងតារាងទី២ខាងក្រោមនេះបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូបង្រៀនត្រូវបានគេសន្មតថាធ្វើសកម្មភាព និង

រង្វា យតម្លៃដោយផ្អែកល�ើលក្ខណៈវនិិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាងនេះ។

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀនសមកីារបន្ទា ត់ ទំព័រ

3 1.     ការសងប់ន្ទា ត់

(2) 1.1.  ការសងប់ន្ទា តត់ាមតារាងតម្លៃលេខ 105-108

(1) 1.2.  ការសងប់ន្ទា តក់ាតត់ាម 2 ចំណុច 109-110

5 2.     សមកីារនៃបន្ទា ត់

(1) 2.1.  សមកីារនៃបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាម 2 ចំណុច 111

(2) 2.2.  លក្ខខណ្ឌ នៃបន្ទា តស់្រប 111-113

(2) 2.3.  លក្ខខណ្ឌ នៃបន្ទា តក់ែង 114-115

2 3.     អនុវត្តន៍ 115-117

4 លំហាត ់ 118-120
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​
ម ោ៉ ងសិក្សា វត្ថុបំណង សកម្មភាព លទ្ធផល

1-2

សងក់្រាបបន្ទា តន់ៃ

សមកីារ y = ax + b

l  �សិស្សពិនិត្យឡ�ើងវញិនូវសមកីារ និងក្រាប
 

នៃ y = ax
l  �សិស្សសិក្សាពីទំនាកទ់ំនងរវាងសមកីារ 

y = ax និងសមកីារ y = ax + b
l  �សិស្សពិនិត្យម�ើលក្រាបពេលដែល  a> 0, 

a < 0 និង a = 0។

l  �សិស្សសងក់្រាបនៃបន្ទា ត ់y = ax 

ចំពោះគ្រប ់a បានត្រឹមត្រូវ។

l  �សិស្សអាចពន្យល់ពីអត្ថន័យនៃ 
ចំនួនថេរa និង b ក្នុងសមកីារ 
y = ax + b បានត្រឹមត្រូវ។

3
សងក់្រាបបន្ទា តន់ៃ

សមកីារ y = ax + b

l  �សិស្សរ�ៀនពរប�ៀបរកចំណុចប្រសព្វ 
អក័្សអាបសី៊់ស និងអក័្សអរដោនេនៃបន្ទា ត ់
ដែលឱ្យ

l  �សិស្សរ�ៀនពរប�ៀបសងក់្រាបបន្ទា តដ់ោយ 
ប្រើ 2 ចំណុចដែលរកបានពសមកីារ ។

សិស្សសងក់្រាបនៃបន្ទា តប់�ើគេ 
ឱ្យសមកីាររបស់វាបានត្រឹមត្រូវ។ 

4

សរសេរសមកីារបន្ទា ត ់

កាតត់ាម 2 ចំណុច 

ដែលឱ្យ

l  �សិស្សរ�ៀនពវធិីដ�ើម្បីរកសមកីារនៃបន្ទា ត់
 

កាតត់ាម 2 ចំណុចដែលឱ្យ

l  �សិស្សប្រតិបត្តិម្តងហ�ើយម្តងទ�ៀតនូវ 
វធិីខាងល�ើ។ 

  �សិស្សសរសេរសមកីារនៃបន្ទា ត ់
កាតត់ាម 2 ចំណុចដែលឱ្យបាន។

5-6

សរសេរសមកីារបន្ទា ត ់

កាតត់ាម 1 ចំណុច 

ហ�ើយ​ស្របនឹងបន្ទា ត ់
ដែលឱ្យមយួ

  �សិស្សសិក្សាពីលក្ខខណ្ឌ ដែលបន្ទា តព់ីរ 
ស្របគ្នា  និងប្រើវាដ�ើម្បីរកសមកីារបន្ទា ត ់

ដែលស្របទៅនឹងបន្ទា តដ់ែលបានផ្ដល់ឱ្យ 

មយួ។ 

   �សិស្សសរសេរសមកីារ និងសង ់
បន្ទា តក់ាតត់ាម 1 ចំណុចហ�ើយ​
ស្របនឹងបន្ទា តដ់ែលឱ្យមយួ 
បានត្រឹមត្រូវ។

7-8

សរសេរសមកីារបន្ទា ត ់

កាតត់ាម 1 ចំណុច 

ហ�ើយ​កែងនឹងបន្ទា ត ់
ដែលឱ្យមយួ

  �សិស្សសិក្សាពីលក្ខខណ្ឌ ដែលបន្ទា តព់ីរ 
កែងគ្នា  និងការប្រើវាដ�ើម្បីរកសមកីារ

 
បន្ទា តដ់ែលកែងទៅនឹងបន្ទា តដ់ែលបាន 

ផ្ដល់ឱ្យមយួ។ 

   �សិស្សសរសេរសមកីារ និងសង ់
បន្ទា តក់ាតត់ាម 1 ចំណុចហ�ើយ 

កែងនឹងបន្ទា តដ់ែលឱ្យមយួបាន 

ត្រឹម​ត្រូវ។

9-10
ប្រើប្រាស់សមកីារ

បន្ទា ត់

  �សិស្សមនិត្រឹមតែអនុវត្តនៅក្នុងស�ៀវភៅ
 

សិក្សាប៉ុណ ណ្ ោះទេ ប៉ុន្តែពួកគេមានគំនិត 

អនុវត្តក្នុង​ធរណីមាត្រ និងជីវតិរស់នៅ 

ប្រចាថំ្ងៃផង​ដែរ។

   �សិស្សប្រើសមកីារ និងក្រាបនៃ 
បន្ទា តដ់�ើម្បីដោះស្រាយ 
លំហាតប់ានត្រឹម​ត្រូវ។

11-14 ដោះស្រាយលំហាត់
   �សិស្សដោះស្រាយលំហាតន់ៅទំព័រ 

118-120 ។

   �សិស្សដោះស្រាយលំហាត ់

ផ្សេងៗដោយប្រើសមកីារ 
បន្ទា តប់ានត្រឹម​ត្រូវ។ 

តារាងទី2  ផែនការបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ
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ស�ៀវភៅសម្រាបណ់ែនាគំ្រូនេះបានបន្ថែមគំនិតណែនាសំំខាន់ៗ សម្រាបគ់្រូបង្រៀនយកទៅអនុវត្ត 

ក្នុងគោលបំណងដ�ើម្បីជួយ�ដល់សិស្សឱ្យយល់អំពីសមកីារនៃបន្ទា ត ់y = ax + b  ដោយប្រើបំលែង 

កិលស្របនៃសមកីារ   y = ax។ ដូចនេះ អ្វីដែលយ�ើងគួរតែត្រូវណែនា៖ំ

ទី1: ក្រាប នៃបន្ទា ត ់ y = ax ដូចជា៖ 

 	ក្រា បនៃបន្ទា ត ់ y = ax ត្រូវតែកាតត់ាមគល់តម្រុយ O(0, 0)
 	�ប� ើតម្លៃនៃ x  ក�ើន នោះតម្លៃនៃ   y ក�ើន ពេលដែល a >  0  និងប�ើតម្លៃនៃ  x ក�ើន នោះ 

តម្លៃនៃ   y ថយចុះពេលដែល a < 0។ 

ទី2: សិស្សនឹងយល់ថាក្រាបនៃបន្ទា ត ់y = ax + b បានមកពីការរកិំលក្រាបនៃបន្ទា ត ់ y = ax ឡ�ើងទៅល�ើប្រសិនប�ើ b > 0 ឬរកិំល

ចុះក្រោមប្រសិនប�ើ b < 0។ ឧទាហរណ៍ក្នុងរូបភាព A ក្រាបនៃបន្ទា ត ់ y = 2x + 1 បានមកពីការរកិំល y = 2x ឡ�ើងល�ើ  1ឯកតា 
 និង  y = 2x – 2 បានមកពីការរកិំល y = 2x ចុះក្រោម  2 ឯកតា។ 

ទី3: គ្រូបង្រៀនគួរតែបង្ហា ញពីវធិីដែលមានភាពងាយស្រួលយល់ក្នុងការរកសមកីារនៃបន្ទា តត់ាមលក្ខខណ្ឌ ដែលឱ្យ។ ឧទាហរណ៍ជា
 

ញឹកញាបស់�ៀវភៅសិក្សាគោលប្រើវធិីសាស្រ្តដូចខាងក្រោមដ�ើម្បីរកសមកីារនៃបន្ទា តក់ាតត់ាម 2 ចំណុច។

ចំណុចសខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

ឧទាហរណ៍ A

រូប A

ទោះជាយ៉ា ងណាកវ៏ធិីសាស្រ្តនេះហាកដូ់ចជាមានការលំបាកសម្រាបសិ់ស្សដោយសារតែ 

	 - សិស្សត្រូវយកចំណុចថ្មី M(x,)មយួដែលមនិស្គា ល់នៅល�ើបន្ទា ត។់ 

	 - វធិីសាស្រ្តនេះមនិអាចអនុវត្តបានទេនៅក្នុងសំណួរផ្សេងទ�ៀតដូចជាសំណួរទៅល�ើបន្ទា តស់្រប ឬបន្ទា តក់ែង។ 

ដូចនេះ ស�ៀវភៅសម្រាបណ់ែនាគំ្រូនេះ ណែនាវំធិីសាស្រ្តមយួងាយស្រួលដល់ការយល់ដឹងនិងការអនុវត្តយ៉ា ងទូលំទូលាយ ដ�ើម្បីរក 

សមកីារនៃបន្ទា ត។់ ជាដំបូងតាងសមកីារបន្ទា តជ់ាទម្រង ់  y = ax + b បន្ទា បម់ករកតម្លៃនៃ a និង b។ 

ដូចក្នុងឧទាហរណ៍ខាងល�ើនោះយ�ើងអាចរកសមកីារបន្ទា តដ់ោយប្រើវធិីដូចខាងក្រោម៖

5
2

នាឱំ្យ

បេ

 y

 y
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មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យសិស្សមានចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នអំពីប្លងកូ់អរដោនេ និងសមកីារបន្ទា តដ់ែលគេបានរ�ៀននៅក្នុងថ្នា កទី់ 8 “មេរ�ៀនទី
 

9: ប្លងកូ់អរដោនេ និងក្រាប” ដូចខាងក្រោម៖ 

ចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា នអំពីពាក្យ ប្លងកូ់អរដោនេដែលមានអក័្សអាបសី៊់ស អក័្សអដោនេ និងសមកីារនៃបន្ទា ត ់ 

ជំនាញមូលដ្ឋា នដ�ើម្បីសងក់្រាបនៃបន្ទា តម់យួតាមសមកីាររបស់វា។ 

យ�ើងអាចអនុវត្តវធិីសាស្រ្តនេះសម្រាបលំ់ហាតទ់ាងំអស់នៅក្នុងមេរ�ៀនទី 10 នេះដូចជា៖ 

[ករណី 1] ប�ើគេឱ្យកូអរដោនេនៃចំណុចពីរនៅល�ើបន្ទា ត ់ y = ax + b 

[ករណី 2] ប�ើគេឱ្យចំណុចមយួនៅល�ើបន្ទា ត ់y = ax + b និងមេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា ត់

[ករណី 3] ប�ើគេឱ្យចំណុចមយួនៅល�ើ y = ax + b និងចំណុចប្រសព្វអក័្សអដោនេ។ (មនិមាននៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោល) 

[ករណី 4] ប�ើគេឱ្យចំណុចមយួនៅល�ើ y = ax + b និងស្របនឹងបន្ទា តម់យួទ�ៀតដែលឱ្យ 

[ករណី 5] ប�ើគេឱ្យចំណុចមយួនៅល�ើ y = ax + b និងកែងនឹងបន្ទា តម់យួទ�ៀតដែលឱ្យ

ស�ៀវភៅសម្រាបណ់ែនាគំ្រូនេះបានផ្តល់អនុសាសនដ៍ល់គ្រូក្នុងការបង្រៀនសិស្សឱ្យចេះដោះស្រាយលំហាតទ់ាងំអស់តាមវធិីខាង
 

ល�ើ។ ហ�ើយវធិីក្នុងស�ៀវភៅនេះជាជំនួយក្នុងការបង្រៀនសិស្សកម្រិតខ្ពស់ផងដែរ។





ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ
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សមីការបន្ទា ត់

	 វត្ថុបំណងមេរ�ៀន

ដ�ើម្បីសម្រេចបាននវវត្ថុបំណងទាងំ 4
នៃមេរ�ៀនទី ១០ នេះគ្រូត្រូវផ្សារភ្ជា ប់
សមកីារបន្ទា តទ់ៅនឹងក្រាបរបស់វា ហ�ើយ
ត្រូវតែសងក់្រាបឱ្យបានត្រឹមត្រូវដ�ើម្បីឱ្យ 
សិស្សកំណតទ់ំនាកទ់ំនងរវាងជម្រាល
នៃបន្ទា ត ់និងមេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា ត់
នៃសមកីារ y = ax + b បានត្រឹមត្រូវ។

   

សិស្សនឹងអាចសងក់្រាបនៃសមកីារ 
បន្ទា តដ់ែលបានផ្តល់ឱ្យ។

តាមតារាងខាងក្រោមគ្រូឱ្យសិស្សគណនា

តម្លៃ y ត្រូវគ្នា នឹងតម្លៃ x ដែលឱ្យ។

ប�ើសិនជាសិស្សមានការលំបាកក្នុងការធ្វើកិច្ចការខាងល�ើនេះគ្រូគួរតែ
 អនុញ្ញា តឱ្យពួកគេពិនិត្យឡ�ើងវញិនូវមូលដ្ឋា នគ្រឹះនៃ”សមាមាត្រផ្ទា ល់”។ 

សូមម�ើលប្រអបខ់ាងក្រោម និងទំព័របន្ថែម។ 

ប�ើបរមិាណ x មយួសមាមាត្រផ្ទា ល់ទៅនឹងបរមិាណ y មយួទ�ៀត

នោះទំនាកទ់ំនងនៃ x និង y ត្រូវបានបង្ហា ញដោយ y = ax។ 

ទំនាកទ់ំនងនេះគឺជាចំណេះដឹងជាមូលដ្ឋា នបំផុតសម្រាបក់ាររ�ៀន 
សមកីារនៃបន្ទា ត ់y = ax + b នៅក្នុងមេរ�ៀនថ្នា កទី់ 9 នេះ។ 

    ជួយ�សម្រួលដល់សិស្សឱ្យពិភាក្សា និង

រប�ៀបរកតម្លៃប្រែប្រួលនៃ y នៅពេល 

ដែលតម្លៃ x ប្រែប្រួល រចួប្រាបសិ់ស្សឱ្យ 
ជំនួសក្នុងតារាង។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

x -3 -2 -1 0 1 2 3
y

ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងប្រអបខ់ាងស្ដា ំ y = ax មានមេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា តគ់ឺ 

a ហ�ើយកាតគ់ល់ O ជានិច្ច។ ប្រសិនប�ើសិស្សលំបាកក្នុងការយល់ពីទំនាកទ់ំនង

y = ax + b គ្រូអាចចាបផ់្តើមពី y = ax ដ�ើម្បីជួយ�សម្រួលដល់ការសិក្សា

របស់ពួកគេនៅល�ើ y = ax + b ។
[ឧទាហរណ៍ណែនា]ំ 
ពិនិត្យទំនាកទ់ំនង y = 2x ។ 
(1) បំពេញចន្លោះន ៅក្នុងតារាង។ 
(2) សងក់្រាបនៃបន្ទា ត ់y = 2x។ 

 y = 2x 
x -3 -2 -1 0 1 2 3 
y        
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a 
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 y = ax

ចំនួនថេរ a គឺជាមេគុណប្រាបទិ់សនៃបន្ទា ត។់ 
តម្លៃ y ក�ើននៅពេលដែលតម្លៃ x ក�ើន។
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y 
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x 
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O ‒1 
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y 
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O 1 x 
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   កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

គូតម្លៃនៃ x និង y ទាងំនេះគឺជាចម្លើយ 
របស់ y = 2x +1 ជាការពិត គូទាងំអស់ 
នៃ (x, y) ដែលបំពេញឱ្យសមកីារនេះគឺ 
ជាចម្លើយ។ ដូចនេះ វាមានចម្លើយជាច្រើន 
រាបម់និអស់សម្រាបស់មកីារនេះ។ 

សមកីារដែលចម្លើយមនិអាចត្រូវបាន

កំណតត់ែមយួគតត់្រូវបានគេហៅថា         

  “សមកីារមនិជាកល់ាក”់ ។

                សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស 

     បន្ទា បព់ីបញ្ចបឧ់ទាហរណ៍ទី 1 ត្រូវសួរ 
សិស្ស៖ 

- ត�ើអ្វីជាទំនាកទ់ំនងរវាងក្រាបនៃ

y = 2x និង y = 2x + 1? 

ឱ្យពួកគេសងក់្រាបទាងំពីរ និងជួយ�ពួកគេ

ឱ្យរកឃ�ើញថាយ�ើងអាចទទួលបាន

ក្រាបនៃ y = 2x + 1ប្រសិនប�ើយ�ើងរកិំល 
ក្រាបនៃ y = 2x ឡ�ើងទៅល�ើ 1 ឯកតា

ស្របអក័្ស y។ បន្ទា បម់កសួរពួកគេមយួ 

សំណួរបន្ថែមទ�ៀតសម្រាបក់ារពិភាក្សា៖

- ត�ើក្រាបនៃ y = 2x – 1 ខុសគ្នា ពីក្រាប 
នៃ y = 2x ដូចម្តេច? 

ឱ្យពួកគេគិតនៅល�ើសំណួរនេះដោយមនិ 
ប្រើការសងក់្រាប។

ទំនាកទ់ំនងរវាង y = ax និង y = ax + b  

ទំនាកទ់ំនងមយួរវាង x និង y ដែលបង្ហា ញដោយ y = ax (ដែល  a 
ជាចំនួនថេរ) ត្រូវបានគេហៅថាសមាមាត្រផ្ទា ល់។ ក្រាបរបស់វាជា

បន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមគល់ O ជានិច្ច។ ប�ើចំនួនថេរ a ជាចំនួនវជិ្ជមាននោះជម្រាល 
បន្ទា តឡ់�ើងល�ើពីឆ្វេងទៅស្តា ំ ហ�ើយប�ើចំនួនថេរ a ជាចំនួនអវជិ្ជមានជម្រាល 
បន្ទា តចុ់ះក្រោមពីឆ្វេងទៅស្តា ំដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូបទី 1 និងរូបទី 2។ 

ក្រាបនៃ y = ax + b គឺជាបំលែងស្របគ្នា នៃក្រាប y = ax។ ប�ើសិនជា b វជិ្ជមាននោះក្រាប

នៃ y = ax + b បានមកពីការរកិំលក្រាបនៃ y = ax ឡ�ើងល�ើ b ឯកតា និងប�ើ b អវជិ្ជមាន 
នោះក្រាបនៃ y = ax + b បានមកពីការរកិំលក្រាបនៃ y = ax ចុះក្រោម b ឯកតា។ 

ឧទាហរណ៍ក្រាបនៃ y = 2x + 1 បានមកពីការរកិំលក្រាបនៃ y = 2x ឡ�ើងល�ើ 1 ឯក 
តា និងក្រាបនៃ y = 2x–2 បានមកពីការរកិំលក្រាបនៃ y = 2x ចុះក្រោម 2 ឯកតាដូចដែល 

បានបង្ហា ញក្នុងរូបទី 3។

ឡ�ើងល�ើ

ចុះក្រោម

រូបទី 1 រូបទី 2

រូបទី 3



 
 
 
 

x2 – x1 

y2 – y1  

 1 

កែតម្រូវ ៖ y ចុះ 1 ឯកតាប�ើ x ក�ើន 2 ឯកតា 

ឬ y ក�ើន 1 ឯកតាប�ើ x ចុះ 2 ឯកតា។

2
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ពាក្យ “មេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា ត”់ គឺជា 

ការលំបាកសម្រាបសិ់ស្សក្នុងការស្រមៃថា 
វាជាអ្វី។ គ្រូអាចប្រើ “ជម្រាល” ដ�ើម្បី 
ពន្យល់អំពីវាដូចនៅក្នុងភាសាអងគ់្លេស។ 

សូមម�ើលការពន្យល់លម្អិតក្នុងប្រអបខ់ាង

ក្រោមនៃទំព័រនេះ។ 

បន្ថែមព័តម៌ានល�ើរូបដ�ើម្បីឱ្យសិស្សយល់

ពី “y2 – y1” និង “ x2 – x1”។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស 

បន្ទា បព់ីការអានប្រយោគសំណួរនៅក្នុង 
លំហាតទី់1 ត្រូវសួរសិស្សអំពី “មេគុណ 
ប្រាបទិ់សស្មើនឹង2”។ បន្ទា បម់កជួយ� 
សម្របសម្រួលសិស្សឱ្យដឹង ពីអត្ថន័យ 
”តម្លៃនៃ y ក�ើនឡ�ើង 2 ឯកតា ប្រសិនប�ើ 
តម្លៃនៃ x ក�ើនឡ�ើង 1 ឯកតា”។ 

នៅក្នុងលំហាតទី់ 2 គ្រូអាចសួរសំណួរ    

ដូចគ្នា ។ បន្ទា បម់កជួយ�សម្របសម្រួល 

សិស្សឱ្យដឹងពីអត្ថន័យ “តម្លៃនៃ y ចុះ       

1ឯកតា ប្រសិនប�ើតម្លៃនៃ x ក�ើនឡ�ើង 

2ឯកតា”។ ហ�ើយកម៏ានន័យថា y ថយចុះ 

1ឯកតាប�ើ x ក�ើនឡ�ើង 2 ឯកតា។ (កែ 

តម្រូវនៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សានេះ)

ការប្រើពាក្យ “មេគុណប្រាបទិ់ស” ជាការលំបាកសម្រាបសិ់ស្សក្នុងការយល់
 

អត្ថន័យរបស់វា។ តែផ្ទុយទៅវញិវាជាការងាយស្រួលសម្រាបសិ់ស្សប�ើគេ

ប្រើវាជាជម្រាលនៃបន្ទា ត។់ អ្នកអាចម�ើលរូបភាពដែលបានបង្ហា ញនៅខាង 

ស្តា ំជម្រាលនៃបន្ទា តម់យួដែលត្រូវបានកំណតដ់ោយ (បម្រែបម្រួល y) / (បម្រែបម្រួល x) 

។ ប្រសិនប�ើគេមានពរចំណុច A(x1, y1) និង B(x2, y2) ដូចនៅក្នុងរូបខាងក្រោមនេះ 
ជម្រាលនៃបន្ទា តម់យួត្រូវបានផ្តល់ឱ្យដោយ                   ។

[សំណួរ] ត�ើយ�ើងអាចសងប់ន្ទា តម់យួបានយ៉ា ងដូចម្តេច    = 0? 

ប�ើ       = 0 នោះសមកីារនៃបន្ទា តគ់ឺ៖
y = 0×x + b = b

ដូចនេះ y = b ចំពោះគ្រប ់  ។ ក្រាប y = b គឺជា 
បន្ទា តស់្របអក័្ស អាបសី៊់ស។ 
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ចម្លើយប្រតិបត្តិ 

1.   �ដោយសារតែសមកីារ                                   បានបង្ហា ញសមាមាត្រដោយផ្ទា ល់ 

ហ�ើយក្រាបរបស់វាកាតត់ាមគល់ (0,  0)។   មេគុណប្រាបទ់ិសរបស់វាគឺ          ដែល

មានន័យថា y ថយចុះ 1ឯកតានៅពេលដែល x ក�ើនឡ�ើង 2ឯកតា ឬច្រាសមកវញិ។

ដូច ក្រាបដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំ (ក្រាប 1)។ 

2.   �មេគុណប្រាបទ់ិស=         មានន័យថា y  ថយចុះ 1ឯកតានៅពេលដែល x ក�ើនឡ�ើង 

3ឯកតា ឬច្រាសមកវញិ។ ដោយបន្ទា តក់ាតច់ំណុច A(0, 1) ហ�ើយវាកក៏ាតច់ំណុច 
(3, 0) ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងក្រាប (ក្រាប 2) 

3.                         = 4     

ដូចនេះ មេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា តគ់ឺ 4 ។

ក�ើន

ក�ើន

ចុះ

ចុះ

ក្រាប 1

ក្រាប2

      ថ្នា កទ់ី9
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នៅក្នុងលំហាតគ់ំរូទី 4 ផ្នែកខាង 
ក្រោយនៃសំណួរនេះគឺមនិមានន័យទេ 
ព្រោះថាសមកីារy               ដែលបាន

ផ្តល់ឱ្យនោះយ�ើងស្គា ល់មេគុណប្រាបទិ់ស   
       រចួទៅហ�ើយ។ ផ្ទុយទៅវញិគ្រូគួរតែ

យកចិត្តទុកដាកដ់ោយផ្ទា ល់តាមករណីដូច

ខាងក្រោម៖

សមកីារបន្ទា ត ់y               បង្ហា ញពី 
សមាមាត្រផ្ទា ល់

បន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមគល់ O(0, 0) 
មេគុណប្រាបទ់ិស          មាន

ន័យថា y  ចុះ 3ឯកតា ប�ើ  x ក�ើន  4
ឯកតា    ឬច្រាសមកវញិ។

នោះសិស្សអាចសងក់្រាបដោយប្រើ 

ចំណុចពីរគឺ O(0, 0) និង (4, –3)។ 

ពេលខ្លះរូបមន្តមេគុណប្រាបទិ់សគឺ       

វាអាចប្តូរលំដាបទ់ៅជា

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ
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កែតម្រូវ៖

y=2x+4
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សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

មុនពេលដោះស្រាយឧទាហរណ៍ទី 1 ត្រូវ 

សួរសិស្សពីរប�ៀបរកកូអរដោនេនៃចំណុច 
ប្រសព្វរវាង y = 2x + 4 និង 

   (i) អក័្សអាបសី៊់ស (អក័្ស x’x)
   (ii) អក័្សអរដោនេ (អក័្ស y’y)
ប�ើសិនជាសិស្សមនិអាចឆ្លើយបានគ្រូត្រូវ

ជួយ�ពួកគេដោយប្រើក្រាប និងសួររកតម្លៃ

អរដោនេនៅល�ើអក័្សអាបសី៊់ស និងសួររក

តម្លៃអាបសី៊់សនៅល�ើអក័្សអរដោនេ។

នៅក្នុងឧទាហរណ៍ទី  2  ត្រូវបង្រៀន 

ជាជំហានៗ

(i) ប�ើ x = 0 នោះ y 

(ii)ប�ើ x = 2 នោះ y 

បន្ទា ត ់y = ax + b កាតអ់ក័្ស x’x 
និងអក័្ស y’y ពេល a  =  0។ ប�ើ a = 0 

នោះបន្ទា ត ់y = b ស្របអក័្ស x’x។ 

បន្ថែមការចងចាដំល់សិស្សសមកីារ 

x = 4 ចំពោះគ្របត់ម្លៃ y និង y = 3 

ចំពោះគ្របត់ម្លៃ x។ បន្ទា បម់កឱ្យលំហាត់

ដែលមានលក្ខណៈប្រហាកប់្រហែល។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងលំហាត ់ចំណុចប្រសព្វអក័្សអាបសី៊់ស និងចំណុចប្រសព្វអក័្សអរដោនេ

នៅពេលដែលបន្ទា តប់្រសព្វអក័្ស y’y ត្រង ់(0, p) នោះតម្លៃ p ហៅថាអរដោនេចំណុចប្រសព្វ 

អក័្ស y’y នៃបន្ទា តន់េះ។ ដូចគ្នា នេះដែរប�ើវាប្រសព្វអក័្ស x’x ត្រង ់(q, 0) នោះតម្លៃ q ហៅថា 

អាបសី៊់សចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x នៃបន្ទា តន់េះ។ ក្នុងករណីជាច្រើនដែលយ�ើងអាចគូរក្រាប
 

នៃបន្ទា តម់យួដោយប្រើចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x និងចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y ។

ឧទាហរណ៍សមកីារនៃបន្ទា ត ់y = –2x + 4 ។ ដោយចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y ជាតម្លៃនៃ y
ពេលដែល x = 0 យ�ើងបាន y    (    )( )               ។ ដូចនេះចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y គឺ (0, 4)។ ហ�ើយ 
ចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x ជាតម្លៃនៃ x ពេលដែល y = 0 យ�ើងបាន 0 = –2x + 4 នាឱំ្យ x = 2 ។ ដូចនេះ 

ចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x គឺ (2, 0)។ 

 រកចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x និងអក័្ស y’y នៃបន្ទា ត ់y = 3x – 3

ចម្លើយ ចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x គឺ (1, 0)  និងចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y គឺ (0, –3) 

សំណួរទី2 រកចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x និងអក័្ស y’y នៃបន្ទា ត ់y = 3 និង x = 4? ចម្លើយ: y = 3 ចំណុច 

ប្រសព្វអក័្ស y’y គឺ (0, 3) និងមនិមានចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x ទេ។ x = 4 ចំណុចប្រសព្វអក័្ស x’x គឺ (4, 0)
 និងមនិមានចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y ទេ។
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កែតម្រូវ ៖
-2y+x=1
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បន្ទា ត ់y               កាតអ់ក័្ស x’x   និងអក័្ស y’y ត្រងច់ំណុចខាងក្រោម៖. 

[អក័្ស x’x] ចំពោះ y = 0 យ�ើងបាន 0             ។ ដូចនេះបន្ទា តក់ាតច់ំណុច (4, 0)។

[អក័្ស y’y] ចំពោះ x = 0 យ�ើងបាន y =                ។ ដូចនេះបន្ទា តក់ាតច់ំណុច (0, 2)។

បន្ទា តទ់ាងំបី                                និង         កាតគ់្នា បង្កើតបានជាត្រីកោណកែងដូចរូប

ខាងស្តា ំដែលមានបាតស្មើ 4 និងកម្ពស់ស្មើ 2។ ដូចនេះផ្ទៃក្រឡារបស់វាគឺ 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ក្នុងស�ៀវភៅនេះនៅទំព័រមុនអក័្សត្រូវបាន 
សរសេរជា “ អក័្សx’x “ ហ�ើយនៅល�ើទំព័រ 
នេះសរសេរ “ អក័្សOx” ការសរសេរផ្លា ស់ 

ប្តូរនាឱំ្យសិស្សមានការយល់ច្រឡំ។ យ�ើង 
អាចជ�ៀសវាងពីការយល់ច្រឡំបែបនេះប�ើ 
យ�ើងប្រើ  “ អក័្ស  x’x “  និង” អក័្ស  y’y “ 

នៅក្នុងមេរ�ៀននេះទាងំមូល។

វធិីសាមញ្ញបំផុតក្នុងការរកពីរចំណុច
 

នៅល�ើបន្ទា តគ់ឺប្រើចំណុចប្រសព្វរវាង 
បន្ទា ត ់និងអក័្ស x’x និងអក័្ស y’y ។ 

ប៉ុន្តែប�ើសមកីារនៃបន្ទា តម់យួដែលមានមេ 
គុណប្រាបទ់ិសជាប្រភាគវញិនោះយ�ើង 
អាចយកតម្លៃ x       ស្មើភាគបែងដ�ើម្បីឱ្យ

ងាយក្នុងការគណនា។ ឧទាហរណ៍ 

                ប�ើយ�ើងយក          នោះ 

                      ។ ចំពោះ             

ប�ើយក x = 3  នោះ y                          

រាល់ពេលគណនាគ្រូត្រូវឱ្យសិស្សគិត

យ៉ា ងណាដ�ើម្បីឱ្យពួកគេអាចសម្រួល 
ចេញជាលេខគតប់ានព្រោះថាវាអាចកាត ់

បន្ថយកំហុស។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ឯកតាផ្ទៃ



 

ក្នុងកន្សោមនេះ xA នឹង yA 

មានន័យថា អាបសី៊់ស នឹង 

អដេនានៃចំនុចA។ ( ដូចគ្នា  

ដែលចំពោះ xB នឹង yB)

មនិអាចស្រាយបាន៖
ចំណុចតែមយួ!
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​ សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស 

“យ�ើងសងប់ន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមពីរ 

ចំណុចដែលឱ្យ។ ត�ើយ�ើងអាចសងប់ាន

បន្ទា តច់ំនួនប៉ុន្មាន ?”

ចម្លើយ៖ មានតែ 1 បន្ទា តគ់ត។់ 

សម្គា ល់ 

(i)   តាមមយួចំណុចដែលឱ្យគេអាច

សងប់ានបន្ទា តច់្រើនរាបម់និអស់។ 

(ii)  �តាមបីចំណុចដែលឱ្យ បន្ទា តម់យួ

កាតច់ំណុចទាងំបីមនិអាចសង ់
ជាទូទៅទេ។

តាម 1 ចំណុច 

អាចសងប់ន្ទា ត ់

ជាច្រើនរាបម់និ 
អស់។

តាម 3 ចំណុច អាចសង ់

បានប�ើចំណុចទាងំបីរតត់្រង់

គ្នា  ឬមនិអាចសងប់ានប�ើ 
ចំណុចទាងំបីរតម់និត្រងគ់្នា ។

ប�ើអ្នកចងឱ់្យសិស្សធ្វើលំហាតន់េះអ្នក 
ត្រូវផ្លា ស់ប្តូរកូអរដោនេនៃចំណុចទី2 ជា៖ 

A(–2, 7),    B(2, –1)។ សមកីារបន្ទា ត់

ដែលកាតត់ាមចំណុច A និង B គឺ៖

y = –2x + 3។ ម�ើលដំណោះស្រាយផ្សេង

ៗក្នុងប្រអបខ់ាងក្រោម។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

 

ឧទាហរណ៍ខាងល�ើប្រើប្រាស់លក្ខណៈរបស់បន្ទា តត់្រងម់យួដែលមានជម្រាលនៃបន្ទា តត់ែងតែដូចគ្នា ទៅនឹងអង្កត ់ ដូចនេះ 
យ�ើងមាន ជម្រាលនៃ AB = ជម្រាលនៃ BM ។ ទោះជាយ៉ា ងណាកវ៏ធិីសាស្រ្តនេះអាចជាការលំបាកសម្រាបសិ់ស្សខ្លះ 
ដោយសារតែពួកគេត្រូវការយកចំណុចដែលមនិស្គា ល់ M (x, y)។ 

វធិីសាស្ត្រក្នុងការរកសមកីារនេះគឺត្រូវតាងសមកីារបន្ទា តដ់ោយ y  =  ax  +  b រចួរកតម្លៃ a  និង b។  a  គឺជាមេគុណប្រាប ់ចំណា ំ
ទិស និង b គឺជាចំណុចប្រសព្វអក័្ស y’y នឹងបន្ទា ត។់ នៅក្នុងឧទាហរណ៍ខាងល�ើនេះយ�ើងអាចរកសមកីារបន្ទា តត់ាមវធិីដូចខាងក្រោម៖ 

(i)    យ�ើងរក មេគុណប្រាបទិ់សនៃបន្ទា តម់យួពីកូអរដោនេនៃ A និងB

(ii)   យ�ើងជំនួស             ក្នុង                   

(iii)  យ�ើងជំនួសកូអរដោនេ A(2, 2) ដែលជា x និង y ក្នុង                   

(iv)  យ�ើងជំនួស           ក្នុង                   

[ប្រតិបត្តិ] ប្រើវធិីសាស្ត្រនេះដ�ើម្បីរកសមកីារបន្ទា តក់ាតត់ាមចំណុច A(–2, 7) និង B(2, –1)។
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y  = 2x - 5   ។
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សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ក្នុងឧទាហរណ៍នេះបញ្ជា កថ់ាប�ើ a = a’ 
នោះ d1  //  d2។ ហ�ើយច្រាសមកវញិប�ើ 

d1 // d2 នោះ a = a’
ចម្លើយ

ប�ើ d1 // d2, នោះ a = a’
ព្រោះថា d1 // d2,      C’A’y = CAy

        C’A’B’ =    CAB

        C’A’B’ និង    CAB ប៉ុនគ្នា

   ដូចនេះជម្រាលនៃបន្ទា តទ់ាងំពីរប៉ុនគ្នា ។ 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

     គ្រូអាចផ្តល់ឱ្យសិស្សនូវកិច្ចការបន្ថែម

ទ�ៀតដ�ើម្បីរកសមកីារបន្ទា តក់ាតត់ាម

ចំណុច A និង B។

តាងសមកីារបន្ទា ត ់AB ដោយ 

y = ax + b នោះមេគុណប្រាបទិ់សនៃ

បន្ទា តន់េះគឺ                      

ជំនួស           ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន

       ​  x + b ។ ហ�ើយជំនួស A(–1, 1)

ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន៖ 

          x                    

ដូចនេះ  (AB):                   

 

ស�ៀវភៅនេះបកស្រាយពភីាពស្មើគ្នា នៃមេគុណប្រាបទិ់សរបស់ “ពរីបន្ទា តស់្រប” 

ដោយប្រើត្រីកោណប៉ុនគ្នា ។ ទោះជាយ៉ា ងណាកយ៏�ើងអាចយល់បានងាយស្រួលជាង

នេះប្រសិនប�ើយ�ើងគតិអំពលីក្ខខណ្ឌ បន្ទា តស់្រប។

បន្ទា ត ់ y = ax គជឺាបន្ទា តក់ាតត់ាមគល់ (0, 0) ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូបនេះ។ ប្រសិន 
ប�ើ p វជិ្ជមាននោះបន្ទា តស់្រប y = ax + p បានមកពកីាររកិំល y = ax ឡ�ើងល�ើ p ឯកតា។ 

ប្រសិនប�ើ q អវជិ្ជមាននោះបន្ទា តស់្របមយួទ�ៀត y = ax + q បានមកពកីាររកិំល y = ax ចុះ 

ក្រោម q ឯកតា។ 

សំណួរ រកសមកីារបន្ទា តដ់ែលស្របនឹង y = 2x + 3 ហ�ើយកាតច់ណុំច A(2,   1)។ 

ចម្លើយ ដោយវាស្របនឹង y = 2x + 3 នោះយ�ើងយកសមកីារបន្ទា តន់េះគឺ y = 2x + b។ ដោយបន្ទា តន់េះកាត ់ A(2, 1) យ�ើងបាន 

 

ដូចនេះ
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តាមការបង្ហា ញវធិីសាស្រ្តមុននេះ 
តាង M (x, y) ក្នុងលំហាតគ់ំរូទី 3 នេះ គ ឺ
ជាការលំបាកណាស់សម្រាបសិ់ស្ស។ ក្នុង 
គោលបំណងដោះស្រាយលំហាតន់េះឱ្យ 

បានងាយស្រួលយ�ើងត្រូវតាងសមកីារ 
បន្ទា តដ់ោយ y = ax + b ហ�ើយឱ្យសិស្ស 
រកតម្លៃនៃ a និង b ។ 

ក្នុងលំហាតន់េះ ដោយបន្ទា តស់្របទៅនឹង 
បន្ទា ត ់d នោះវាមានសមកីារ y = 3x + b 

ហ�ើយវាកាតច់ំណុច A(2, 5) 

យ�ើងបាន 5 = 3×2 + b       b =   1

ដូចនេះ y = 3x   1 ។

ចម្លើយនៃប្រតិបត្តិ

តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តដ់ែល 

ត្រូវរក 

ក) វាស្របនឹង y = 3x – 1 យ�ើងបាន 

y = 3x + b
ដោយវាកាតច់ំណុច (0, 0) យ�ើងបាន

0 = 3×0 + b
b = 0

ដូចនេះ សមកីារបន្ទា តដ់ែលត្រូវរកគឺ

               y = 3x
ខ) វាស្របនឹង x– 3y = 9 

                 ឬ

យ�ើងបាន

ដោយវាកាតច់ំណុច (6, 3) យ�ើងបាន 

ដូចនេះ សមកីារដែលបន្ទា តត់្រូវរកគឺ

ចំណេះដឹងបន្ថែម បំលែងកិលស្រប

យ�ើងដឹងហ�ើយថា ប�ើយ�ើងរកិំលបន្ទា ត់

y = 2x តាមអក័្ស y’y ឡ�ើងល�ើ 3ឯកតា 

យ�ើងបានបន្ទា ត ់y = 2x + 3។ ប៉ុន្តែប�ើ
យ�ើងរកិំល y = 2x តាមអក័្ស x’x ពីឆ្វេងទៅស្តា ំ 3ឯក 

តា។ ត�ើយ�ើងបានបន្ទា តម់ានសមកីារដូចម្តេច? (រូប 1)

[វធិីទី 1] បន្ទា តន់េះមានមេគុណប្រាបទិ់សស្មើនឹង 2 នោះ

យ�ើងតាងសមកីារនេះដោយ y = 2x + b។ ហ�ើយ

បន្ទា តន់េះកាតត់ាមចំណុច (3, 0) តាមរូប (1)។ យ�ើង 
បាន 0 = 2×3 + b ឬ b =    6។ ដូចនេះសមកីារ 
ដូចនេះសមកីាបន្ទា តន់េះគឺ y = 2x – 6 

[វធិីទី 2] ប�ើយ�ើងសរសេរ y = 2x ជា x          នោះ 

យ�ើងបានក្រាបបង្ហា ញក្នុងរូប (2)។ ប�ើសិនជាយ�ើង 
រកិំលបន្ទា តន់េះតាមអក័្ស x’x  3ឯកតា នោះចំណុច 

ប្រសព្វអក័្ស x’x ស្មើ 3។ ដូចនេះសមកីារបន្ទា តគ់ឺ     

x =               ប�ើយ�ើងប្តូរវាទៅជាទម្រង ់“y =” នោះ 

សមកីារបន្ទា តន់េះដូចទៅនឹងសមកីារនៅក្នុងវធិីទី 1 ខាងល�ើ។

1
2

y=

1
2

y + 3

រូប 1 

រូប 2

។
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សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

មុនពេលចាបផ់្តើមផ្នែក 2.3 ឱ្យសិស្សពិ 
និត្យក្រាបនៃ y = x និង y =    x។ 

[សំណួរ 1] 

ត�ើមុផំ្គុំ រវាងពីរបន្ទា តស់្មើនឹងប៉ុន្មាន ? 

(ចម្លើយ  90)

[សំណួរ 2] 

គណនាផលគុណរវាងមេគុណប្រាបទិ់ស

នៃបន្ទា តទ់ាងំពីរ

                 (ចម្លើយ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ជួយ�សិស្សឱ្យគិតពីសំណងរ់ូបខាង

ក្រោម៖
AOB AOC

BAC

ចំណេះដឹងបន្ថែមនិងលំហាត៖់ បន្ទា តក់ែង

ប�ើពីរបន្ទា ត ់y = ax + b និង y = a’x + b’ កែងគ្នា នោះ aa’ = 1។ ច្រាសមកវញិប�ើ aa’ = 1 នោះ y = ax + b និង

y = a’x + b’ កែងគ្នា ។ ទ្រឹស្តីនេះពិតចំពោះគ្របត់ម្លៃនៃ b និង b’។

យ�ើងពិនិត្យករណីទូទៅ។ ឧបមាថា y = ax និង y = a’x កែងគ្នា  ក្នុងករណី a> 0 និង a’< 0។ប�ើ 

យ�ើងយកចំណុច A(1, a) នៅល�ើ y =ax និង B(1, a’) នៅល�ើ y = a’x នោះ AOB ជាត្រី 

កោណកែង ដែល AOB = 90។

នោះ  AO2 + BO2 = AB2   
(12 + a2) + (12 + a’2) = (a – a’)2

2 + a2 + a’2 = a2 – 2aa’ + a’2

2 = – 2aa’  ដូចនេះ aa’= –1

ច្រាសមកវញិប�ើ aa’= –1 នោះសមកីារ AO2 + BO2 = AB2 ពិត។ ដូចនេះ  AOB គឺជាត្រី
កោណកែង ដែលមានន័យថា y =ax និង y = a’x កែងគ្នា ។ 
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ក្រាបនេះមនិត្រឹមត្រូវ 
ទេ។បន្ទា តទ់ាងំពីរ 
នេះត្រូវកែងគ្នា រ។

សរសេរ A ( -1,2 ) មនិមែន “ ; ”

ថ្នា កទ់ី9
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វធិីសាស្រ្តនេះតាង M(x, y) ហាក ់

ដូចជាលំបាកសម្រាបសិ់ស្ស។ ផ្ទុយព ី
នេះ វានឹងងាយជាងនេះសម្រាបសិ់ស្ស 
ក្នុងការរក a និងb នៃ y = ax + b។ 

   ឧទាហរណ៍ ក្នុងលំហាត ់2 យ�ើង

អាចរកសមកីារបន្ទា តត់ាមវធិីខាងក្រោម៖ 
តាង y = ax + b ជាបន្ទា តក់ែងទៅនឹង   
  y = 3x។

 នេាះ 3×a = -1      
យ�ើងបាន

ដោយបន្ទា តក់ាត ់A            យ�ើងបាន

ដូចនេះ 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

មុនពេលចាបផ់្តើមផ្នែកនេះ គ្រូសួរសិស្ស៖ 

“ត�ើចំនួនថេរ a  និងb  ក្នុងសមកីារបន្ទា ត ់
y = ax + b បង្ហា ញពីអ្វី?”

a:  មេគុណប្រាបទ់ិសនៃបន្ទា តគ់ឺជាបម្រែ
បម្រួលនៃ y ពេល x ក�ើន។

b: គឺជាអរដោនេចំណុចប្រសព្វរវាង 
បន្ទា ត ់និងអក័្ស y’y។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ
តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលត្រូវរក 

ក) ដោយបន្ទា តន់េះកែងនឹង

ដូចនេះ

ដោយបន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច

ដោយបន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច

ដូចនេះ សមកីារបន្ទា តន់េះគឺ

ដូចនេះសមកីារបន្ទា តន់េះគឺ៖

យ�ើងបាន

យ�ើងបាន

យ�ើងបាន

យ�ើងបាន៖

ដូចនេះ

ឬ

ខ) ដោយបន្ទា តន់េះកែងនឹង

y = + b
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ការពន្យល់ក្នុងឧទាហរណ៍នេះជាដំបូង

គ្រូត្រូវសងក់្រាបដូចខាងក្រោមតាម 

លក្ខខណ្ឌ ដែលឱ្យ

ក្រាបនេះអាចជួយ�ឱ្យសិស្សផ្លា ស់ប្តូរការ

យល់។ ពូកគេអាចឆ្លើយពីមេគុណប្រាប់

ទិស និងចំណុចប្រសព្វអក័្ស y ជាងការ 

គណនាក្នុងស�ៀវភៅនេះ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

បន្ទា បព់ីអានប្រយោគក្នុងលំហាតគ់ំរូ ចូរ 
សួរសិស្ស 

“ត�ើចំនួន 9 700 បង្ហា ញពីអ្វី?” 

(ចម្លើយ ចំនួនថាសសរុបលកប់ាន 
សម្រាប1់2 ខែ)

“ត�ើថាសចំរ�ៀងចំនួនប៉ុន្មាន ដែលត្រូវលក ់

បាននៅចុងខែវចិ្ឆិកា?” 

    (ចម្លើយ   9 200)

លំហាតប់ន្ថែម ការអនុវត្តសមកីារបន្ទា តក់្នុងជីវភាពរស់នៅ
មានរប�ៀបជាច្រើនទ�ៀតក្នុងការប្រើប្រាស់សមកីារបន្ទា តជ់ាងការណែនាកំ្នុងស�ៀវភៅនេះ។ សំណួរខាងក្រោមនេះ

 មាន ទំនាកទ់ំនងនឹងជីវភាពរស់នៅរបស់សិស្ស ដែលធ្វើឱ្យពួកគេមានការចាបអ់ារម្មណ៍។

សំណួរ 1

សំណួរ 2

ក្នុងធុងមយួមានទឹក 20 លីត្រ ហ�ើយគេប្រើអស់ 2 លីត្រក្នុងមយួនាទី។

(1)ឧបមាថាគេមានទឹក y លីត្របន្ទា បព់ីគេប្រើអស់រយៈពេល x នាទី។ ចូរសរសេរទំនាកទ់ំនង x និង y។ (ចម្លើយ y = 20 – 2x)

(2)  ត�ើគេប្រើអស់រយៈពេលប៉ុន្មានដ� ើម្បីប្រើទឹកអស់? 	                                                             (ចម្លើយ 10 នាទ)ី

ឥឡូវអ្នកមានប្រាក ់10.000 រ�ៀល នៅក្នុងធនាគារមយួដែលចាបផ់្តើមសន្សំ 1000 រ�ៀលក្នុងមយួសប្តាហ ។ 

(1)​  ឧបមាថា x សប្តាហ បន្ទា បន់ឹងមាន y រ�ៀល។ ចូរសរសេរទំនាកទ់ំនង x និង y។            (ចម្លើយ y = 1000x + 10000)

(2)  ត�ើរយៈពេលប៉ុន្មាន សប្តាហ ទ�ើបគេអាចសន្សំប្រាកប់ាន 50.000 រ�ៀល?                       (ចម្លើយ 40 សប្តាហ )

ប្រើលំហាត ់

បន្ថែមក្នុងប្រអប ់
ខាងក្រោម។
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សំណួរ

ឧបមាថាចំណុច A នៅល�ើបន្ទា ត ់y = x និងចំណុច D នៅល�ើបន្ទា ត ់y =   2x + 10 ហ�ើយចំណុច 
B និង C ជាចំណុចនៅល�ើអក័្ស x’x ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូប។ រកកូអរដោនេចំណុច D
 ប�ើចតុកោណ ABCD គឺជាការេ។ 

ចម្លើយ 

ប�ើកូអរដោនេចំណុច A(a, a) នោះយ�ើងបាន B (a, 0), C (2a, 0) និង D (2a, a)។ 

(BC = AB = a និង OB = a យ�ើងបាន OC = OB + BC = a + a = 2a)

ព្រោះថា D (2a, a) នៅល�ើបន្ទា ត ់y =     2x + 10 យ�ើងបាន
a =   2×2a + 10        5a = 10  a = 2 	

ដូចនេះកូអរដោនេចំណុច D គ ឺD (4, 2) ។

ការពន្យល់ក្នុងលំហាតគ់ំរូនេះជាដំបូង

គ្រូត្រូវសងក់្រាបដូចខាងក្រោមតាម 

លក្ខខណ្ឌ ដែលឱ្យដូចមុន

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ឧបមាថាបន្ទា បព់ី x ម ោ៉ ងចាបព់ីថ្ងៃត្រង ់

នៅសីតុណ្ហ ភាពមាន y oC ។

ប�ើ x = 0 នោះយ�ើងបាន y = 40 oC 

សីតុណ្ហ ភាពចុះ 2 oC ក្នុងមយួម ោ៉ ង។ នាំ

ឱ្យមេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា តគ់ឺ    2។ 

ដូចនេះ សមកីារគឺ  y  =  2x  +  40

ពេលដែល y = 26 យ�ើងបាន x = 7 

ដូចនេះ នៅម ោ៉ ង 7pm ទ�ើប សីតុណ្ហ ភាព 
ស្មើនឹង 26 oC  ។

យ�ើងអាចអនុវត្តសមកីារបន្ទា តទ់ៅក្នុងធរណីមាត្រ។ វធិីនេះ វាមានន័យណាស់សម្រាបសិ់ស្សដ�ើម្បីឱ្យមានចំណេះដឹង

ទូលាយល�ើសមកីារនៃបន្ទា តម់យួ។

មករា ធ្នូ



4.    ប�ើយ�ើងគិតថានៅឆ្នា  ំ2000 ដោយ 

x = 0 នោះសមកីារគឺ

នៅឆ្នា  ំ2008 ឬ x = 8។ តម្លៃនៃ y ចំពោះ 

x = 8 គ ឺ

ចម្លើយ 73.6%

5.   ឧបមាថានៅឆ្នា 1ំ992 និង 2007 គឺ

រ�ៀងគ្នា រនោះសម ី

ការនៃបន្ទា តគ់ឺ

6. (ក្រាបត្រូវបានលុបចោល)

អក្សx’x និង អក្សyy’

x = 0 នឹង x = 15

។

      ថ្នា កទ់ី9

ថ្នា កទី់9 សមកីារបន្ទា ត-់ 84

ចម្លើយលំហាត់

1.    (ក)

2. 

3. 

(ក)

(ក)

(ក)

(ក)

(ខ)

(ខ)

(ខ)

(ខ)

(ខ)

(គ)

(គ)

(គ)

(ឃ)

(ឃ)

(ឃ)

(ច)

(ច)

(ង)

(ង)

(សមកីារ (ក) y = 2x + 9 និង 

7. មេគុណប្រាបទិ់សគឺ (ក)       ​    (ខ)        (គ)         ។ 

ដូចនេះ បន្ទា ត ់(ក) និង (គ) ស្របគ្នា ។ 
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12. (ក្រាបត្រូវបានលុបចោល)

(ក) បន្ទា ត ់d1 មានមេគុណប្រាបទិ់ស –2 ដូចនេះ សមកីារកំណតដ់ោយ y = –2x + b។ ដោយវាកាតច់ំណុច A(–3, 5) យ�ើងបាន

5 = –2×(–3) + b ឬ b = –1។ ដូចនេះ សមកីារនៃ d1 គឺ y = –2x – 1។ 

(ខ) ពេល d1 និង d2 ស្របគ្នា  នោះវាមានមេគុណប្រាបទ់ិសដូចគ្នា ។ យ�ើងបាន –2 = m – 1 ឬ m = –1។ ប�ើ d1 និង d2 កែងគ្នា  នោះ

(គ) មេគុណប្រាបទិ់សកាតត់ាម និង គឺ

គឺ

ដូចនេះ សមកីារកំណតដ់ោយ 

ដោយវាកាតច់ំណុច យ�ើងបាន ដូចនេះ សមកីារគឺ ចំណុចប្រសព្វ

រវាងបន្ទា តន់ិងអក័្ស 

ឬ

ឬ

។

។ ។

។

។

×

A B

B
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(ឃ)

ចម្លើយលំហាត់

8,​​     មេគុណប្រាបទិស (ក) 1 និង 1

(ខ) 2 និង         (គ) 3 និង 3

និង

ចម្លើយ៖ (ក) និង (គ)

ចម្លើយ៖ (ក) និង (គ)

9.   ផលគុណមេគុណប្រាបទិ់សគឺ 

(ក)

(ក)

(ក)

(ខ)

(ខ)

(ខ)

(គ)

(គ)

(គ)

(ឃ)

ឃ

1

1

-

-

-

-

-

--
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ចម្លើយលំហាត់

13.  �(ក) បន្ទា ត ់AB: y = 2x + 6, 
បន្ទា ត ់AC: y = – x + 6

(ខ) ន្ទា ត ់D: y =  x + 3

(គ) បន្ទា ត ់D’: y = – x – 3 

14.  (ក) បន្ទា ត ់AB: y = x – 4 
ចំណុចកណ្តា លនៃ AB គឺ M(4, 0)។ 

តាង y = ax + b ជាសមកីារមេដ្យាទរ័នៃ 

AB។ នោះផលគុណមេគុណប្រាបទិ់ស

បន្ទា តទ់ាងំពីរស្មើនឹង   –1។ 

ដូចនេះ a× 1 = –1     ​​   a =   1 ដោយ  

y =    –x + b កាតច់ំណុច M យ�ើងបាន 

0 =     4 +bb = 4
ដូចនេះ y = – x + 4
(ខ) AB2 = (2 – 6)2+ (–2–2)2 = 32 
BC2 = (–2–2)2 + [6–(–2)]2 = 80
CA2 = [6–(–2)]2 + (2–6)2 = 80
ដូចនេះ  ABC គឺជាត្រីកោណសមបាត 
ដែល AC= BC។ 

(គ) បន្ទា ត ់C2: y = x + 8
(ឃ)  ជំនួសកូអដោនេចំណុច M(–5, 3) 
ក្នុងសមកីារC2 នាឱំ្យ 3 = –5 + 8 ពិត។ 

ដូចនេះ ចំណុច M នៅល�ើបន្ទា ត ់C2។

15.  (ក) AB: y = 0, 
BC: y = –3x + 18, CA: y = x + 6
(ខ)  រកសមកីារមេដ្យាទរ័នៃBC តាងស 

មកីារបន្ទា តន់េះដោយ y = ax + b M ជា 

ចំណុចកណ្តា លនៃ BC។នោះយ�ើងបាន 

                  ហ�ើយបន្ទា តន់េះកែងនឹង 
BC នោះយ�ើងបាន

         នោះ

ជំនួស M ក្នុងសមកីារយ�ើងបាន b = 3

ដូចនេះសមកីារគឺ  

ស្រាយដូចគ្នា ដែរចំពោះ 

សមកីារមេដ្យាទរ័នៃAB: x = 0

សមកីារមេដ្យាទរ័នៃAC: y = – x + 3

16.  ចំណុច (a, 6) និង (2, a) នៅល�ើបន្ទា ត ់4x + 2y = b យ�ើងបាន

                                 និង 

                           

               

ដូចនេះសមកីារនៃបន្ទា តគ់ឺ

17. នៅពេលដែលយ�ើងចាតទុ់កកាលពីឆ្នា  ំ 1970 ដោយ x = 0 ហ�ើយឆ្នា  ំ 1973 និង 

1990 ដោយ x = 3 និង x = 20 រ�ៀងគ្នា ។ ដូចនេះ យ�ើងត្រូវរកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាត ់
តាមពីរចំណុច (3, 47) និង (20, 38)។

តាង y = ax + b ជាសមកីារនៃបន្ទា តដ់ែលត្រូវរក 

នោះមេគុណប្រាបទិ់សបន្ទា តគ់ឺ 

ដូចនេះ សមកីារនេះគឺ                        ។ ដោយវាកាតច់ំណុច (3, 47) យ�ើងបាន 

ចម្លើយ​ 

1
2

មនិច្បាស់៖មេដ្យាទរ័នៃ 
ជ្រុងទាងំបីនៃត្រីកោណ 

ABC

នាឱំ្យ

នាឱំ្យ

នាឱំ្យ

និង

និង
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ការណែនាសំ្តីពីការរលឹំកនៃសមាមាត្រដោយផ្ទា ល់ y = ax និងក្រាបរបស់វា

មុនពេលរ�ៀនក្រាបនៃ y = ax + b គ្រូបង្រៀនគួរតែរលឹំកសមកីារនៃសមាមាត្រដោយផ្ទា ល់ y = ax និងក្រាបរបស់វា។ ប្រធានបទ 

នេះត្រូវបានដោះស្រាយបានយ៉ា ងងាយនៅថ្នា កទី់ 8 តែសិស្សទំនងជាមនិចងចាលំក្ខណៈនៃ y = ax នោះទេ។ សិស្សអាចនឹង 
បរាជយ័ក្នុងការយល់ដឹងអំពីខ្លឹមសារនៅក្នុងថ្នា កទី់ 9 ប�ើពួកគេមនិមានការយល់ដឹងពីសមាមាត្រដោយផ្ទា ល់។ 

[ឧទាហរណ៍]

សូមពិចារណាសមាមាត្រដោយផ្ទា ល់ y = x និង y = 3x ។ 

1)   �ឱ្យសិស្សបំពេញតារាងរបស់សមកីារដែលបានបង្ហា ញ 
នៅខាងស្ដា ំនេះ។

2)   �ជួយ�សម្រួលដល់ការពិភាក្សារបស់សិស្សអំពី៖ 
(i)     �ត�ើតម្លៃ  y  ក្នុងតារាងផ្លា ស់ប្តូរដូចម្តេច ពេលដែល 

តម្លៃនៃ x ក�ើនឡ�ើង?

(ii)    �ត�ើសមាមាត្រនៅក្នុងតារាងនីមយួៗស្មើនឹងប៉ុន្មាន ?

	​  ត� ើជាចំនួនថេរ ឬអថេរ?

 
3)   �ដោយផ្អែកល�ើតារាងខាងល�ើឱ្យសិស្សសងក់្រាបរបស់សមកីារទាងំនេះនៅក្នុង 

ប្លងកូ់អដោនេ តែមយួ។ សូមណែនាឱំ្យពួកគេដឹងថា៖ 

ដ�ើម្បីសងក់្រាបនៃបន្ទា តម់យួគេត្រូវការតែពរចំណុចប៉ុណ ណ្ ោះ។ 

ក្រាបទាងំពីរនេះកាតគ់ល់ (0, 0)។ 

4)   �ប្រាបសិ់ស្សឱ្យប្រៀបធ�ៀបក្រាបទាងំពីរនេះដោយផ្តោ តល�ើមេគុណប្រាបទិ់សនៃ 
បន្ទា ត ់ហ�ើយតម្លៃនេះជាចំនួនថេរ (a =1 និង a =3) ។ សួរពី “ភាពខុសគ្នា រវាង 

បន្ទា តទ់ាងំពីរនៅពេលដែល a =1 និង a =3” 

5)   �បន្ថែមសមកីារបន្ទា ត ់               មយួទ�ៀត ហ�ើយអនុវត្តដំណ�ើ រការដូចខាងល�ើ (1)  ទៅ (3)។ បន្ទា បម់កប្រៀបធ�ៀបក្រាប 

វា និងក្រាបពីរខាងល�ើ ដ�ើម្បីឱ្យយល់ពីទំនាកទ់ំនងរវាងមេគុណប្រាបទិ់សនៃក្រាប និងតម្លៃថេរ។  

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព
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ចំណុចសំខាន់ៗ ក្នុងការបង្រៀនមេរ�ៀននេះ 

បញ្ហា ដសំ៏ខានប់ំផុតនៅក្នុងការណែនានំៃមេរ�ៀននេះគឺដ�ើម្បីឱ្យសិស្សយល់ពីសមកីារ y = ax + b មានន័យដូចម្តេច?។ 

គ្រូបង្រៀនគួរតែពន្យល់ពីតារាងខាងក្រោមម្តងហ�ើយម្តងទ�ៀតនៅក្នុងដំណាកក់ាលដំបូងដ�ើម្បីឱ្យសិស្សអាចទាញទំនាកទ់ំនង
 

រវាងកន្សោម  y = ax  + b   និងក្រាបរបស់វា។ ចំណាំថាការពន្យល់ដោយប្រើរូបនេះជាញឹកញាបអ់ាចជួយ�សិស្សឱ្យយល់ពីខ្លឹម
 

សារនេះ។

បញ្ហា សំខានផ់ងដែរនោះគឺថាគ្រូតែងតែប្រើកន្សោមនេះក្នុងការដោះស្រាយលំហាត ់និងការសងក់្រាប។ ជាឧទាហរណ៍ប្រសិនប�ើ

សមកីារមយួត្រូវបានផ្តល់ឱ្យក្នុងទម្រង ់ax + by + c = 0។ គ្រូអាចជួយ�សិស្សឱ្យពួកគេអាចដឹងពីរូបរាងរបស់ក្រាបនេះបានយ៉ា ង 

ងាយស្រួលដោយធ្វើការផ្លា ស់ប្តូរវាទៅក្នុងទម្រង ់“y = ” នោះគឺ

ល�ើសពីនេះទៅទ�ៀតការប្រើទម្រងន់េះអាចជួយ�សិស្សក្នុងការរកសមកីារបន្ទា តម់យួ។ 

[ករណី 1] ចំណុចពីរត្រូវបានផ្តល់ឱ្យ។

តាងសមកីារបន្ទា តដ់ោយ  y =  ax + b។ ជាដំបូងត្រូវរកមេគុណប្រាបទិ់ស a ដោយ              បន្ទា បម់កប្រើ 

ចំណុចដ�ើម្បីរក b។

ចំនួនថេរ a គឺជាជម្រាលនៃបន្ទា តម់យួ។ 

ការក�ើនឡ�ើងតម្លៃ y នៅពេលដែល តម្លៃនៃ 

x ក�ើនឡ�ើងតាម (1)។

ចំនួនថេរ b គឺជាកូអដោនេចំណុចប្រសព្វអក័្ស yý 
នឹងបន្ទា តម់យួ។ b ជាអដោនេនៃចំណុចប្រសព្វ 

នៃបន្ទា តន់ិងអក័្ស y’y។

[សម្គា ល់]

ឱ្យសិស្សចងចាថំាការ 

ក�ើនឡ�ើងតាម –1មាន 

ន័យថាវាចុះតាម1” ។
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ឧទាហរណ៍ រកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមចំណុច A(3, 4) និង B (6, -2) ។ 

[ដំណោះស្រាយ] 

ចូរតាងសមកីារនៃបន្ទា តដ់ោយ y = ax + b។ មេគុណប្រាបទិ់សគឺ                     ។ ដូចនេះសមកីារគឺ y = 2x + b។

បន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច A(3, 4) នាឱំ្យ 4    2 x 3+ b  នាឱំ្យ​  b = 10។ 

ដូចនេះ​ សមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ y =   2x + 10 ។

[ករណី 2] មេគុណប្រាបទិ់ស និងចំណុចមយួត្រូវបានផ្តល់ឱ្យ 

តាងសមកីារនៃបន្ទា តដ់ោយ y = ax + b។ ជំនួស a ដោយមេគុណប្រាបទិ់សដែលឱ្យបន្ទា បម់កប្រើចំណុចដ�ើម្បីរក b។

ឧទាហរណ៍ រកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមចំណុច               និងមានមេគុណប្រាបទិ់សស្មើនឹង 3។

[ដំណោះស្រាយ]

�តាងសមកីារនៃបន្ទា តដ់ោយ y = ax + b។ ដោយមេគុណប្រាបទិ់សស្មើនឹង 3 យ�ើងបាន 

y = 3x + b។ បន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច               នាឱំ្យ                         ។ 

ដូចនេះ b = 5។ 

ដូចនេះសមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ y = 3x + 5។

ចំណេះដឹងបន្ថែមនិងលំហាត ់ការអនុវត្តក្រាបនៃបន្ទា ត់

វាមានភាពខុសគ្នា នៃបញ្ហា ដែលទាកទ់ងទៅនឹងក្រាបនៃបន្ទា ត។់ 

[ការអនុវត្តក្នុងធរណីមាត្រ] 

សំណួរ 1

តាមរូបចំណុច P(a, b) នៅល�ើបន្ទា ត ់y    x + 10 និងចតុកោណ PQOR គឺជា 

ចតុកោណកែង។ បង្ហា ញថាបរមិាត្រនៃចតុកោណកែង PQOR គឺស្មើនឹង 20 

ជានិច្ច 

[ដំណោះស្រាយ]

អរដោនេចំណុច P គឺ y =   a + 10។ នាឱំ្យកូអរដោនេចំណុច P គឹ (a, 10 –a)

នោះ

PQ = OR = a និង PR = QO = 10 – a
ដូចនេះបរមិាត្រនៃចតុកោណកែង PQOR គឺ 

PQ + OR + PR + OR = a + a + (10 – a) + (10 – a) = 20

ដូចនេះបរមិាត្រនៃចតុកោណកែង PQOR គឺស្មើនឹង 20 ជានិច្ច ។



      ថ្នា កទ់ី9

ថ្នា កទី់9 សមកីារបន្ទា ត-់ 90

សំណួរ 2

នៅក្នុងរូបដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំ ABCD គឺចតុកោណកែងមយួដែលមាន 

AB = 4cm និង AD = 6cm។ ចំណុច E គឺជាចំណុចកណ្តា លនៃ AD និង 

ចំណុច P រតន់ៅល�ើបរវិេណពីកំពូល A ទៅ C ដោយឆ្លងកាត ់B ដោយល្បឿន

1cm ក្នុងមយួវនិាទី(1cm/s)។ តាង y (cm2) ជាផ្ទៃនៃត្រីកោណ EPB មយួនៅ 

x វនិាទី។ ឧទាហរណ៍ថានៅពេលដែល x = 0 ចំណុច P នៅល�ើកំពូលA។ ពេល 

ដែល P នៅល�ើកំពូល B នោះ y = 0 (cm2) ។ 

(1)   រកតម្លៃនៃ y នៅពេលដែល x = 2 

(2)   សងក់្រាបដែលបង្ហា ញពីទំនាកទ់ំនងរវាង x និង y ពេល                    

(3)   ត�ើនៅវនិាទីទីប៉ុន្មានដ� ើម្បីឱ្យផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ EPB អតិបរមា?

0  x 10

[ដំណោះស្រាយ]

ប្រវែងនៃ AE គឺស្មើនឹង 3 cm ព្រោះថា E គឺជាចំណុចកណ្តា លនៃ AD 

(1)   ពេល x = 2 នោះចំណុច P រតប់ាន 2 cm ពីកំពូល A។ នាឱំ្យ PB = 4 – 2 = 2 cm។  ផ្ទៃក្រឡានៃ EPB គឺ

(2)  ពេល x = 0 នោះចំណុច P  នៅល�ើកំពូល A។  

នាឱំ្យ

ពេលដែលតម្លៃ x ក�ើនព 0 ទៅ 4 នោះចំណុច P រតព់ីកំពូលA ទៅ B។

ពេល 

ពេលតម្លៃ x ក�ើនព 4 ទៅ10 នោះចំណុច P រតព់ីកំពូល B ទៅ C 

ពេល x = 10 នោះចំណុច P នៅល�ើកំពូល   C 

ហ�ើយ y នឹងទៅជាផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ EBC។ 

ដូចនេះ 

ដែលមានក្រាបដូចបានបង្ហា ញខាងល�ើ

ពីក្រាបខាងល�ើផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ EPB អតិបរមានៅពេលដែល x = 10វនិាទី។ (3)

[សម្គា ល់] សំណួរជាច្រើនទ�ៀតដែលអាចបង្កើតចេញពីបញ្ហា ខាងល�ើនេះ ជាឧទាហរណ៍ 

សំណួរ ត�ើរយៈពេលប៉ុន្មាន វនិាទីទ�ើបផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ EPB ស្មើនឹង 5 cm2? 

(ចម្លើយ៖ 0.5 វនិាទី និង 6.5 វនិាទ)ី

*ប�ើ P រតច់្រើនពកំពូល C ទៅ D នោះបញ្ហា កានលំ់បាកស្មុគស្មា ញ។ ចូរសិក្សាដោយខ្លួនអ្នកអំពីករណីនេះ និងសងក់្រាបចំពោះ 

10 x      ។ 14
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សណួំរខ្លីៗសម្រាប់សមីការបន្ទា ត់ (1 ម ោ៉ ងៈ100ពិន្ទុ )

*គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

ក្នុងសមកីារខាងក្រោមត�ើសមកីារណាមយួជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលបានបង្ហា ញ

ក្នុងរូប(1)?                                                                         (10 ពិន្ទុ)

2.   ក្នុងសមកីារខាងក្រោមរកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមចំណុចពីរ A(2, 4) និង B(  1,    5)

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

3.   ក្នុងសមកីារខាងក្រោមរកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមចំណុច Q(4,​   -3 ) ហ�ើយកែងនឹងបន្ទា តក់ាតត់ាមពីរចំណុច

R(0, 5) និងS(   5, 0) ។

4.   (a) រកសមកីារបន្ទា ត ់d ដែលកាតត់ាមចំណុច P(3,  3) ហ�ើយស្របនឹងបន្ទា ត ់y = 2x + 1។

(b) សងក់្រាបបន្ទា ត ់d ដោយប្រើសមកីារដែលរកឃ�ើញ។

រូប
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5.    �ចូរម�ើលក្រាប d1, d2 និង y = 4 ក្នុងរូប (2) រចួឆ្លើយសំណួរខាង 

ក្រោម៖ 

      (1)  រកសមកីារបន្ទា ត ់d1 និង d2។

(10 ពិន្ទុ)

(5 ពិន្ទុ)

(20 ពិន្ទុ)

(5 ពិន្ទុ)

6.

(20 ពិន្ទុ)

(2) � រកផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ ABC ដែលបង្កើតឡ�ើងដោយ បន្ទា ត ់

ទាងំ 3 នេះ។ 

ថ្ងៃមយួវាសនាបានចាកចេញពីផ្ទះរបស់គាតន់ៅម ោ៉ ង 12 យបដ់�ើម្បីទៅកានផ់្ទះ 
របស់សាចញ់ាតិមយួ ។ គាតប់ានស្នា កន់ៅទីនោះរយៈពេលជាច្រើនម ោ៉ ង រចួ

ហ�ើយបានត្រឡបម់កផ្ទះវញិដោយថ្មើរជ�ើងដែរ។ នៅក្នុងរូបភាពទី 3, អក័្ស x’x 
បង្ហា ញពេលវេលា (ម ោ៉ ង) និងអក័្ស y’y បង្ហា ញពីចម្ងា យ (គីឡូម៉ែត្រ) ពីផ្ទះ។ 

ឆ្លើយសំណួរដូចខាងក្រោម៖

(1)  ត�ើគាតស់្នា កន់ៅផ្ទះរបស់សាចញ់ាតិគាតច់ំនួនប៉ុន្មាន ម ោ៉ ង?

(2) ត�ើគាតដ់�ើរបានប៉ុន្មានគ ឡូម៉ែត្រក្នុងមយួម ោ៉ ង?

(3) ត�ើគាតន់ៅកន្លែងណានៅម ោ៉ ង 5 pm?

រូប 

រូប 

ម៉េា ង
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(10 ពិន្ទុ)

រូប

(10 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ

ក្នុងសមកីារខាងក្រោមត�ើសមកីារណាមយួជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលបានបង្ហា ញ

ក្នុងរូប(1)?

ចម្លើយ

ចម្លើយ

ពេលដែលតម្លៃ x ក�ើនព 0 ទៅ 4 នោះតម្លៃនៃ y ក�ើនព 3 ទៅ 5 ។ ដូចនេះ មេគុណប្រាបទិ់សគឺ                ។ អដោនេចំណុច 

ប្រសព្វអក័្ស y ស្មើនឹង 3។ ដូចនេះ​ ​សមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ                 ។ ចម្លើយ៖ (c)

ចម្លើយ៖ (d)

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

2.  ក្នុងសមកីារខាងក្រោមរកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមពីចំណុច A(2, 4) និង 

តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលត្រូវរក។   ដោយបន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច A និង B មេគុណប្រាបទិ់សរបស់វាគឺ 

                        ។ ដូចនេះសមកីារគឺ y = 3x + b។ ដោយជំនួសកូអដោនេចំណុច A ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន 

                        ឬ              ។ ដូចនេះ​ សមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ y = 3x– 2។

1.   
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បន្ទា ត ់RS មេគុណប្រាបទិ់ស                 និងអដោនេចំណុចប្រសព្វអក័្ស yý ស្មើនឹង 5។ ដូចនេះសមកីារគឺ 

(RS): y = x + 5 តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលត្រូវរក។   ដោយបន្ទា តន់េះកែងនឹង y = x + 5, យ�ើងបាន

a×(1) = 1 ឬ a = 1។   ដូចនេះ សមកីារគឺ y =   x + b។ ដោយជំនួសកូអដោនេចំណុច Q ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន

                              ឬ             ។ ដូចនេះ សមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ y

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

ការដាកព់ិន្ទុ 

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

3.    �ក្នុងសមកីារខាងក្រោមរកសមកីារបន្ទា តដ់ែលកាតត់ាមចំណុច                      ហ�ើយកែងនឹងបន្ទា តក់ាតត់ាមពីរចំណុច

            និង               ។

ចម្លើយ

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ៖ (a)

4.   (1) រកសមកីារបន្ទា ត ់d ដែលកាតត់ាមចំណុច              ហ�ើយស្របនឹងបន្ទា ត់ y = 2x + 1។

(2) សងក់្រាបបន្ទា ត ់d ដោយប្រើសមកីារដែលរកឃ�ើញ។

ចម្លើយ

(1) រកសមកីារបន្ទា ត ់d ដែលកាតត់ាមចំណុច               ហ�ើយស្របនឹងបន្ទា ត ់y = 2x + 1។ 

តាង d: y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តដ់ែលត្រូវរក។ ដោយបន្ទា តន់េះស្របនឹង y = 2x + 1យ�ើងបាន a = 2។ 

ដូចនេះសមកីារគឺ y = 2x + b ។ ដោយជំនួសកូអដោនេចំណុច P ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន                             ឬ 

b = – 9។ ដូចនេះសមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ y = 2x–9 ។

  b    b =   1
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ការដាកព់ិន្ទុ 

(1)  �5 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយត្រឹមត្រូវ  
0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវ

(2) សងក់្រាបបន្ទា តទ់ាងំពីរដោយប្រើសមកីារ។

(2)  �5 ពិន្ទុ   = សរសេរតារាងតម្លៃលេខត្រឹមត្រូវ និងសងក់្រាបត្រឹមត្រូវ  
0 ពិន្ទុ  = សរសេរតារាងតម្លៃលេខមនិត្រឹមត្រូវ ឬសងក់្រាបមនិត្រឹមត្រូវ

5.    � ចូរម�ើលក្រាប d1,  d2 និង y = 4 ក្នុងរូប 2 រចួឆ្លើយសំណួរខាង 

ក្រោម៖  

(1)	រកសមកីារបន្ទា ត ់d1 និង d2។                    (10 ពិន្ទុ)

     (2)     រកផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ  ABC   ដែលបង្កើតឡ�ើងដោយ 

       បន្ទា តទ់ាងំ3នោះ។                                          (20 ពិន្ទុ)

រូប 2
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5 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវផ្នែកខ្លះ។  
0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវ។

ចម្លើយ

(1)  តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា ត ់d1 និង y = px + q  ជាសមកីារបន្ទា ត ់d2។

ដោយបន្ទា តd់1 កាតច់ំណុច              និង            នោះមេគុណប្រាបទិ់សរបស់វាគឺ                               និងអដោនេ 

ចំណុចប្រសព្វអក័្ស y ស្មើនឹង 8 នោះសមកីារគyឺ = 2x + 8 ។

ដោយបន្ទា ត ់d2កាតច់ំណុច              និង            នោះមេគុណប្រាបទិ់សរបស់វាគឺ                               និងអដោនេ 

ចំណុចប្រសព្វអក័្ស y ស្មើនឹង 8 នោះសមកីារគឺ                      ។

ចម្លើយ៖                                                                

(2)  �ចំណុច B គឺជាចំណុចប្រសព្វរវាងបន្ទា ត ់d1 និងបន្ទា ត ់y = 4 

នោះយ�ើងបាន       4 = 2x + 8 ឬ x = – 2។ ដូចនេះ                ។ 

ចំណុច C គឺជាចំណុចប្រសព្វរវាងបន្ទា ត ់d2 និងបន្ទា ត ់y = 4 នោះយ�ើងបាន 

                                    ដូចនេះ             ។

ក្នុងត្រីកោណ ABC យ�ើងមានបាត                               និង កម្ពស់ស្មើនឹង 8 – 4 = 4។  ដូចនេះ ផ្ទៃក្រឡានៃ 

ត្រីកោណ ABC គឺ                           ។                                                                           ចម្លើយ៖ 16

[ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀតសម្រាប់ (2)]
តាងចំណុច P និង Q ដោយ                 និង                 ។ ផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណ ABC គឺ

                                                                    ។ 

ការដាកព់ិន្ទុ
(1)  �10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយត្រឹមត្រូវ។  

5 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយ d1 ឬ d2 ត្រឹមត្រូវ។  

0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវ។

(2)  �10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយត្រឹមត្រូវ។

P (-,0) Q (12,0)

x x x x

x x

 ចម្លើយ៖ 16
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6.    �ថ្ងៃមយួវាសនាបានចាកចេញពីផ្ទះរបស់គាតន់ៅម ោ៉ ង 12  យបដ់�ើម្បីទៅកានផ់្ទះ 
របស់សាចញ់ាតិមយួ។ គាតប់ានស្នា កន់ៅទីនោះរយៈពេលជាច្រើនម ោ៉ ង រចួ 
ហ�ើយបានត្រឡបម់កផ្ទះវញិដោយថ្មើរជ�ើងដែរ។ នៅក្នុងរូបភាពទី(3), អក័្ស x’x 

បង្ហា ញពេលវេលា (ម ោ៉ ង) និងអក័្ស yý បង្ហា ញពីចម្ងា យ (គីឡូម៉ែត្រ) ពីផ្ទះ។ 

ឆ្លើយសំណួរដូចខាងក្រោម៖

(1)  ត�ើគាតស់្នា កន់ៅផ្ទះរបស់សាចញ់ាតិគាតច់ំនួនប៉ុន្មាន ម ោ៉ ង? (5 ពិន្ទុ)

(2)  គាតដ់�ើរបានប៉ុន្មានគ ឡូម៉ែត្រក្នុងមយួម ោ៉ ង?                    (5 ពិន្ទុ)

(3)  ត�ើគាតន់ៅកន្លែងណានៅម ោ៉ ង 5 pm?                       (20 ពិន្ទុ)

ចម្លើយ

(1)  គាតស់្នា កន់ៅផ្ទះរបស់សាចញ់ាតិគាតព់ី x = 1.5 ទៅ 4.5 ដូចនេះគាតស់្នា កន់ៅរយៈពេល 3 ម ោ៉ ង។

ចម្លើយ៖  3 ម ោ៉ ង

(2)  តាមក្រាប គាតដ់�ើរបាន 6 km ក្នុងរយៈពេល 1.5 ម ោ៉ ង។ ដូចនេះ គាតដ់�ើរបាន 4 km ក្នុងមយួ ម ោ៉ ង 

ចម្លើយ៖ 4 km/h

(3)  ដោយគាតច់ាកចេញពីផ្ទះនៅម ោ៉ ង 12 យប ់នោះ 5 pm មានន័យថា x = 5។ ពេល x = 5 គាតត់្រឡបម់កផ្ទះ 

តាង y = ax + b ជាសមកីារបន្ទា តច់ាបព់ ីx = 4.5 ទៅ 6។ ដោយបន្ទា តន់េះកាតច់ំណុច                                 

នោះមេគុណប្រាបទិ់សរបស់វាគឺ                             ដូចនេះសមកីារគឺ                       ដោយជំនួសកូអដោនេចំណុច 

(6, 0) ក្នុងសមកីារ យ�ើងបាន                             ឬ             ។ ដូចនេះសមកីារនៃបន្ទា តន់េះគឺ                             

ពេល x = 5 យ�ើងបាន y = 4។ 

រូប

ចម្លើយ៖ 4 km ពីផ្ទះ

និង
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ការដាកព់ិន្ទុ 

(1)  �5 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ 
0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ

(2) �​ 5 ​ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ 
  0 ពិន្ទុ  = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ

(3)  �20 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយត្រឹមត្រូវ

​      10 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវផ្នែកខ្លះ

​​​​​​​       5 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ តែមនិមានពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយ 
        0 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ មនិមានពណ៌នាដំណ�ើ ការនៃដំណោះស្រាយ

ការវិនិច្ឆ័យ

ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

0 – 20
សិស្សទាងំនេះត្រូវតែពនិត្យឡ�ើងវញិនូវមេរ�ៀននៃថ្នា កម់ុន និងត្រូវការអនុវត្តបន្ថែមទ�ៀតល�ើការសងក់្រាបព្រមទាងំ 

រប�ៀបរកសមកីារបន្ទា តផ់ងដែរ។ 

30 – 50

សិស្សទាងំនេះបានយល់ពីមូលដ្ឋា នគ្រឹះ និងមានជំនាញមូលដ្ឋា នស្តីពីសមកីារនៃបន្ទា ត។់ ទោះជាយ៉ា ងណាកព៏ួកគេ

ទំនងជាធ្វើឱ្យមានកំហុសក្នុងការដោះស្រាយលំហាតម់ូលដ្ឋា ន។ ពួកគេត្រូវធ្វើការអនុវត្តម្ដងហ�ើយម្ដងទ�ៀតនូវនៅក្នុង

លំហាតម់ូលដ្ឋា នស�ៀវភៅនេះ។ 

50– 80

សិស្សទាងំនេះអាចមានកម្រិតស្ដងដ់ារនៃចំនេះដឹងនិងជំនាញនៅកម្រិតថ្នា កទី់ 9 ហ�ើយប៉ុន្តែប្រហែលជាពួកគេ
 

មានការលំបាកក្នុងការអនុវត្តសមកីារ និងក្រាបនៃបន្ទា តក់្នុងធរណីមាត្រ និងការអនុវត្តដែលទាកទ់ងទៅនឹងជីវតិ
 រស់នៅប្រចាថំ្ងៃ។ ពួកគេត្រូវការធ្វើលំហាតជ់ាច្រើន និងយកចិត្តទុកដាកគ់្របគ់្រានក់្នុងការដោះស្រាយលំហាត់

 
ដ�ើម្បីជ�ៀសវាងកំហុស។ 

80–100
សិស្សទាងំនេះទំនងជាមានកម្រិតចំណេះដឹង ជំនាញគ្របគ់្រាន ់និងដោះស្រាយលំហាត។់ គ្រូបង្រៀនគួរតែរ�ៀបចំផ្តល់

លំហាតដ់ែលមានកម្រិតខ្ពស់ជាងនេះបន្ថែមទ�ៀតដ�ើម្បីឱ្យការយល់ដឹងរបស់ពួកគេកានត់ែសី៊ជម្រៅថែមទេៀត។ 
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ថ្នា កទ់ី9

	 រង្វង់ និងបន្ទា ត់

វត្ថុបំណង

វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី 13 “រង្វង ់និងបន្ទា ត”់ ត្រូវបានបង្ហា ញដូចខាងក្រោម៖

•	 បង្ហា ញពីលក្ខណៈនៃអង្កតធ់្នូបានត រ្ឹមត្រូវ

•	 បង្ហា ញពីលក្ខណៈនៃបន្ទា តរ់ង្វងប់ានត រ្ឹមត្រូវ

•	 អនុវត្តលក្ខណៈបន្ទា តប់ះ៉រង្វង ់និងជ្រុងឈមចតុកោណចារកឹក្រៅរង្វងប់ានត រ្ឹមត្រូវ

•	 រកអង្កតផ់្ចិត និងជាការំង្វងដ់ោយប្រើប្រាស់លក្ខណៈទីតាងំនៃរង្វងប់ានត រ្ឹមត្រូវ។

រង្វងគ់ឺជាល�ើកដំបូង និងជាខ្សែកោងដឺក្រេទី2សាមញ្ញបំផុតក្នុងប្រវត្តិសាស្ត្រដែលមនុស្សជាតិបានជួបប្រទះនៅក្នុងជីវភាពរស់នៅ 

ជាកស់្តែង។ វាគឺជារូបភាពពេញនិយមយ៉ា ងខ្លា ងំមយួដែលយ�ើងអាចរកឃ�ើញនៅគ្របទី់កន្លែងហ�ើយយ�ើងបានប្រើប្រាស់រង្វងន់ៅក្នុងវធិី​ផ្សេង                     

គ្នា នៅក្នុងជីវភាពរស់នេៅប្រចាថំ្ងៃរបស់យ�ើង។ នៅពេលដូចគ្នា នេះដែរ រង្វងគឺ់ជាវត្ថុដែលគួរឱ្យចាបអ់ារម្មណ៍ខ្លា ងំណាស់ពីទស្សនៈរបស់              

គណិតវទិ្យា។ វាបានទាកទ់ាញការចាបអ់ារម្មណ៍របស់គណិតវទូិជាច្រើនហ�ើយយ�ើងមានច្រើន អំពីចំ ណេះល�ើរង្វងក់្នុងប្រវត្តិគណិតវទិ្យា 

រយៈពេលយ៉ា ងវែង។  ធរណីមាត្រអឺគ្លីដត្រូវបានសាងសងដ់ោយប្រើតែបន្ទា ត ់និងរង្វ ង់ ។  ដូចនេះវាសំខានណ់ាស់សម្រាបសិ់ស្ស  

ក្នុងការយល់ដឹងពីលក្ខណៈនៃរង្វងក់្នុងគោលបំណងដ�ើម្បីឱ្យយល់ពីរូបធរណី មាត្រ។ លក្ខណៈជាច្រើនអំពីទំនាកទ់ំនងរវាងបន្ទា ត ់ និងរង្វងត់្រូវ 

បានបង្ហា ញនៅក្នុងមេរ�ៀននេះ។ ពួកគេអាចត្រូវបានយល់យ៉ា ងងាយស្រួលដោយការសងរ់ូប ខណៈពេលដែលការបង្ហា ញពីលក្ខណៈ និងអ្វី 

ដែលសិស្សគួរតែអាចបកស្រាយបាន។

ផែនការបង្រៀន

យោងតាមបំណែងចែកកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងអបរ់ ំ  មេរ�ៀនទី13 “រង្វង ់ និងបន្ទា ត”់ នេះប្រើរយៈពេលបង្រៀនចំនួន 14 ម៉ោ ង 
ដែលក្នុងនោះ 3 ម៉ោ ងសម្រាបលំ់ហាតដូ់ចមានក្នុងតារាងទី 1 ខាងក្រោម។ ទោះយ៉ា ងណាគ្រូអាចបតប់ែន ផ្លា ស់ប្តូរចំនួនម៉ោ ងក្នុងការបង្រៀន 

តាមកម្រិតនៃការយល់ដឹងរបស់សិស្ស និងផែនការបង្រៀនប្រចាឆំ្នា រំបស់សាលា។

ម៉ោ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀន ទំពរ័

3 1.	 លក្ខណៈនៃអង្កតធ់្នូ 143-147

(2) 1.1.	 បន្ទា តក់ែងទៅនឹងចំណុចកណ្តា លនៃអង្កតធ់្នូ    143-145

(1) 1.2.	 អង្កតធ់្នូស្មើគ្នា    145-147

1 2.	 បន្ទា តប់ះ៉ 147-148

2 3.	 លក្ខណៈនៃបន្ទា តប់ះ៉ 148-150

1 4.	 អនុវត្តលក្ខណៈបន្ទា តប់ះ៉រង្វង ់និងជ្រុងឈមចតុកោណចារកឹក្រៅរង្វង់ 151-152

2 5.	 ទីតាងំនៃរង្វង់ 152-153

2 6.	 បន្ទា តប់ះ៉រមួ 154-155

3 លំហាត់ 156-158

មេរ�ៀនទី 13

តារាងទី​1 បំណែងចែកម េ៉ា ងបង្រៀនមេរ�ៀនរង្វង់ និងបន្ទា ត់
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ថ្នា កទ់ី9

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន

តារាងទី 2 ខាងក្រោមនឹងបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូត្រូវបង្រៀននិងវាយតម្លៃសិស្សដោយផ្អែកល�ើ

លក្ខណៈវនិិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាង។

តារាងទី2	ផែនការបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ

ម៉ោ ងសិក្សា វត្ថុបំណង សកម្មភាព លទ្ធផល

1-2 កំណតល់ក្ខណៈ 

បន្ទា តក់ែងទៅនឹង 
អង្កតធ់្នូ

	 �សង់អង្កត់ធ្នូ និងបន្ទាត់កែងគូសចេញពីផ្ចិតទៅ 

អង្កត់ធ្នូ

	 �សម្រាយបញ្ជា កល់ក្ខណៈបន្ទា តក់ែងទៅនឹង 
អង្កតធ់្នូ។

	� សិស្សអាចពន្យល់ និងសម្រាយ 
បញ្ជា កល់ក្ខណៈបន្ទា តក់ែងដែល 

គូសចេញពីផ្ចិតទៅនឹងអង្កតធ់្នូ 
បានត រ្ឹមត្រូវ។

3 កំណតល់ក្ខណៈនៃ 

អង្កតធ់្នូដែលមាន 
ប្រវែងស្មើគ្នា

	 �សម្រាយបញ្ជា កថ់ាអង្កតធ់្នូពីរដែលមានប្រវែង 
ស្មើនោះមានចម្ងា យស្មើពីផ្ចិត

	� សិស្សអាចពន្យល់ពីលក្ខណៈអង្កត ់
ធ្នូពីរដែលមានប្រវែងស្មើគ្នា បាន 
ត រ្ឹមត្រូវ។

4 កំណតនិ់យមនយ័ 
បន្ទា តប់ះ៉

	 ពន្យល់ថាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងគឺ់ត្រូវតែកែងនឹងកាំ

	 កំណតច់ម្ងា យដែលទាកទ់ងទៅនឹងបន្ទា តប់ះ៉។

	� សិស្សអាចប្រើប្រាស់ទ្រឹស្តីបន្ទា ត ់
បះ៉រង្វងគឺ់ត្រូវតែកែងនឹងកាបំាន 
ត រ្ឹមត្រូវ។

5-6 កំណតល់ក្ខណៈ

នៃបន្ទា តប់ះ៉

	 �ពន្យល់ថាបន្ទា តប់ះ៉ស្របនឹងអង្កតធ់្នូនោះ  
ចំណុចបះ៉ចែកអក័្សជាពីរស្មើគ្នា

	�ស្រា យបញ្ជា កថ់ាបន្ទា តប់ះ៉ពីរដែលគូស

ចេញពីចំណុចតែមយួនៅក្រៅរង្វងម់ានចម្ងា យ

ស្មើគ្នា ។

	� សិស្សអាចពន្យល់ និងស្រាយ 
បញ្ជា កពី់លក្ខណបន្ទា តប់ះ៉បាន 
ត រ្ឹមត្រូវ។

7 កំណតល់ក្ខណៈ
នៃចតុកោណចារកឹ 
ក្រៅរង្វង់

	� ពន្យល់លក្ខណៈនៃចតុកោណចារកឹក្រៅ 
រង្វង ់ដោយប្រើលក្ខណៈបន្ទា តប់ះ៉។

	� សិស្សអាចស្រាយបញ្ជា កល់ក្ខណៈ
នៃចតុកោណចារកឹក្រៅរង្វងប់ាន 
ត រ្ឹមត្រូវ។

8-9 កំណតទី់តាងំនៃ 

រង្វងពី់រ

	� ពន្យល់ករណីទាងំ៥នៃទីតាងំរង្វងពី់រដែល 
ទាកទ់ងទៅនឹងកា ំនិងចម្ងា យ។ 

	� សិស្សអាចកំណតទី់តាងំរង្វងព់ីរ 
ដែលទាកទ់ងទៅនឹងកា ំនិងចម្ងា យ 
បានត រ្ឹមត្រូវ។

10-11 កំណតច់ំនួននៃ

បន្ទា តប់ះ៉រមួ

	� ពន្យល់ពីចំនួនបន្ទា តប់ះ៉រមួនៃរង្វងពី់រក្នុង 
ករណីទាងំ៥នៃទិតាងំ។

	� សិស្សអាចពន្យល់ពីចំនួនបន្ទា តប់ះ៉ 
រមួនៃ ង្វងពី់របានត រ្ឹមត្រូវ។

12-14 ដោះស្រាយលំហាត ់

ល�ើរង្វង ់និងបន្ទា ត់

	� ដោះស្រាយលំហាតន់ៅទំពរ័ 156-158។ 	� សិស្សអាចដោះស្រាយលំហាត ់
ផ្សេងៗបានត រ្ឹមត្រូវ។













ចំណុចស ខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

	 •	� មានទំនាកទ់ំនងបីប្រភេទរវាងរង្វងម់យួ និងបន្ទា តម់យួ។ ប្រសិនប�ើបន្ទា តក់ាតនឹ់ងរង្វងប់ានអង្កតម់យួ នាឱំ្យអង្កតន់ោះក្លា យជា 

អង្កតធ់្នូ។ ប្រសិនប�ើបន្ទា តប់ះ៉រង្វងម់យួត្រងច់ំណុចមយួនេះវាបានក្លា យទៅជាបន្ទា តប់ះ៉មយួ។ ហ�ើយយ�ើងមានករណីផ្សេងទ�ៀត 

នៅពេលដែលបន្ទា តម់យួ និងរង្វងម់និកាត ់មនិបះ៉គ្នា នោះរង្វងនិ់ងបន្ទា តគ់្មា នចំណុចរមួ។ សិស្សត្រូវតែអាចគណនារង្វា ស់ប្រវែង   

និងរង្វា ស់មុនំានាដែលពាកព់ន័្ធនឹងករណីទាងំនេះ។

	 •	� មានទំនាកទ់ំនង 5 ផងដែររវាងរង្វងព់ីរ។ បន្ទា តប់ះ៉ទៅនឹងរង្វងពី់រអាចនឹងត្រូវបានគូរជាច្រើនរប�ៀបអាស្រ័យល�ើទីតាងំនៃ 

រង្វងទ់ាងំពីរ។ សិស្សត្រូវតែកំណតទី់តាងំនៃរង្វងទ់ាងំពីរ ចម្ងា យ និងការំង្វងទ់ាងំពីរ។

	 •	� សិស្សអាចយល់ពីខ្លឹមសារនៃមេរ�ៀននេះល្អប្រស�ើរជាងមុនដោយប្រើការគូររូប។ ត្រូវប្រាកដថាគ្រូបានឱ្យសិស្សគូររូបទាងំនោះ 

ដោយដៃដ�ើម្បីយល់ពីសំណ�ើ ។
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ថ្នា កទ់ី9

	 •	� លំហាតដ់ែលមាននៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោលនេះតិចតួចពេក ហ�ើយមានភាពងាយស្រួលពេក ព្រមទាខំ្វះខាតប�ើប្រៀបធ�ៀបនឹង

មាតិកា និងខ្លឹមសារមេរ�ៀននេះ។ ស�ៀវភៅណែនាគំ្រូមានបន្ថែមលំហាតជ់ាច្រើនទ�ៀត ដែលរពំឹងថាគ្រូប្រើប្រាស់វាឱ្យបានគ្របគ់្រាន់

នៅក្នុងថ្នា ករ់�ៀន។

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ
មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យសិស្សមានចំណេះដឹង និងជំនាញដូចខាងក្រោម។ គ្រូបង្រៀនគួរតែរលឹំកឡ�ើងវញិនូវជំនាញទាងំនេះមុនពេលប្រើ

វា។

	 	 លក្ខខណ្ឌ នៃត្រីកោណពីរប៉ុនគ្នា  (ជ.ម.ជ) (ម.ជ.ម) និង (ជ.ជ.ជ)

	 	លក្ខខណ្ឌ នៃត្រីកោណកែងពីរប៉ុនគ្នា (អ.ជ) និង (អ.ម)

	 	 មានចំណេះដឹង និងអនុវត្តជំនាញក្នុងការប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករ
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ថ្នា កទ់ី9

រង្វង់ និងបន្ទា ត់

វត្ថុបំណងទាងំនេះអាចសម្រេចបានយ៉ា ង

ងាយស្រួលដោយប្រើការគូររូប។ វាសំខាន ់

ណាស់ក្នុងការគូររូបច្បាស់លាស់មុនពេល

សម្រាយបញ្ជា ក ់និងធ្វើលំហាត។់

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 1?

ពន្យល់លក្ខណៈនៃអង្កតធ់្នូរង្វងម់យួ។

             កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ទោះបីជាការសន្និដ្ឋា ននេះត្រូវបានពន្យល់

ដោយប្រើចំណុចឆ្លុះ តែវានឹងល្អប្រស�ើរ 
ជាងនេះប�ើយ�ើងស្រាយបញ្ជា កពិ់តដោយ 
ប្រើលក្ខខណ្ឌ ត្រីកោណពីរប៉ុនគ្នា ។

ក្នុងករណីនេះដោយ OA = OB (ការំង្វងត់ែ 

មយួ) និងជ្រុងរមួ យ�ើងបាន

 ΔOAM≅ΔOBM តាមករណី (អ.ជ) នៃត្រី 
កោណកែងពីរប៉ុនគ្នា ។

គ្រូបង្រៀនគួរតែរលឹំកពីលក្ខខណ្ឌ  (អ.ជ)

និង (អ.ម) នៅថ្នា កទី់ 8 មុនពេលរ�ៀន

មេរ�ៀននេះ។

ការពិភាក្សាបន្ថែម: ត�ើយ�ើងអាចរកឃ�ើញផ្ចិតនៃរង្វងម់និគ្របល់ក្ខណៈបានឬទេ ?

លំហាត ់ឧបមាថាយ�ើងមានផ្នែកមយួនៃចានបែក និងចងរ់ករង្វងដ់�ើមវញិ។  
ដ�ើម្បីធ្វើដូចនេះបានយ�ើងត្រូវតែកំណតទី់តាងំផ្ចិតនៃរង្វងដ់�ើមដោយពឹងផ្អែក នៅទីណា?

ល�ើធ្នូដែលនៅសល់។ ត�ើយ�ើងអាចរកផ្ចិតរង្វងន់េះតាមរប�ៀបណា?

ចម្លើយ យ�ើងមានសំណ�ើ ដែលថាមេដ្យាទរ័នៃអង្កតធ់្នូកាតផ់្ចិតនៃរង្វង។់ ប�ើយ�ើងគូរ

មេដ្យាទរ័ពីរ នោះយ�ើងអាចរកផ្ចិតដែលជាចំនុចប្រសព្វនៃមេដ្យាទរ័ទាងំពីរនេះ។

 វធិីសាស្រ្តនេះមានដូចខាងក្រោម៖

	 គូរអង្កតធ់្នូពីរដាចដ់ោយឡែកពីគ្នា នៅល�ើធ្នូដែលនៅសល់។

	 គូរមេដ្យាទរ័នៃអង្កតធ់្នូទាងំពីរនេះ។

	 ចំណុចប្រសព្វនៃមេដ្យាទរ័ទាពីំរគឺជាផ្ចិតដែលយ�ើងចងប់ាន។
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       ល�ើសពីនេះទ�ៀតការពិតទាងំពីរ 
ដែលបានបង្ហា ញនៅល�ើទំពរ័មុនយ�ើង 
អាចស្រាយបញ្ជា កសំ់ណ�ើ ផ្សេងទ�ៀត។

បន្ទា តដ់ែលគូសចេញពីចំណុចផ្ចិតនៃរង្វង ់
ទៅចំណុចកណ្តា លនៃអង្កតធ់្នូ នោះវាកាត ់
កែងទៅអង្កតធ់្នូនោះ។ ជាលទ្ធផលវាគឺជា

មេដ្យាទរ័នៃអង្កតធ់្នូនោះ។

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស:

សំណ�ើ នៃមេរ�ៀននេះបានបង្ហា ញពីទំនាក ់
ទំនងនៃ

	 r = កានំៃរង្វងម់យួ

	 2l = ប្រវែងនៃអង្កតធ់្នូ

	� d   = ចម្ងា យពីផ្ចិតទៅអង្កតធ់្នូ។ 

ទាងំបីនេះត្រូវផ្សាភ្ជា បទ់ៅនឹងទ្រឹស្តីបទពីតាក  

ហ�ើយប�ើយ�ើងស្គា ល់ពីរក្នុងចំណោមបីនេះ

យ�ើងអាចរកមយួទ�ៀតបាន។

𝑟2 = 𝑙2 + 𝑑2

លំហាតប់ន្ថែមកា ំប្រវែងអង្កតធ់្នូ និងចម្ងា យ

លំហាតប់្រតិបត្តិខាងល�ើនេះគឺដ�ើម្បីរកប្រវែងនៃអង្កតធ់្នូ ប�ើគេស្គា ល់ កា ំ និងចម្ងា យ។ ប៉ុន្ដែយ�ើងអាចដោះស្រាយលំហាត់
 ប្រភេទផ្សេងៗទ�ៀត។

 អង្កតធ់្នូនៃរង្វងម់យួមានប្រវែង 8cm និងប្រវែងនៃ 
បន្ទា តក់ាតក់ែងពីផ្ចិតទៅអង្កតធ់្នូគឺ 2cm ។ ចូររកកានំៃរង្វង់

 
នេះ?

 កានំៃរង្វងម់យួមានប្រវែង 7cm និងមានអង្កតធ់្នូដែល 
មានប្រវែង 10cm។ រកប្រវែងនៃបន្ទា តក់ាតក់ែងពីផ្ចិតទៅអង្កត់

ធ្នូ?

ចម្លើយ៖           = 4 (ពាកក់ណ្តា លនៃអង្កតធ់្នូ) និង𝐴𝑀 

                 (សម្មតិកម្ម)។ តាមទ្រឹស្តី 
បទពីតាករ យ�ើងបាន  

ដូចនេះ  𝑂𝐴 = √20 = 2√5

𝑂𝑀 = 2
𝑂𝐴2 = 42 + 

22 = 20

𝐴𝑀 ៖ OA = 7 (កា)ំ និង          = 5

(ពាកក់ណ្តា លនៃអង្កតធ់្នូ) ។តាម 
ទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន  

ដូចនេះ  

𝑂𝑀2 = 72 − 52 = 24
𝑂𝑀 = √24 = 2√6
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P និង Q គឺជាចំណុចកណ្តា លនៃ AB និង 

AC រ�ៀងគ្នា ។ ដូចនេះ

×

12.5 cm

2 2 6.5 13cm

∠𝑂𝑀𝐴 = ∠𝑂𝑁𝐶 =

𝐴𝑀 = 𝐶𝑁 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷
Δ𝑂𝐴𝑀 ≅ Δ𝑂𝐶𝑁

Δ𝑂𝐴𝐵 ≅ Δ𝑂𝐶𝐷
𝑂𝑀 = 𝑂𝑁

𝑂𝑀 = 𝑂𝑁

90°។ 𝑂𝐴 = 𝑂𝐶

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

វាងាយស្រួលក្នុងការបង្នា ញថា 
                    តាមលក្ខខណ្ឌ ត្រីកោណ 
កែងប៉ុនគ្នា

សម្រាយ                                    

                           (ការំង្វងត់ែមយួ) និង           

                   ពី​                   ។ នាឱំ្យ 

យ�ើងបាន                               តាម 
លក្ខខណ្ឌ (អ.ជ)។ដូចនេះ 

យ�ើងបាន  ​                               តាម 
លក្ខខណ្ឌ (ជ.ជ.ជ)

Δ𝑂𝐴𝑀 ≅
Δ𝑂𝐶𝑁
𝑂𝐴 = 𝑂𝐶
𝑂𝑀 = 𝑂𝑁 𝐴𝑀 = 𝐶𝑁

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ
យ�ើងអាចបង្ហា ញថា 

        តាមលក្ខខណ្ឌ  (អ.ជ) ពី 

              (ការំង្វងត់ែមយួ) និង 

             ។ ដូចនេះ                   ។

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូ ល័ក្ខខណ្ឌ អង្កតធ់្នូពីរប៉ុនគ្នា

វាត្រូវបានបង្ហា ញនៅខាងល�ើនោះអង្កតធ់្នូពីរដែលមានប្រវែងដូចគ្នា នៅពេលដែលវាមានចម្ងា យស្មើគ្នា ពីផ្ចិត។ ខាងក្រោម

នេះគឺជាលក្ខខណ្ឌ ពីរផ្សេងទ�ៀតសម្រាបអ់ង្កតធ់្នូពីរប៉ុនគ្នា ។

	ប�ើ                                នោះ  

[សម្រាយបញ្ជា ក]់ ដោយ                    និង

                   (ការំង្វងត់ែមយួ) 

និងបំពេញលក្ខខណ្ឌ  

                              យ�ើងបាន

                             តាមលក្ខខណ្ឌ  (ជ.ម.ជ)

ដូចនេ                 ។

∠𝐴𝑂𝐵 = ∠𝐶𝑂𝐷 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

𝑂𝐴 = 𝑂𝐶
𝑂𝐵 = 𝑂𝐷

𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

∠𝐴𝑂𝐵 = ∠𝐶𝑂𝐷
Δ𝑂𝐴𝐵 ≅ Δ𝑂𝐶𝐷 ∠𝐴𝑂𝑃 = ∠𝑂𝐴𝐶 = ∠𝑂𝐶𝐴 = ∠𝐶𝑂𝑄

∠𝐵𝑂𝑃 = ∠𝐷𝑂𝑄

∠𝐴𝑂𝐵 = ∠𝐶𝑂𝐷           𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

𝐴𝐶 ∥ 𝐵𝐷 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷	ប� ើ                    នោះ  

[សម្រាយបញ្ជា ក]់ សងបន្ទា តស់្របនឹង

  𝐴𝐶  ហ�ើយកាតផ់្ចិត O។

តាង P, Q ជាចំណុចប្រសព្វនឹង  AB , 

និងCDរ�ៀងគ្នា ។ តាមមុឆំ្លា ស់ក្នុងយ�ើងបាន

                                                                  និងធ្វើដូចគ្នា  
នេះដែរយ�ើងបាន                              ។ 

ដូចនេះ                                  និង                       តាមការ 

បង្ហា ញខាងឆ្វេង។

ប្រយត័្ន:មនិមានការពន្យល់អំពី

រប�ៀបគូΔ

ប្រយត័្ន:អង្កតធ់្នូមនិ 
មែន អង្កតផ់្ចិតទេ

ប្រយត័្ន: 

វាត្រូវបង្ហា ញថា𝑂𝑀 ⊥ 𝐴𝐵មុន 

ពេលប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករ
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             កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

លំហាតប់្រតិបត្តិទី 1 មនិមានអ្វីដែលត្រូវ

ធ្វើជាមយួនឹងសំណ�ើ រនៅក្នុងផ្នែកនេះទេ។

ជាការពិតណាស់លំហាតន់េះទាកទ់ងនឹង

កា ំអង្កតធ់្នូ និងចម្ងា យដូចនេះវាគួរតែជា

លំហាតន់ៃផ្នែកមុននេះ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

            វាមនិគ្របគ់្រានទ់េក្នុងការសរសេរ 
"                                " ថាដូចនេះ។ 

យ�ើងមនិដឹងថា                 cm ទេពី

ដំបូង។ អ្វីដែលយ�ើងដឹងពីដំបូងគឺថា    
     

    តាមលក្ខខណ្ឌ                    យ�ើងបាន 

                   នាឱំ្យ                cm 

យ�ើងសន្និដ្ឋា នថា               cm។ 

សម្រាយបញ្ជា កត់្រូវតែពណ៌នាតាមវធិីនេះ

យ�ើងគួរតែសរសេរ

"                          cm " តាមលំដាប់

បែបនេះ។

𝑂𝐶 = 𝑂𝐷 = 6 cm

𝑂𝐷 = 6

𝑂𝐶 = 6 cm។

6
6

6

ចំណេះដឹងបន្ថែម: ពហុកោណនិយត័

ឧបមាថាយ�ើងមានរង្វងដ់ែលមានកា ំr និងពហុកោណនិយត័ចារកឹ្នុងរង្វង។់ ចូរគណនាចម្ងា យពីផ្ចិតទៅអង្កតធ់្នូនីមយួៗនៃ
ពហុកោណ  ចំពោះចំនួននៃកំពូល   3, 4, 6  ។

𝑛 = 3: ត្រីកោណសមង័្ស 

ដោយ O ជាទីប្រជុំទម្ងនន់ៃ              នោះ 

                                          ហ�ើយ 

តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន

និង                    ។

នោះចម្ងា យ

                  ។

Δ𝐴𝐵𝐶
𝑂𝑀 = (1/2) 𝑂𝐶 = 𝑟/2

𝐴𝑀 =

√3
 2 r

3

𝑛 = 4: ការេ

ដោយ                            ហ�ើយវា 

កែងគ្នា ។ តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើង 
បាន                    ។ 

ដូចនេះចម្ងា យគឺ

                     ។

𝑂𝐴 = 𝑂𝐵 = 𝑟

𝐴𝐵 = √2𝑟

𝑛 = 6: ឆកោណនិយត័

ដោយ                            និង 

                        នោះយ�ើងបាន 

             គឺជាត្រីកោណសមង័្ស 

ព្រោះថា              ។ ដូចនេះចម្ងា យ  

            

            ។

∠𝐴𝑂𝐵 = 60°
Δ𝐴𝐵𝑂

𝑂𝑀 = 𝑟/2

𝐴𝐵 = 𝑟
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ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ដោយ 𝑂𝐴 = 𝑂𝐵  នោះ   𝑁𝑀 = 𝑁𝑃។  
ដោយ  𝑁𝑀 = 9cm នោះ NP = 9 cm។ 

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

តម្លៃនៃ   OA និងOB នេះមនិត្រូវបានប្រើ

នៅក្នុងប្រតិបត្តិខាងល�ើ។ គ្រូអាចបន្ថែម
 

សំណួរមយួចំនួនក្នុងការប្រើតម្លៃទាងំនេះ។ 
ជាឧទាហរណ៍ រកប្រវែង ON។

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 2?

ពន្យល់ថាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងគឺ់កែងទៅនឹងកា។ំ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       តាង N ជាចំណុចកណ្តា លនៃអង្កតធ់្នូ។ 

នោះ ON ត្រូវតែកាតក់ែងទៅអង្កតធ់្នូនេះ។ 

ដោយចំណុច A, B និង N ប្រមូលផ្តុំទ ៅ 
ចំណុច M នោះយ�ើងបាន OM កាតក់ែង 

ទៅនឹងបន្ទា តប់ះ៉។

វាត្រូវបានបង្ហា ញនៅខាងល�ើបន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រងច់ំណុចមូយគឺកែងនឹងកាតំ្រងច់ំណុចនោះ។ ត�ើយ�ើងអាចនិយាយថាបន្ទា ត់

មយួកាតក់ែងទៅនឹងចុងនៃកាជំាបន្ទា តប់ះ៉ឬទេ?

  តាង O ជាផ្ចិតនៃរង្វងម់យួ និង A ជាចំណុចនៅ 

ល�ើបរមិាត្រនៃរង្វង។់ ឧបមាថាបន្ទា ត ់l កាតច់ំណុច A ហ�ើយ l 
កែងនឹងកា ំOA នៅចំណុចដដែលនេះដែរ។ 

ស្រាយបញ្ជា កថ់ាបន្ទា ត ់l 
ជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រង ់

ចំណុច A?

  ជាដំបូងឧបមាថា l មនិបះ៉រង្វងផ់្ចិត Oទេ។ 

នោះ l ត រ្ូវតែកាតរ់ង្វងត់្រងច់ំណុច B មយួផ្សេងទ�ៀត។ នោះ 

យ�ើងបាន               ជាត្រីកោណសមបាត

នាឱំ្យ                          ប៉ុន្តែផ្ទុយពីការពិតដែលថា             ។

ដូចនេះ l មនិមានចំណុចប្រសព្វ 

ផ្សេងទ�ៀតទេ មាននថ័ា l គឺជា 

បន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រងច់ំណុច A។

ប្រយត័្ន:
T និង A មនិល្អម�ើល នៅក្រោមបន្ទា ត.់

 

Δ𝑂𝐴𝐵
∠OAB < 90° 𝑂𝐴 ⊥ 𝑙
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 កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       សម្រាយបញ្ជា កដ់ែលបង្ហា ញនេះទូលំ 

ទូលាយ។  ដោយ   

និងមុផំ្សេងទ�ៀតស្មើនឹង         យ�ើងបាន 
             នៅតែកន្លះនៃ                     ។

∠𝑇𝑂𝐴 = ∠𝑇𝐴𝑂

∠𝑇𝑂𝐴
90°
180° − 90°

22

2 22
2

2

2
8

8
22

√
√√

ដោយ  និង   

នោះយ�ើងបាន   

នាឱំ្យ  

ដូចនេះ  cm។

 ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់

សិក្សាផ្នែកទី 3 

ពន្យល់លក្ខណៈបន្ទា តប់ះ៉រង្វង់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ផ្នែកនេះត្រូវការ ការពន្យល់ជា 

ច្រើន ទ�ៀត                    យ�ើងបាន OC 

កាត ់AB ត្រងច់ំណុចកណ្តា ល M នាឱំ្យ 

                              ។ 

នាឱំ្យ                                

ដូចនេះ ធ្នូ AC និង BC ស្មើគ្នា ។

𝐴𝐵 ⊥ 𝑂𝐶

Δ𝑂𝐴𝑀 ≅ Δ𝑂𝐵𝑀
∠𝐴𝑂𝐶 = ∠𝐵𝑂𝐶

លំហាតប់ន្ថែម វធិានរករង្វា ស់មុនំានា (បន្ថែមទៅនឹងទំពរ័ 156)

តាមរយៈការពិតដែលថាបន្ទា តប់ះ៉គឺត្រូវតែកែងនឹងកាតំ្រងច់ំណុចនោះ យ�ើងអាចទាញរកវធិាននៃរករង្វា ស់មុនំានារបស់

រង្វងម់យួ និងត្រីកោណមយួ។ ខាងក្រោមនេះបានបង្ហា ញលំហាតប់ន្ថែមមយួចំនួននៅទំពរ័156 ។

 តាង l ជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងផ់្ចិត O ត្រង ់T និង A ជា 

ចំណុចប្រសព្វនៃ OP និងរង្វង ់ដែល Pនៅល�ើបន្ទា តប់ះ៉ l ។
ប�ើ                        ចូររករង្វា ស់មុ ំ              និង             ។

ចម្លើយ ដោយ                         ,                          ។
ដោយ                  ,                                                  

∠𝑂𝑃𝑇 = 40° ∠𝑂𝑇𝐴          ∠𝐴𝑇𝑃

∠𝑂𝑇𝑃 = 90°  ∠𝐴𝑂𝑇 = 50°
𝑂𝑇 = 𝑂𝐴 ∠𝑂𝑇𝐴 = (180° − ∠𝐴𝑂𝑇)/2

= 65°                    ∠𝐴𝑇𝑃 =

∠𝑂𝑇𝑃 − ∠𝑂𝑇𝐴 = 25°
∠𝐴𝑇𝑃 = ∠𝐴𝑂𝑇/240°

នោះយ�ើងបាន

ជាទូទៅ

 តាង l ជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងផ់្ចិត O ត្រង ់ T និង AB ជា 

អង្កតផ់្ចិត។ ប�ើ                       ។ ចូររករង្វា ស់មុ ំ               និង

          ?

ចម្លើយ ដោយ                         ,                            ។
ដោយ                   នោះ              

∠𝐴𝑇𝑋 = 20° ∠𝐴𝑂𝑇
∠𝐴𝐵𝑇

∠𝑂𝑇𝑋 = 90°, ∠𝑂𝑇𝐴 = 70°
𝑂𝑇 = 𝑂𝐴

𝑂𝐵 = 𝑂𝑇
∠𝐴𝐵𝑇 = ∠𝐴𝑂𝑇/2

∠𝐴𝑇𝑋 = ∠𝐴𝐵𝑇

∠𝐴𝑂𝑇 = 180° − 2∠𝑂𝑇𝐴 =
40° ។ ដោយ                    នោះ 

យ�ើងបាន 

 ។ 

ជាទូទៅ                            ។

= 20°

 

20°

5t
h  

P
er

io
d



ថ្នា កទ់ី9 រង្វង ់និងបន្ទា ត ់- 108

ថ្នា កទ់ី9

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

សម្គា ល់ថាចំណុចនៃមុ ំនិងត្រីកោណគួរ 
ត្រូវបានសរសេរជាលំដាបដូ់ចគ្នា  និងត្រូវគ្នា  

ក្នុងករណីប៉ុនគ្នា ។ ជាឧទាហរណ៍នៅក្នុង 
ឧទាហរណ៍ទី 1 ខាងឆ្វេង ΔOAB ≅ ΔOAC 

វបិាកគួរតែត្រូវបានសរសេរជា៖

ខ ∠OAB = ∠OAC

គ ∠AOB = ∠AOC

ដូចគ្នា នេះផងដែរត្រូវប្រុងប្រយត័្នលំដាប់

នៃជ្រុង។ មនិមែន∠COA = ∠BOA ទេ

ប៉ុន្តែ ∠BOA = ∠COA។

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សមភាពទាងំអស់ ដែលបង្ហា ញនៅទីនេះ 

គឺជាលទ្ធផលដោយផ្ទា ល់នៃការត្រីកោណ

ពីរប៉ុនគ្នា  ΔOAB≅ΔOAC។ វាជាការ 

សំខានក់្នុងការយល់ពីទំនាកទ់ំនងដោយ

ការគូររូបពិតប្រាកដជាជាងគ្រានត់ែចងចាំ

រូបមន្ត។

លំហាតប់ន្ថែមអំពីបន្ទា តប់ះ៉ (1)

 Δ𝐴𝐵𝐶 លំហាត ់ក្នុងត្រីកោណ               ចារកឹក្រៅរង្វង ់
ដែលបះ៉ជ្រុង BC, CA និង AB ដូចរូបខាងក្រោម 

តាង                ,                  និង              ។ រកប្រវែងនៃ 

ជ្រុង BC។

ចម្លើយ ដោយចម្ងា យពីចំណុចបះ៉មានប្រវែងស្មើគ្នា  

𝐴𝐵 = 6  𝐴𝐶 = 5 𝐵𝐿 = 3

                           នាឱំ្យ 

                             ។ 

ដោយ                           

យ�ើងបាន             

នោះ                            

ដូចនេះ                                   ។

𝐴𝑁 = 6 − 3 = 3
𝐴𝑀 = 𝐴𝑁 = 3

𝐶𝑀 = 5 − 3 = 2

𝐵𝑁 = 𝐵𝐿 = 3

𝐶𝐿 = 𝐶𝑀 = 2
𝐵𝐶 = 𝐵𝐿 + 𝐶𝐿 = 5

𝑥 = −12, 2

លំហាត ់             គឺជាត្រីកោណកែងដែលមានមុកំែង      ។ 

មានរង្វងច់ារកឹក្នុងត្រីកោណដូចរុបខាងក្រោម។ តាង   
និង               ។ ចូររកប្រវែងកា?ំ

ចម្លើយ     តាង x ជាកា។ំ ដោយ                          , 

                          និង AROQ  ជាការេដែល  

                       ។ តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន 

                                               ។ ដោះស្រាយសមកីារនេះ

Δ𝐴𝐵𝐶 ∠𝐴
𝐵𝑃 = 6

𝐶𝑃 = 4
𝐵𝑅 = 𝐵𝑃 = 6

𝐴𝐵 = 𝑥 + 6𝐶𝑄 = 𝐶𝑃 = 4
𝐴𝐶 = 𝑥 + 4

(𝑥 + 6)2 + (𝑥 + 4)2 = 102

យ�ើងបាន

ដូចនេះប្រវែងកាគឺំ 2។

ប្រយត័្ន:
វាប្រស�ើរជាងប�ើយ�ើងសរសេរ
∠𝐵𝑂𝐴 = ∠𝐶𝑂𝐴



ប្រយត័្ន:

ចតុកោណកែង OATB មនិ 
មែនជាការេ∠𝐴𝑇𝐵គួរសរ 

សេរ∠𝐴𝑂𝐵..

ថ្នា កទ់ី9 រង្វង ់និងបន្ទា ត ់- 109

ថ្នា កទ់ី9

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

លទ្ធផលនៃលំហាតគ់ំរូទី 1 ខាងស្តា ំ 

អាចសរសេរជាទូទៅដូចខាងក្រោម៖

តាង M ជាចំណុចប្រសព្វរវាង AB និង 

OP ហ�ើយកជ៏ាចំណុចកណ្តា លនៃ AB។ 

ហ�ើយដោយ

                                          និង

                                        យ�ើងបាន 

                              និងតាមត្រីកោណ 
ដូច យ�ើងបាន

                             ។ 

∠𝑂𝐴𝑀 + ∠𝐴𝑂𝑀 = 90°
∠𝑂𝑃𝐴 + ∠𝐴𝑂𝑃 = 90°
∠𝑂𝐴𝑀 = ∠𝑂𝑃𝐴

∠𝐴𝑂𝑃 = ∠𝐵𝐴𝑃

តាង r ជាកានំៃរង្វង ់នោះ   

និង  ។ ដោយ     

ឬ  

។ 

ដោះស្រាយសមកីារ នោះយ�ើងបាន 

cm។

𝑂𝑄 = 𝑂𝑆

𝑇𝑆 ⊥ 𝑂𝑆, 𝑇𝑂2 = 𝑇𝑆2 + 𝑂𝑆2

(10 + 𝑟)2 = 202 + 𝑟​2​ 

𝑟 = 15

= 𝑟 𝑇𝑂 = 10 + 𝑟

លំហាតប់ន្ថែមអំពីបន្ទា តប់ះ៉ (2)

   គេឱ្យកន្លះរង្វងដ់ែលមានអង្កតផ់្ចិត AB
និង l ជាបន្ទា តប់ះ៉កន្លះរង្វងត់្រងច់ំណុច P។ តាង C, D ជា 

ចំណុចនៅល�ើ l ដែល AC និងBDែកង ទៅនឹង  AB ត្រង ់A
B រ�ៀងគ្នា ។ ចំពោះ                         និង   

រកប្រវែងនៃកានំៃកន្លះរង្វង?់
𝐴𝐶 = 16cm ​​​​ 𝐵𝐷 = 25cm

𝐶𝐻2 + 𝐷𝐻2 = 𝐶𝐷2

𝐶𝐻 = 𝐴𝐵 = 2𝑥, 𝐷𝐻 = 25 − 16 = 9

𝐴𝐶 = 𝑎
𝐵𝐷 = 𝑏

𝑥 = √𝑎𝑏

𝐶𝐷 = 𝐶𝑃 + 𝐷𝑃 = 𝐶𝐴 + 𝐷𝐵 = 16 + 25 = 41
(2𝑥)2 + 92 = 412 4𝑥2 = 1600

𝑥 = 20

    តាង x ជាកានំៃកន្លះរង្វង ់និងតាង H ជាជ�ើងនៃ 

ចំណោលកែងពី C ទៅ BD។ តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន 
                                 ។

ដោយ                                                              ,   និង 

                                         

ដោយ                                   នាឱំ្យ                          ឬ 

            cm ។
ជាទូទៅ ចំពោះ    និង   

នោះយ�ើងបានប្រវែង 

កា ំ              ។
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ថ្នា កទ់ី9

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់

សិក្សាផ្នែកទី 4 

ពន្យល់លក្ខណៈចតុកោណចារកឹក្រៅ

រង្វង។់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

សម្រាយបញ្ជា ក ់ខ ដែលបង្ហា ញនៅ 

ខាងឆ្វេងបានសរសេរជាចំណុច និងពិបាក 
ក្នុងការធ្វើតាម។ សម្រាយបញ្ជា កដ់ែលមាន

ងាយជាងនេះដោយប្រើនិមតិ្តសញ្ញាប្រវែ ង

សម្រាយបញ្ចា ក ់ផ្សេងទ�ៀតនៃខ

តាង                  

នោះយ�ើងបាន 

សមកីារទាងំពីរគឺស្មើ  

ដូចនេះ  

និង

ចំពោះចតុកោណចារកឹក្រៅរង្វងម់យួ នោះគេអាចហៅម្យ៉ាងទ�ៀតថារង្វងច់ារកឹក្នុងតចតុកោណ។ ក្នុងករណីដូចនេះ យ�ើង
 អាច គណនាផ្ទៃក្រឡានៃចតុកោណបាន។

    ប�ើរង្វងម់យួមានកា ំr ចារកឹក្នុងចតុកោណ ABCD។ចូររ

កផ្ទៃក្រឡានៃចតុកោណជាអនុគមនន៍ៃកា ំr និងតម្លៃ         
?

ចម្លើយ    យ�ើងអាចចែកចតុកោណជាបនួត្រីកោណ 
និង             ។ គណនាផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណ 

នីមយួៗ យ�ើងបាន   

រចួបូកផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណទាបំនួ នោះយ�ើងបាន ផ្ទៃ 
ក្រឡាចតុកោណ             ស្មើនឹង

𝑠 = 𝐴𝐵 + 𝐶𝐷 = 𝐴𝐷 + 𝐵𝐶

Δ𝑂𝐴𝐵,
Δ𝑂𝐷𝐴Δ𝑂𝐵𝐶, Δ𝑂𝐶𝐷

Δ𝑂𝐴𝐵 = 𝐴𝐵 × 𝑟/2,  Δ𝑂𝐵𝐶 =
𝐵𝐶 × 𝑟/2

2

2
2

ជាទូទៅ ផ្ទៃក្រឡានៃពហុកោណចារកឹក្រៅរង្វង់

= 1/2 × ( បរមិាត្រ ) × (កា)ំ

ចំពោះករណីត្រីកោណចារកឹក្រៅ 
រង្វងប់ានបង្ហា ញនៅថ្នា កទី់ ៨ រចួ 

ហ�ើយ។𝐴𝐵𝐶𝐷
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ថ្នា កទ់ី9

ចម្លើយប្រតិបត្តិ
  (សម្មតិកម្ម)

  (បន្ទា តប់ះ៉គូសពីចំណុច A) 

នាឱំ្យ   

ដោយ   និង   

ហ�ើយ   

និង   នោះយ�ើងអាចទាញ 
បានថា  

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 5?

 ពន្យល់៥ប្រភេទនៃទីតាងំរង្វងពី់រជាអនុគមន៍

នៃកានិំងចម្ងា យពីផ្ចិតរង្វងទ់ាងំពីរ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ទីតាងំទាងំប្រាអំាចជាឌីណាមចិជាក ់
ស្តែងដោយធ្វើការរកំិលរង្វងតូ់ចពីខាង 
ក្រៅទៅខាងក្នុងរង្វងធ់ំដោយយក d ជា

ចម្ងា យពីផ្ចិតរង្វងតូ់ចទៅរង្វងធ់ំប្រែប្រួល

តូចទៅៗ

ពិនិត្យបន្ថែម: ចំណាតថ់្នា កន់ៃទីតាងំដោយប្រើបន្ទា តច់ំនួន

យ�ើងមនិប្រើប្រាស់ការចងចាលំក្ខខណ្ឌ ទាងំ៥នៃទីតាងំទេគឺគ្រានត់ែចារំូបមន្ត។ យ�ើងអាចយល់ពីអត្ថនយ័នៃលក្ខខណ្ឌ ក្នុង

លក្ខណៈរមួមយួដោយដាកល់ក្ខខណ្ឌ មយួនៅល�ើបន្ទា តច់ំនួន។
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ថ្នា កទ់ី9

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ 

ទំពរ័នេះមានកំហុសសាមញ្ញ មយួចំនួន។ 

គ្រូបង្រៀនគួរតែបង្ហា ញលំហាតដ់ែលត រ្ឹម

ត្រូវនៅល�ើក្តា រខ�ៀន និឱ្យសិស្សដោះ 
ស្រាយលំហាតទ់ាងំនេះដោយខ្លួនឯងជា

ជាងគ្រានអ់ានស�ៀវភៅ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

      លំហាតន់េះគឺដ�ើម្បីឱ្យសិស្សព្យាយាម

ហៅថា  "ការរ�ៀនសូត្រសកម្ម" មកពីវាត្រូវ

ការវធិានមយួចំនួនក្នុងការដោះស្រាយ៖

(1) ការចែកសិស្សជាក្រុម។

(2) ក្រុមនីមយួព្យាយាមដោះស្រាយ។

(3) ការបង្ហា ញរបស់ក្រុមនីមយួៗ

(4) លោកគ្រូបង្ហា ញចម្លើយត្រឹមត្រូវ។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

លំហាតន់េះខ្វះសម្មតិកម្ម និងមនិអាច 
ដោះស្រាយបានទេ។ យ�ើងត្រូវការចម្ងា យ 

រវាងពីរចំនុច O និងO’ ដ�ើម្បីរកប្រវែងនៃ 

AB បាន។

លំហាតប់ន្ថែមអំពីទីតាងំនៃរង្វងពី់រ 

កំណតទី់តាងំនៃរង្វងពី់រ ដោយគ្រានត់ែកំណតប់្រវែងនៃ                               និង   d  បានដ�ើរតួនាទីយ៉ា ងសំខាន ់ហ�ើយ 
ប្រវែង              ខ្លួនឯងមនិអាចធ្វើអ្វីបានទេ។

[លំហាត]់ ចូរកំណតទី់តាងំនៃរង្វងពី់រតាមករណីខាងក្រោម៖

(a)  

(b)  

(c)  

(d)  

(e)  

(f)  
(g)  

[ចម្លើយ] ចម្លើយមយួចំនួនមាននៅក្នុងទំពរ័ទី152

(a)                            (1)

(b)                            (5)

(c)                            (4)

(d)                                            (3)

(e)                            (5)

(f)                            (2)

(g)                            (1)

5
100
200
200
200
192
100

100
    7
        5
         6
    150
    200
       200

3
     3
     195
     190
    5
    8
     98

កែតម្រូវ𝑟 = 8 cmនិង 
𝑟′ = 5 cm

កែតម្រូវ 12 គួតែ 13

កែតម្រូវ : 

2 < 2𝑥 < 12

កែតម្រូវ :

1 < 𝑥 < 6 

កែតម្រូវ :

1cm < 𝑥 < 6cm

និង
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ថ្នា កទ់ី9

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់

សិក្សាផ្នែកទី 6

ពន្យល់ពីចំនួនបន្ទា តប់ះ៉រមួនៃពីររង្វង ់ក្នុង 
5 ករណី។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ជាទូទៅចំនួន និងទីតាងំនៃបន្ទា តប់ះ៉ប្រែ 
ប្រួលជាបន្តបន្ទា បទ់ៅតាមចម្ងា យ d ដែល 

ជាចម្ងា យរវាងផ្ចិតទាងំពីរ O និងO’។

គ្រូអាចបង្ហា ញពីដំណ�ើ រការនេះដោយការ 
រកិំលរង្វងដូ់ចដែលត្រូវបានបង្ហា ញខាង 

ក្រោម។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ចូររកចំនួននៃបន្ទា តប់ះ៉រមួតាមករណី

ដែលឱ្យខាងក្រោម៖ 

ពិនិត្យបន្ថែម បម្លែងនៃបន្ទា តប់ះ៉រមួ

ដោយតម្លៃនៃចម្ងា យ d ថយចុះ។ ត�ើជាធម្មតាបន្ទា តន់ៅខាងក្នុង និងខាងក្រៅការផ្លា ស់ប្តូរទម្រងដូ់ចម្តេច? រូបខាងក្រោម
 

បង្ហា ញពីការផ្លា ស់ប្តូរនេះ។

(a)  

(b)  

(c)  

(d)  

ចម្លើយ: (a) 1 (b) 4 (c) 3 (d) 0

5
5
3
4

 3
 3
2
​2

2
10
5
1

 𝑑 > 𝑟 + 𝑟′ → 𝑑 = 𝑟 + 𝑟′ (4 → 3)  𝑟 − 𝑟′ < 𝑑 < 𝑟 + 𝑟′ → 𝑑 = 𝑟 − 𝑟′ (2 → 1)
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ថ្នា កទ់ី9

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ជាទូទៅចំពោះបន្ទា តប់ះ៉រង្វងពី់រមនិត រ្ឹមតែ

ជាចំនួនបន្ទា តប់ះ៉រមួប៉ុណ្ណ ោះទេ ប៉ុន្តែថែម

ទាងំប្រវែងរបស់ពួកគេគឺមានលំហាត ់

ដូចដែលត្រូវបានបង្ហា ញខាងក្រោម។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ក្នុងករណី   បន្ទា តប់ះ៉រមួ

កាតប់ន្ទា តប់ះ៉រមួខាងក្រៅ នាឱំ្យ

តាមរូបខាងឆ្វេង

𝑟 + 𝑟′ = 𝑑

𝑃𝐴 = 𝑃𝐵

𝑟 + 𝑟′ = 4
𝑟 − 𝑟′ = 1

𝑟 = 2.5 cmនិង 𝑟′ = 1.5 cm។ 

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

តាង r និង r’ ជាកានំៃពីររង្វង។់ ពេល

ដែលរង្វងទ់ាងំពីរបះ៉គ្នា ខាងក្រៅ នោះ 

                  ។ នៅពេលដែលវាបះ៉គ្នា  

នៅខាងក្នុង នោះ                      ។ 

ដោះស្រាយប្រពន័្ធសមកីារ យ�ើងបាន

ចំណេះដឹងបន្ថែមៈប្រវែងនៃបន្ទា តប់ះ៉រមួ

 គេឱ្យរង្វងពី់រដែលមានកាសំ�ើ្ម 5cm និង 

3cm មានបន្ទា តប់ះ៉ខាងក្រៅរមួ l។ចម្ងា យរវាងផ្ចិត

ទាងំពីស្មើនឹង 10cm។ តាង P, Q ជាចំណុចបះ៉ល�ើរង្វងទ់ាងំពីរ

រ�ៀងគ្នា ។ ចូររកប្រវែង PQ?

 ចម្លើយ តាង A, B ជាផ្ចិតនៃរង្វងទ់ាពីំររ�ៀងគ្នា  និង H ជាជ�ើង

                                                                              ។ 

ដូចនេះ                                  ។

នៃចំណោលកែងពី B ទៅ 

AP។ ដោយ        

និង                 យ�ើងបាន

𝐴𝐵 = 10
𝐴𝐻 = 2

𝑃𝑄2 = 𝐻𝐵2 = 𝐴𝐵2 − 𝐴𝐻2 = 102 − 22 = 96
𝑃𝑄 = √32 = 4√2𝑃𝑄 = √96 = 4√6

 គេឱ្យរង្វងពី់រដែលមានកាសំ�ើ្ម 5cm និង 2cm មាន 

បន្ទា តប់ះ៉ខាងក្នុងរមួ l។ ចម្ងា យរវាងផ្ចិតទាងំពីស្មើនឹង 9cm។ 

តាង R, S ជាចំណុចបះ៉ល�ើរង្វងទ់ាងំពីររ�ៀងគ្នា ។ ចូររកប្រវែង 

RS?
ចម្លើយ តាង A, B ជាផ្ចិតនៃរង្វងទ់ាពីំររ�ៀងគ្នា  និង H ជាជ�ើង

ដូចនេះ                                 ។

នៃចំណោលកែងពី B ទៅ AR 

ដោយ                  និង  

                យ�ើងបាន

𝐴𝐵 = 9

𝑅𝑆2 = 𝐻𝐵2 = 𝐴𝐵2 − 𝐴𝐻2 = 92 − 72 = 32។

𝐴𝐻 = 7

11
th

 P
er
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d
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ចម្លើយលំហាត់

1​​​  ក.  ដោយ  នាឱំ្យ

 ។

ខ. 
ដោយ  នាឱំ្យ

នាឱំ្យ

 ។

គ​. ដោយ  នាឱំ្យ 

 ។

ឃ. ដោយ  នាឱំ្យ 

ដោយ  នាឱំ្យ 

 ។

ង. ដោយ  នាឱំ្យ

 ។ 

 នាឱំ្យ

 ។

ច. ដោយ  នាឱំ្យ

  នាឱំ្យ

 ។

2.  ក.   

 ។

ខ.  នាឱំ្យ

 ។

គ.  

 ។ ដោយ  នាឱំ្យ 

 ។

ឃ. ដោយ  នាឱំ្យ

។ 

 ។

∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

𝑎° = 180° − 90° − 50°

= 40°

𝑎° = ∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

 ∠𝑇𝑂𝑃 = ∠𝑇𝑃𝑂

𝑏° = 180°−90°
2

= 45°

 ∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

𝑏° = 90° − 40° = 50°

∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

𝑎° = 90° − 35° = 55°

 ∠𝑂𝑇𝑆 = ∠𝑂𝑆𝑇

𝑏° = 180° − 2 × 55° = 70°

∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

𝑎° = 180° − 90° − 65°

= 25°

𝑏° = 180°−65°
2

= 57.5°

𝑐° = 90° − 57.5° = 22.5°

 ∠𝑂𝐴𝐵 = ∠𝑂𝐵𝐴

𝑎 = 130°
2

= 65°

∠𝑃𝑂𝑇 = ∠𝐴𝑂𝐵 = 180° −

130° = 50° 

𝑏 = 180° − 90° − 50°

= 40°

 𝑎 = 𝑏 = 90° − 22° = 68°

𝑐 = ∠𝑇𝑃𝑂 = 22°

 𝑎 = 𝑐 = 90°

𝑏 = 360° − 90° × 2 − 42°

= 138°

 𝑏 = 180° − 90° − 25°

= 65° 𝑂𝑃 ⊥ 𝑇𝑉

𝑎 = 𝑐 = 180° − 90° − 65°

= 25°

  ∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

𝑎 = 180° − 90° − 21°

= 69°

𝑏 = 𝑐 = 69°
2

= 34.5°

𝑂𝑃2 = 𝑂𝐵2 + 𝑃𝐵2

𝑟2 = 172 − 152 = 289 − 225 = 64 = 82

𝑟 = 8

𝑂𝑃2 = 𝑂𝐴2 + 𝑃𝐴2

𝑂𝑃 = 𝑑 + 5

(𝑑 + 5)2 = 52 + 122 = 25 + 144 = 169 = 132

𝑑 + 5 = 13

𝑑 = 8

3.	 តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន 

  ក្នុងរូបខាងល�ើ ខាងឆ្វេង យ�ើងបាន 

 ។ 

នាឱំ្យ  ។

ដូចគ្នា នេះដែរតាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន 

  ក្នុងរូបខាងល�ើ ខាងស្តា ំ 

ដោយ   យ�ើងបាន

 ។ 

នាឱំ្យ 

ដូចនេះ​          ។

12-14th P
eriod
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ចម្លើយលំហាត់

4. ក.  𝑃𝐴 = 𝑃𝐵, 𝑏 = 9
ខ.  𝑂𝐴 = 𝑂𝐵, 𝑐 = 2

គ. 2(9 + 2) = 22

ឃ.  OAPB

= 2 × Δ𝑂𝑃𝐴

= 2 × 1
2

× 9 × 2 = 18.

5.  𝐴𝐷 = 𝐴𝐹 = 10,

𝐴𝐵 = 10 + 5 = 15 

𝐵𝐶 = 5 + 15 = 20

 Δ𝐴𝐵𝐶 = 1
2

× 15 × 20

= 150 cm2

6.   AP  8.24 

82.4  ∠𝐴𝑂𝐵 = 140°

ក.  APBO

= 2 × Δ𝑂𝐴𝑃

= 2 × 1
2

× 8.24 × 3

= 24.72 cm2

ខ.  ∠𝐴𝑂𝐵 = 140°

 = 32𝜋 × 140
360

= 9 ×
22
7

×
7

18

= 11 cm2

ដោយ

។

ដោយ

ដោយ

ដោយ

ចំពោះ

ផ្ទៃក្រឡានៃ

ផ្ទៃក្រឡានៃ

នោះផ្ទៃក្រឡា

ដូចគ្នា ដែរ

ដូចនេះ

ប្រវែងនៃ       ត្រូវតែជា        ជំនួស

7.	 លំហាតន់េះដូចគ្នា នឹងលំហាតប់្រតិបត្តិទំពរ័ទី 150

8.	� លំហាតន់េះដូចគ្នា នឹងលំហាតទី់ 4 ខាងល�ើ និងមនិត្រូវការ 
ដោះស្រាយទេ

	 A.

	 B.                                             ។

2(9 + 4.5) = 27

2 × 1
2

× 9 × 4.5 = 40.5 cm2

 (ម�ើលរូបខាងស្តា ំ)

   តាង              ជាត្រីកោណកែង ដែល                 ។

រង្វងច់ារកឹក្នុងបះ៉ជ្រុង BC ត្រង ់P។ 

ប�ើ                     និង                    ។ ចូររកប្រវែងជ្រុង AB 

និង AC។

Δ𝐴𝐵𝐶 ∠𝐶 = 90°

𝐵𝑃 = 7 cm 𝑃𝐶 = 2 cm

ចម្លើយ តាង Q, R គឺជាចំណុចបះ៉ជ្រុង AC, AB រ�ៀងគ្នា ។ នោះ 

យ�ើងបាន                          និង                         ។ ប�ើយ�ើង 
យក                          នោះតាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ 

យ�ើងបាន

 

ដោះស្រាយសមកីារខាងល�ើ យ�ើងបាន              ។ 

ដូចនេះ                                             ។

𝐵𝑅 = 𝐵𝑃 = 7 𝑄𝐶 = 𝑃𝐶 = 2

𝐴𝑄 = 𝐴𝑅 = 𝑥

(𝑥 + 7)2 = (𝑥 + 2)2 + 92

𝑥 = 3.6

𝐴𝐵 = 10.6 cm, 𝐴𝐶 = 5.6 cm
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9.	 តាមសម្មតិកម្ម យ�ើងបាន

                                          

       �                                 

និង                                       ។ 

(ការំង្វងត់ែមយួ)។  

ដូចនេះ   ABCD  គឺជាការេដែល 

មានជ្រុងស្មើ 4cm។ 

ផ្ទៃក្រឡា 

10.	ក. ដោយ                        

           ,                                     

                               

      ខ. ដោយ                          នាឱំ្យ 

           ផ្ទៃក្រឡា                   

 

11.	 OA ជាការំង្វងធ់ំដែល 

       �OT ជាការំង្វងតូ់ចដែល               

នោះតាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើង 
បាន  

                                       ។

       នាឱំ្យ             

       ដូចនេះ                                     

12.	�ដ ោយ MA និង MB ជាបន្ទា តប់ះ៉ 

ដែលគូសចេញពី M ទៅរង្វងដ់ែល 

មានផ្ចិត O។                  

       �ដូចគ្នា នេះដែរ                    ចំពោះ 

រង្វងដ់ែលមានផ្ចិត O’។ ដូចនេះ 

13.	 ក. ដោយ G គឺជាចំណុចបះ៉ 

                                 .

       ខ.                                     

          �                    ។ ដោយ           

គឺជាត្រីកោណកែង 

 

 

                              ។

  𝐶𝐵 = 𝐶𝐷, 𝐶𝐵 ⊥ 𝐶𝐷,

𝐷𝐴 = 𝐷𝐶, 𝐷𝐴 ⊥ 𝐷𝐶.

𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 = 𝐴𝐷 = 4 cm

= 42 = 16 cm2

∠𝑇𝐴𝑂 = ∠𝑇𝐵𝑂 =

90°  ∠𝐴𝑂𝐵 = 360° − 60° −

90° × 2 = 120°

∠𝐴𝑂𝐵 = 120°

= 52𝜋 × 120
360

= 25 × 22
7

× 1
3

=
550
21

= 26.2 cm2

𝑂𝐴 = 10

𝑂𝑇 = 8

𝐴𝑇2 = 𝑂𝐴2 − 𝑂𝑇2 =

102 − 82 = 36 = 62

𝐴𝑇 = 6
𝐴𝐵 = 2 × 6 = 12 cm

𝑀𝐴 = 𝑀𝐵

𝑀𝐵 = 𝑀𝐶

𝑀𝐴 = 𝑀𝐶 ។

∠𝐸𝐺𝐻 = 90°.

∠𝐸𝐻𝐺 = 180° − 90°

−22° = 68°               Δ𝐻𝐽𝐺

∠𝐻𝐺𝐹 = 180° − ∠𝐻𝐽𝐺

−∠𝐽𝐻𝐺 = 180° − 90°

−68° = 22°

PA និង PB ជាបន្ទា តប់ះ៉

ដែលគូសចេញពី P ទៅ

រង្វង ់នោះ                    

និង                     ។ 

ចូររករង្វា ស់មុ ំ      ?

ចម្លើយ 

OC  គឺជាកន្លះបន្ទា តពុ់ះមុ ំ               ពីព្រោះយ�ើងអាចស្រាយថា    
តាមករណី (ជ.ជ.ជ)។ បន្ទា បម់ក យ�ើងទាញបាន                                             ។ 

នាឱំ្យ                                             ។ 

ដូចនេះ   

ប្រើចំណេះដឹងមេរ�ៀនបន្ទា ប ់។                                          យ�ើងអាចប្រើមុនំេះ 
 ដ�ើម្បីរករង្វា ស់មុ ំ      

𝐴𝐶 = 𝐵𝐶

∠𝐴𝐶𝐵 = 70°

∠𝑃

∠𝐴𝐶𝐵 Δ𝑂𝐴𝐶 ≡ Δ𝑂𝐵𝐶

∠𝑂𝐴𝐶 = ∠𝑂𝐶𝐴

∠𝑃)

∠𝑃𝐴𝐶 = 90° + 35° = 125°

∠𝑃 = 360° − 2 × 125° − 70° = 40°

∠𝐴𝑂𝐵 = 2 × 70° = 140°

= 70°
2

= 35°

70°
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ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព

ត�ើយ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញចម្ងា យប៉ុណ្ណា ?

ពេលដែលយ�ើងបានឡ�ើងភ្នំ ឬឡ�ើងទៅនៅល�ើកំពូលនៃអាគារដែលខ្ពស់មយួ យ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញទិដ្ឋភាពនៃទីកន្លែងណាមយួ
 ដែលនៅឆ្ងា យពីយ�ើង។ ទោះបីជាយ៉ា ងណាជាការពិតយ�ើងមនិអាចម�ើលឃ�ើញប្រទេសដទៃដូចជាប្រទេសជប៉ុន ឬអាមេរកិបាន
 ទេពីប្រទេសកម្ពុជា។ ត�ើចម្ងា យប៉ុណ្ណាដែ លយ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញពីកំពូលនៃភ្នំមយួ ឬអគារមយួ?

លំហាត់

ត�ើយ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញចម្ងា យប៉ុណ្ណា ពីកំពូលនៃអគារដែលមានកម្ពស់ 100 ម៉ែត្រ?

ចម្លើយ

ដោយរូបរាងនៃផែនដីគឺមានរាងមូលដែលយ�ើងអាចចាតទុ់កទីតាងំនៃផ្នែកខាងល�ើនៃអគារជាចំណុច P នៅចុងនៃបន្ទា តដ់ាកន់ៅ

ល�ើកំពូលនៃកន្លះរង្វង ់និងកាតក់ែងទៅនឹងអង្កតផ់្ចិត AB ដូចបង្ហា ញក្នុងរូបខាងក្រោមនេះ ។ បន្ទា បម់កយ�ើងអាចសង្កេតឃ�ើញថា

𝑂𝑇 = 6371 និង 𝑂𝑃 = 6371.1

𝑃𝑇 =   (6371.1)2 − (6371)2 = √1274.21 ≅   35.7

𝑃𝑇 =    (𝑅 + 𝑎)2 − 𝑅2 = √2𝑅𝑎 + 𝑎2 ≅ √2𝑅𝑎

𝑅 = 6371 √2𝑅𝑎 ≅ 112.9√𝑎

𝑎 = 1.5m
𝑎 = 829m
𝑎 = 10000m

⟶ 𝑎 = 0.0015km → 112.9√𝑎 ≅ 4.4 km
⟶ 𝑎 = 0.829km → 112.9√𝑎 ≅ 103 km

⟶ 𝑎 = 10km → 112.9√𝑎 ≅ 357 km

ឥឡូវនេះយ�ើងអនុវត្តតម្លៃពិតប្រាកដទៅនឹងរូបមន្តខាងល�ើ។ ដោយកាមំធ្យម (កាដំែលប្រែប្រួលបន្តិចបន្តួចពីកន្លែងមយួទៅ
 កន្លែងមយួទ�ៀត) នៃផែនដីគឺមានតម្លៃប្រហែល 6371km,                                                                     ប្រវែងគិតជា km។ 

នោះ

 

យ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញចម្ងា យ 35.7km ពីកំពូលអាគារកម្ពស់ 100m។

ជាទូទៅ

  តាង R ជាកានំៃផែនដី និង a ជាកម្ពស់ពីផែនដី។ ដូចគ្នា នេះនឹងខាងល�ើដែរ 

  

ការប៉ា នប់្រមាណត្រូវបានទទួល ដោយសារតែ      គឺតូចជាង           ខ្លា ងំណាស់អាចចោលបាន។

  ប�ើ                       នោះ                                      នាឱំ្យរង៉ន់ៃការម�ើលឃ�ើញរបស់យ�ើងត្រូវតែសមាមាត្រទៅនឹងឫសការេ

នៃកម្ពស់នៃទីតាងំរបស់យ�ើង។ ឧទាហរណ៍

                       (កម្ពស់មនុស្ស)                                                                                   ។

                         (កម្ពស់អាគារ)                                                                                 ។

                              (ពី យន្តហោះមយួ)                                                                           ។

√

√

ចំណុចឆ្ងា យបំផុតនៃផែនដីដែលយ�ើងអាចម�ើលឃ�ើញពីចំណុច P 

ដែលនេះគឺជាចំណុចបះ៉  T នៃបន្ទា តប់ះ៉ដែលគូសចញពីចំណុច P 
។ ចំណុចផ្សេងទ�ៀតដែលនៅល�ើដី ដែលនៅឆ្ងា យជាង T ជាចំណុច 
ដែលមនិអាចម�ើលឃ�ើញ ព្រោះថាត្រូវបាងំដោយផែនដី។

ដែនកំណតន់ៃចម្ងា យនេះគឺជាប្រវែងរបស់បន្ទា តប់ះ៉ PT ដែលគេអាច

គណនាបានដោយប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករដូចដែល

                                     ​។ 𝑃𝑇2 = 𝑂𝑃2 − 𝑂𝑇2

𝑎2 2𝑅𝑎



ថ្នា កទ់ី9 រង្វង ់និងបន្ទា ត ់- 119

ថ្នា កទ់ី9

𝑃𝑄 = 𝑃𝑅 + 𝑄𝑅 √𝑟1𝑟2 = √𝑟1𝑟3 + √𝑟2𝑟3 √𝑟1𝑟2𝑟3

𝑟1, 𝑟2

𝑟1, 𝑟2

𝑟3

𝑟3

𝐴𝐵 = 𝑟1 + 𝑟2 𝐴𝐻 = 𝑟1 − 𝑟2

លំដាបន់ៃរង្វងប់ះ៉គ្នា

រង្វងប់ះ៉គ្នា ខាងក្រៅទៅវញិទៅមក គឺត្រូវបានប្រើជាញឹកញាបន់ៅក្នុងការរចនា។ ម្យ៉ាងទ�ៀតទំនាកទ់ំនងនៃកាកំគ៏ួរឱ្យ
 

ចាបអ់ារម្មណ៍សម្រាបគ់ណិតវទិ្យាផងដែរ។

លំហាតទី់ 1
ឧបមាថាយ�ើងមានរង្វងទ់ាងំពីរបះ៉គ្នា ខាងក្រៅ និងបន្ទា តl់ ជាបន្ទា តប់ះ៉រមួខាងក្រៅនៃរង្វងទ់ាងំពីរដូចដែលបានបង្ហា ញខាងក្រោម។ 

តាង r1 និង r2 ជាការំបស់រង្វងទ់ាងំពីរនេះ ហ�ើយតាង A និង B ជាផ្ចិតរ�ៀងគ្នា  ដែល r1 > r2។ 

ចម្លើយ 

ដោយ                             និង                              តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ យ�ើងបាន

 

               ។ ដូចនេះ ប្រវែងនៃបន្ទា តប់ះ៉គឺ

 

លំហាតទី់ 2

   គេឱ្យរង្វងបី់ដែលមានកា ំ                និង            ហ�ើយវាបះ៉គ្នា  និងបះ៉រមួនឹងបន្ទា តប់ះ៉   l    ដូចដែលបង្ហា ញខាងក្រោម។ចូររក

ទំនាកទ់ំនងរវាងកន្សោម       ជាអនុគមន ៍           ។

        

P និង Q ជាចំណុចបះ៉ខាងក្រៅរង្វងរ់�ៀងគ្នា  និង H 

ជាជ�ើងនៃបន្ទា តក់ាតក់ែងដែលគូសចេញពី B ទៅ AP។ 

គណនាប្រវែងនៃបន្ទា តប់ះ៉រមួ PQ ។

ចម្លើយ 

 តាង A, B, និង C ជាផ្ចិតនៃរង្វងទ់ាងំបី និង P, Q និង 

R ជាចំណុចបះ៉ទៅនឹងបន្ទា តប់ះ៉រមួ l។ 

   តាមលទ្ធផលនៃលំហាតទី់ 1 យ�ើងបាន សមភាពបីដូចខាង 
ក្រោម៖

𝐵𝐻2 = 𝐴𝐵2 − 𝐴𝐻2 = (𝑟1 + 𝑟2)2 − (𝑟1 − 𝑟2)2 = (𝑟1
2 + 2𝑟1𝑟2 + 𝑟2

2) − (𝑟1 2 − 2𝑟1𝑟2 + 𝑟2
2 )

= 4𝑟1𝑟2 𝑃𝑄 = 𝐵𝐻 = 2√𝑟1𝑟2

2 2

1 1 1

2

𝑟1 𝑟2

𝑟3

ដោយ នាឱំ្យ  ចែកអង្គទាងំពីរនឹង ចុងបញ្ចបយ់�ើងបាន
រូបមយួគឺ:
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សណួំរខ្លីៗសម្រាប់ រង្វង់ និងបន្ទា ត់ (1 ម ោ៉ ងៈ100ពិន្ទុ )

*គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

ក្នុងរូបខាងស្តា ំគេឱ្យ O គឺជាផ្ចិតរង្វងដ់ែលមានកាសំ្មើនឹង 6cm។ បន្ទា ត ់PT បះ៉ 

រង្វង ់O ត្រង ់T និង                           ។ រកប្រវែង PT នៃបន្ទា តប់ះ៉ខាងក្រៅ 

ដែលគូសចេញពី P នៅខាងក្រៅរង្វង។់

(10 ពិន្ទុ)

ក្នុងរូបខាងស្តា ំគេឱ្យ  O  គឺជាផ្ចិតរង្វងដ់ែលមានកាសំ្មើនឹង              cm។  AB  គឺជា 

អង្កតធ់្នូនៃរង្វងដ់ែលមានប្រវែង  4  cm។ តាង M ជាចំណុចកណ្តា លអង្កតធ់្នូ AB។

1.

2.

3.

𝑂𝑃 = 10 cm

45°

π √2𝜋 √2𝜋 2

2

2

√2𝜋

√2

√2

√2

60° 75° 90°

(1) ចូររកប្រវែងនៃ OM ?                                     (10 ពិន្ទុ)

(2) ចូររករង្វា ស់នៃមុ ំ                                         (5 ពិន្ទុ)

(3) ចូររកប្រវែងនៃធ្នូ ​                                              (5 ពិន្ទុ)

∠𝐴𝑂𝑀?

AB ?

គេឱ្យត្រីកោណសមបាត   ដែល   និង  

cm។ តាង I ជាផ្ចិតនៃរង្វងច់ារកឹក្នុងត្រីកោណ   ត្រង ់D,  
E និង F ដូចរូបដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូបខាងឆ្វេង។

Δ𝐴𝐵𝐶
Δ𝐴𝐵𝐶

𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 13 cm
𝐵𝐶 = 10

(1) ចូររកប្រវែងនៃកម្ពស់ AD?                               (10 ពិន្ទុ)

6 8 10 12 B
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4.

(2) ចូររកប្រវែងនៃ AE?                                                     (5 ពិន្ទុ)

(1) ចូររកប្រវែងនៃ PQ?                                                     (5 ពិន្ទុ)

(2) ចូររកប្រវែងនៃ PH?                                                     (5 ពិន្ទុ)

(3) ចូររកប្រវែងនៃ QH?                                                     (5 ពិន្ទុ)

(4) ចូររកប្រវែងនៃ AT?                                                   (10 ពិន្ទុ)

(a)    3 cm (b)    6 cm (c)    8 cm (d)    10 cm

4

(3) ដោយប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករល�ើ              ។ ចូររកកានំៃរង្វងច់ារកឹក្នុង?

(កំណតយ់កកា ំr)

គេឱ្យរង្វងពី់របះ៉គ្នា ខាងក្រៅត្រងម់យួចំណុច។ Pគឺជាផ្ចិតរង្វងធ់ំ និង 
មានកាសំ្មើនឹង   4cm    ហ�ើយ Q   គឺជាផ្ចិតរង្វងតូ់ច និងមានកាសំ្មើនឹង 

2cm។  AT និង BT  គឺជាបន្ទា តប់ះ៉រមួដែលបះ៉ត្រងច់ំណុច  A, B
និង C,  D។ តាង  H  គឺជាជ�ើងចំណោលកែងដែលគូសចេញពី Q
ទៅ PB។

(10 ពិន្ទុ)

(a)    4 cm          (b)    5 cm         (c)    6 cm          (d)    7 cm

(a)    1 cm          (b)    2 cm          (c)    3 cm          (d)   4 cm

√2 √2 √2 4√2

4 6 8 10√2 √2 √2 √2

Δ𝐴𝐸𝐼
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គេឱ្យរង្វងដ់ែលមានផ្ចិត O និងកា ំr ។

P ជាចំណុចមយួដែលមានចម្ងា យ d ពីផ្ចិត O ។ គេចងគូ់ររង្វងម់យួទ�ៀត 

កាតត់ាមចំណុច P និងបះ៉រង្វងផ់្ចិត  O។ ប�ើផ្ចិត O រតន់ៅល�ើ បន្ទា ត ់OP
ចូររកកា ំ x  ដែលធ្វើឱ្យរង្វងផ់្ចិត O នៅក្នុងរង្វងក់្រោយមកទ�ៀតក្នុងករណី

 
ដូចខាងក្រោម៖

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

5.
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ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ 

ក្នុងរូបខាងស្តា ំគេឱ្យ O គឺជាផ្ចិតរង្វងដ់ែលមានកាសំ្មើនឹង 6cm។ បន្ទា ត ់PT បះ៉ 

រង្វង ់O ត្រង ់T និង                           ។ រកប្រវែង PT នៃបន្ទា តប់ះ៉ខាងក្រៅ 

ដែលគូសចេញពី P នៅខាងក្រៅរង្វង។់

(10 ពិន្ទុ)

𝑂𝑃 = 10 cm

(a)    4 cm  	   (b)    6 cm	     (c)     8 cm	        (d)    10 cm

 

៖

ដោយ នាឱំ្យ∠𝑂𝑇𝑃 = 90° 𝑃𝑇2 = 𝑂𝑃2 − 𝑂𝑇2 = 102 − 62 = 64 = 82

(c)    8 cm

ការដាកពិ់ន្ទុ 

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

 0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស។

ក្នុងរូបខាងស្តា ំគេឱ្យ  O គឺជាផ្ចិតរង្វងដ់ែលមានកាសំ្មើនឹង             cm។ AB គឺជា 

អង្កតធ់្នូនៃរង្វងដ់ែលមានប្រវែង   4 cm ។ តាង  M ជាចំណុចកណ្តា លអង្កតធ់្នូ  AB

2√2

2√2√2

√2𝜋𝜋 2√2𝜋 √2𝜋

(b)    2 cm (d)    4 cm

(a)

(a)

(b) (c)

(c)            cm

(d)

(a)     45°               (b)     60°              (c)      75°              (d)     90°

cm

(1) ចូររកប្រវែងនៃ OM?                                                (10 ពិន្ទុ)

(3) ចូររកប្រវែងនៃធ្នូ  AB                                      (5 ពិន្ទុ)

(2) ចូររករង្វា ស់នៃមុ ំ                                         (5 ពិន្ទុ)

1.

2.

 ∠𝐴𝑂𝑀
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(1) ដោយ     (តាមទ្រឹស្តីបទពី 

តាករ) ដូចនេះ  

ចម្លើយ៖

(2)    ដោយ   និង   នាឱំ្យ   ជាត្រីកោណកែងសមបាត នាឱំ្យ  

។ 

ចម្លើយ៖

(3)       

3.

នាឱំ្យ

ចម្លើយ៖

𝑂𝑀 ⊥ 𝐴𝐵, 𝑂𝑀2 = 𝑂𝐴2 − 𝐴𝑀2 = (2√2)2− 22 = 8 − 4 = 4

𝑂𝑀 = 2

𝑂𝑀 = 𝐴𝑀 = 2

AB = 2 × 2   2 × 𝜋 ×

𝑂𝑀 ⊥ 𝐴𝑀 Δ𝑂𝐴𝑀

∠𝐴𝑂𝐵 = 2∠𝐴𝑂𝑀 = 90°  90
360 

=    2𝜋

2 𝜋

√

√

√

  (b)   2 cm

(a)    45°

(b)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស 

សម្រាប ់ (2)  និង (3)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស។

គេឱ្យត្រីកោណសមបាត               ដែល                                        និង        

                  cm។ តាង I ជាផ្ចិតនៃរង្វងច់ារកឹក្នុងត្រីកោណ                ត្រង ់D, 
E និង F ដូចរូបដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូបខាងឆ្វេង។

Δ𝐴𝐵𝐶
Δ𝐴𝐵𝐶

𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 13 cm

(1)  ចូររកប្រវែងនៃកម្ពស់ AD?                              (10 ពិន្ទុ)

(2)  ចូររកប្រវែងនៃAE?                                                      (5 ពិន្ទុ)

(3) ដោយប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករល�ើ             ។ ចូររកកានំៃរង្វងច់ារកឹក្នុង?

(a)    6 cm          (b)    8 cm	     (c)     10 cm       (d)    12 cm

(a)    3 cm          (b)    6 cm	     (c)    8  cm         (d)    10 cm

(កំណតយ់កកា ំr )                                                              (10 ពិន្ទុ)

4

Δ𝐴𝐸𝐼

𝐵𝐶 = 10 

∠𝐴𝑂𝑀 = 45°
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4.

𝐴𝐸 = 𝐴𝐶 − 𝐶𝐸 = 13 − 5 = 8

𝐴𝐼2 = 𝐴𝐸2 + 𝐸𝐼2𝐴𝐼 = 𝐴𝐷 − 𝐼𝐷 = 12 − 𝑟

𝐴𝐷 = 12
(d)     12 cm

(c)    8  cm

(b)    10 ⁄ 3  cm

𝐶𝐸 = 𝐶𝐷 = 5

𝐴𝐷2 = 𝐴𝐵2 − 𝐵𝐷2 = 132 − 52 = 169 − 25 = 144 = 122𝐵𝐷 = 5

(1)  ចូររកប្រវែងនៃPQ?                                                      (5 ពិន្ទុ)

(2)  ចូររកប្រវែងនៃPH?                                                      (5 ពិន្ទុ)

(3)  ចូររកប្រវែងនៃ QH?                                                     (5 ពិន្ទុ)

(a)    4 cm          (b)    5 cm          (c)    6 cm          (d)    7 cm

(a)    1 cm          (b)    2 cm          (c)    3 cm          (d)    4 cm

(1)  ដោយ   

។ ដោះស្រាយសមកីារយ�ើងបាន

នាឱំ្យ   ដូច 

នេះ                   ។

ចម្លើយ៖

(2) ដោយ   នាឱំ្យ 

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

(3) តាង  r  ជាកា ំនោះ   នាឱំ្យ ក្នុង            យ�ើងបាន    ឬ  Δ𝐴𝐸𝐼

(12 − 𝑟)2 = 82 + 𝑟2 r  = 10
3

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប ់ (1)និង (3)

10 ពិន្ទុ =ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស 

សម្រាប ់ (2) 

5 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស។ 

គេឱ្យរង្វងពី់របះ៉គ្នា ខាងក្រៅត្រងម់យួចំណុច។ Pគឺជាផ្ចិតរង្វងធ់ំ និង

មានកាសំ្មើនឹង 4cm ហ�ើយ Q គឺជាផ្ចិតរង្វងតូ់ច និងមានកាសំ្មើនឹង 

2cm។ AT និង BT គឺជាបន្ទា តប់ះ៉រមួដែលបះ៉ត្រងច់ំណុច A, B 

និង C, D។ តាង H គឺជាជ�ើងចំណោលកែងដែលគូសចេញពី Q 

ទៅ PB។

(a)    √2 cm       (b)     2√2  cm    (c)    3√2  cm     (d)    4√2  cm
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(4)  ចូររកប្រវែងនៃ AT?                                                  (10 ពិន្ទុ)

(a)    4√2 cm         (b)     6√2  cm       (c)    8√2  cm        (d)    10√2  cm

ចម្លើយ

(1) ដោយ PQ គឺជាផលបូកកាពីំរ នាឱំ្យ  

 ចម្លើយ៖

(2) ដោយ PH គឺជាផលសងនៃកាពីំរ នាឱំ្យ  

ចម្លើយ៖

(3) ដោយ                 គឺជាត្រីកោណកែង នាឱំ្យ   

ដូចនេះ  ។

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

(4)  ។ ដោយ និង នាឱំ្យ យ�ើងអាចប្រើទ្រឹស្តី 

បទចំណុចកណ្តា ល យ�ើងបាន

𝑃𝑄 = 4 + 2 = 6

𝑃𝐻 = 4 − 2 = 2

𝑄𝐻2 = 𝑃𝑄2 − 𝑃𝐻2 = 62 − 22 = 32

𝑄𝐻 = √32 = 4√2

𝐴𝐶 = 𝐵𝐷 = 𝑄𝐻 = 4√2 AP = 4 , 𝐶𝑄 = 2 𝐴𝑃 ∥ 𝐶𝑄

Δ𝑃𝑄𝐻

𝐴𝑇 = 2𝐴𝐶 = 2 × 4√2 = 8√2

  (c)    6  cm

  (b)    2  cm

(d)    4√2 cm

(c)    8√2   cm

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប ់ (1) , (2) និង  និង (3)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

0 ពិន្ទុ = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស 

សម្រាប ់   (4)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

     0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស។

គេឱ្យរង្វងដ់ែលមានផ្ចិត O និងកា ំr ។
P ជាចំណុចមយួដែលមានចម្ងា យ d ពីផ្ចិត O ។ គេចងគូ់ររង្វងម់យួទ�ៀត 

កាតត់ាមចំណុច P និងបះ៉រង្វងផ់្ចិត  O ។ ប�ើផ្ចិត O រតន់ៅល�ើ បន្ទា តO់P 

ចូររកកា ំ x  ដែលធ្វើឱ្យរង្វងផ់្ចិត O នៅក្នុងរង្វងក់្រោយមកទ�ៀតក្នុងករណី
 

ដូចខាងក្រោម៖

5.

(1) 𝑟 = 5, 𝑑 = 9 (10ពិន្ទុ)

(a)     2 cm            (b)    4 cm             (c)    7  cm            (d)    14 cm



𝑑
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(2) 𝑟 = 8, 𝑑 = 2

(a)     3 cm            (b)    5 cm            (c)     6  cm           (d)    10 cm

(10 points)

(c)    7 cm 

(b)    5 cm 

ចម្លើយ 

ក្នុងពីរករណី យ�ើងបានអង្កតផ់្ចិតរង្វងប់ន្ទា បត់្រូវតែ              (សូម�ើលរូបខាងក្រោម)𝑟 + 𝑑

2𝑥 = 𝑟 + 𝑑 = 5 + 9 = 14, 𝑥 = 7

2𝑥 = 𝑟 + 𝑑 = 8 + 2 = 10, 𝑥 = 5

(1) ដោយ 

(2) ដោយ 

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត រ្ឹមត្រូវ

 0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស 

ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

0 – 25
សិស្សទាងំនេះខ្វះខាតនៅក្នុងការយល់ដឹងពីលក្ខណៈជាមូលដ្ឋា ន និងជាទ្រឹស្ដីបទនៃរង្វង ់និងបន្ទា ត ់និងត្រូវការ

 រលឹំកឡ�ើងវញិនៃចំណេះដឹងមូលដ្ឋា ននេះយ៉ា ងហ្មតច់ត។់  

30 – 45 សិស្សទាងំនេះប្រហែលជាបានយល់ពីលក្ខណៈជាមូលដ្ឋា ន និងរប�ៀបប្រើប្រាសវានៅក្នុងរង្វង ់និងបន្ទា តប់៉ុន្តែពួកគេមិ
នអាចអនុវត្តចំណេះដឹងនៅក្នុងស្ថា នភាពផ្សេងគ្នា ។ ពួកគេត្រូវការធ្វើលំហាតក់ម្រិតស្តងដ់ារកានត់ែច្រើនថែមទ�ៀត។ 

50– 75 សិស្សទាងំនេះមានចំណេះដឹង និងជំនាញជាមូលដ្ឋា ននៅកម្រិតថ្នា កទី់ 9 ប៉ុន្តែពេលខ្លះមានការលំបាកក្នុងការដោះ

ស្រាយលំហាតដ់ែលមានភាពស្មុគស្មា ញ។ ពួកគេត្រូវពង្រឹងនូវជំនាញរបស់ពួកគេតាមរយៈការធ្វើលំហាតជ់ាច្រើន

ទ�ៀត។

80–100 សិស្សទាងំនេះត្រូវបានទទួលស្គា ល់ថាមានកម្រិតចំណេះដឹងនិងគ្របគ់្រាន ់និងមានជំនាញអំពីការដោះស្រាយលំហាត់

ល�ើបន្ទា ត ់និងរង្វង។់ ពួកគេត្រូវបានទទួលស្គា ល់ថាអាចរ�ៀបចំដ�ើម្បីបន្តទៅមេរ�ៀនធរណីមាត្របន្ទា បទ់�ៀត។

ការវិនិច្ឆ័យ
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មេរ�ៀនទី 14 លក្ខណៈមុំនៃរង្វង់

ប�ើយោងតាមស�ៀវភៅសិក្សាគោល វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី 14 “លក្ខណៈមុនំៃរង្វង”់ ត្រូវបានបង្ហា ញដូចខាងក្រោម៖

	 •     គណនាមុចំារកឹក្នុងរង្វងម់យួបានត្រឹមត្រូវ 
	 •     បង្ហា ញលក្ខណៈនៃមុចំារកឹក្នុងរង្វងប់ានត្រឹមត្រូវ 
	 •     គណនាមុឈំមនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វងបានត្រឹមត្រូវ 
	 •     គណនាមុកំ្នុង និងមុកំ្រៅរង្វងប់ានត្រឹមត្រូវ 
	 •     គណនាមុដំែលក�ើតឡ�ើងដោយបន្ទា តប់ះ៉រង្វង ់និងអង្កតធ់្នូបានត្រឹមត្រូវ។

វត្ថុបំណង

នៅក្នុងមេរ�ៀនមុន លក្ខណៈមយួចំនួននៃរង្វង ់និងបន្ទា ត ់ត្រូវបានបង្ហា ញនិងប្រើប្រាសដ�ើម្បីបង្ហា ញពីសំណ�ើ នានា។ ជាពិសេសយ�ើង 

បានប្រើការពិតដែលថាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងគឺ់ត្រូវតែកែងទៅនឹងកា។ំ ក្នុងផ្នែកនេះយ�ើងផ ត្ោ តតែទៅល�ើមុដំែលបានបង្កើតឡ�ើងដោយកាពីំរត្រងផ់្ចិត

និងដោយអង្កតធ់្នូពីរត្រងប់រមិាត្រនៃរង្វងម់យួ។ មានទំនាកទ់ំនងដែលគួរឱ្យចាបអ់ារម្មណ៍ជាច្រើនដែល ក្នុងចំណោមមុដំែលបានបង្កើតឡ�ើង 

ដោយកាអំង្កតធ់្នូ និងបន្ទា តប់ះ៉។ នៅក្នុងមេរ�ៀននេះផងដែរ វាមានសារៈសំខានខ់្លា ងំណាសក្នុងការរកលក្ខណៈគូររូបពិត និងដ�ើម្បីបង្ហា ញពី 

លក្ខណៈបែបតក្កដោយផ្អែកទៅល�ើលក្ខខណ្ឌ ។

ផែនការបង្រៀន

ប�ើយោងតាមបំណែងចែកកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសងអបរ់មំេរ�ៀនទី 14 “លក្ខណៈមុនំៃរង្វង”់ នេះប្រើរយៈពេលបង្រៀនចំនួន 18 ម ោ៉ ង
 

ដែលក្នុងនោះ 16មេា៉ ង សម្រាបក់ារបង្រៀន និង 2 ម ោ៉ ង សម្រាបលំ់ហាត។់ កាលវភិាគនៃមេរ�ៀននេះត្រូវបានបង្ហា ញនៅក្នុងតារាងទី 1
 

ខាងក្រោម។ ទោះយ៉ា ងណាគ្រូអាចបតប់ែន ផ្លា ស់ប្តូរចំនួនម ោ៉ ងក្នុងការបង្រៀនតាមកម្រិតនៃការយល់ដឹងរបស់សិស្ស និងផែនការបង្រៀន 

ប្រចាឆំ្នា រំបស់សាលា។

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀន ទំពរ័

1.     មុផំ្ចិត

2.     មុចំារកឹក្នុងរង្វង់

2.1.  និយមនយ័

2.2.  មុចំារកឹក្នុងរង្វងនិ់ងធ្នូ
2.3.  មុចំារកឹស្កា តធ់្នូតែមយួ

6.     មុដំែលមានកំពូលមនិនៅល�ើរង្វង់

2.4.  មុផំ្ចិតនិងមុចំារកឹក្នុងរង្វង់

3.     មុចំារកឹក្នុងកន្លះរង្វង់

4.     មុឈំមនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វង់

5.     មុកំ្រៅនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វង់

លំហាត់

6.1.  មុកំ្នុងរង្វង់

6.2.  មុកំ្រៅរង្វង់

7.     មុដំែលផ្គុំឡ �ើងដោយបន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កតធ់្នូ

159-160

160-167

160-161

161-162

162-164

164-167

167-169

169-171

171-173

173-175

173-174

174-175

175-178

178-180

1

5

(1)

(1)

(1)

(2)

2

2

2

2

(1)

(1)

2

2
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តារាងទី 2 ខាងក្រោមនឹងបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូត្រូវបង្រៀននឺងវាយតម្លៃសស្សដោយផ្អែកល�ើ
 

លក្ខណៈវនិិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាង។

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន

ម ោ៉ ងសិក្សា វត្ថុបំណង លទ្ធផល

1

សកម្មភាព

2-6

7-8

9-12

13-14

15-16

កំណតល់ក្ខណៈ 

មុផំ្ចិត

សងម់ុផំ្ចិត និងធ្នូរចួសង្កេតទំនាកទ់ំនងនេះ។

កំណតល់ក្ខណៈ 

មុចំារកឹក្នុងរង្វង់

កំណតល់ក្ខណៈ 

មុចំារកឹកន្លះរង្វង់

កំណតល់ក្ខណៈ 
ចតុកោណចារកឹក្នុង

រង្វង់

កំណតល់ក្ខណៈនៃមុ ំ

ក្នុង និងក្រៅរង្វង់

កំណតល់ក្ខណៈមុ ំ

ដែលផ្គុំឡ �ើងដោយ 
បន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កតធ់្នូ

ដោះស្រាយលំហាត ់

អំពីមុនំៃរង្វងម់យួ

សងម់ុចំារកឹក្នុង និងមុផំ្ចិតដែលស្កា តដ់ោយធ្នូរមួ
 

បង្ហា ញមុចំារកឹក្នុង ស្មើនឹងពាកក់ណ្តា លមុ ំផ្ចិត
 

ស្កា តដ់ោយធ្នូរមួ 
បង្ហា ញមុចំារកឹក្នុងស្កា តដ់ោយធ្នូរមួជាមុបំ៉ុនគ្នា ។

បង្ហា ញមុចំារកឹកន្លះរង្វង ់ស្មើនឹងមុកំែង 
ប្រើលក្ខណៈមុចំារកឹកន្លះរង្វងដ់�ើម្បីដោះស្រាយ

លំហាតផ់្សេងៗ។

បង្ហា ញគូមុឈំមនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វងជ់ាមុំ

បន្ថែមគ្នា  

បង្ហា ញគូមុកំ្រៅនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វងស់្មើ 
នឹងមុឈំមចារកឹក្នុង 
ប្រើលក្ខណៈនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វងដ់�ើម្បី

 
ដោះស្រាយលំហាតផ់្សេងៗ។

បង្ហា ញមុកំ្នុងរង្វងស់�ើ្មនឹងកន្លះផលបូកធ្នូស្កា តន់ៃ
 

មុកំ្នុងនោះ និងបង្ហា ញមុកំ្រៅរង្វងស់�ើ្មនឹងកន្លះ
 

ផលដកធ្នូស្កា តន់ៃមុកំ្រៅនោះ។

បង្ហា ញមុដំែលផ្គុំឡ �ើងដោយ បន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កត់

ធ្នូស្មើនឹងមុដំែលស្កា តដ់ោយធ្នូនោះ។

ដោះស្រាយលំហាតន់ៅទំពរ័ 178-180។

សិស្សអាចពន្យល់ទំនាកទ់ំនងរវាង 
មុផំ្ចិត និងធ្នូបានត្រឹមត្រូវ។

សិស្សអាចពន្យល់ និងបង្ហា ញ

លក្ខណៈនៃមុចំារកឹក្នុងដោយប្រើ 
ទំនាកទ់ំនងមុផំ្ចិតបានត្រឹមត្រូវ។

សិស្សអាចពន្យល់ និងប្រើលក្ខណៈ 
មុចំារកឹកន្លះរង្វងប់ានត្រឹមត្រូវ។

សិស្សអាចពន្យល់ និងប្រើលក្ខណៈ 
នៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វងប់ាន 
ត្រឹមត្រូវ។

សិស្សអាចពន្យល់ និងប្រើលក្ខណៈ 
នៃមុកំ្នុង និងក្រៅរង្វងប់ានត្រឹមត្រូវ។

សិស្សអាចពន្យល់ និងប្រើលក្ខណៈ 
នៃមុដំែលផ្គុំឡ �ើងដោយ បន្ទា ត ់
បះ៉ និងអង្កតធ់្នូស្មើនឹងមុដំែលស្កា ត់

 
ដោយធ្នូនោះ។

សិស្សអាចដោះស្រាយលំហាត ់
ផ្សេងទ�ៀតបានត្រឹមត្រូវ។

17-18

•     សំណ�ើ ដែលបានបង្ហា ញនៅក្នុងមេរ�ៀននេះមានសារៈសំខានខ់្លា ងំណាសសម្រាបហ់េតុផលពីរ។ ហេតុផលទីមយួគឺថាពួកគេមាន    

គំនិតល្អបំផុតនៃការវែកញែកតាមបែបតក្ក។ វានឹងក្លា យជាការអនុវត្តល្អមយួសម្រាបសិ់ស្សក្នុងការព្យាយាមបង្ហា ញពីលក្ខណៈ

សំខាន់ៗ នៃមុផំ្ចិត មុចំារកឹ អង្កតធ់្នូ និងបន្ទា តប់ះ៉។ ហេតុផលទីពីរគឺថាពួកគេមានការអនុវត្តផ្សេងទ�ៀត។ សិស្សនឹងជួបប្រទះ 

បទពិសោធនៃលំហាតផ់្សេងៗនៃមុតំ្រូវបានដោះស្រាយបានដោយការប្រើលក្ខណៈទាងំនេះ។ គ្រូបង្រៀនគួរតែយល់ដឹងខ្លឹមសារ 

យ៉ា ងហ្មតច់តដ់ោយខ្លួនឯង ចំណែកឯសិស្សដែលបានព្យាយាមដោះស្រាយលំហាតដ់ោយការប្រើលក្ខណៈនិងសង្កេត ប្រសនប�ើ 

សិស្សយល់ដឹងបានល្អ ឬមនិបានល្អ។

ចំណុចសខំាន់ៗនៃការបង្រៀន
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•     លំដាបន់ៃមាតិការផ្នែក 2.2-2.4 នេះគឺច្រំដែល និងមនិគ្របគ់្រាន។់ វធិីក្នុងការរ�ៀបចំលំដាបន់ៃមាតិកាត្រូវបានបង្ហា ញនៅក្នុង

ស�ៀវភៅណែនាសំម្រាបគ់្រូបង្រៀននេះ។ គ្រូបង្រៀនត្រូវបានណែនាឱំ្យធ្វើតាមការណែនានំៃស�ៀវភៅណែនាសំម្រាបគ់្រូ 

       បង្រៀននេះ ដូចនេះថាពួកគេគួរតែបង្រៀនលក្ខណៈនៃមុចំារកឹក្នុងតាមវធិីកានត់ែមានប្រសទ្ធភាពសម្រាបសិ់ស្ស។
 

•     ខណៈពេលដែលសំណ�ើ នៃមេរ�ៀននេះគឺអាចអនុវត្តបានយ៉ា ងទូលំទូលាយ នោះការធ្វើលំហាតក់្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោលគឺ
 

       មនិគ្របគ់្រាន ់និងមនិគួរឱ្យចាបអ់ារម្មណ៍ខ្លា ងំណាសណាទេ។ ដោយមានលំហាតប់មយួចំនួនត្រូវបានបន្ថែមនៅក្នុងស�ៀវភៅ 

ណែនាសំម្រាបគ់្រូបង្រៀន ដូច្នេះគ្រូត្រូវតែប្រើប្រាសវានៅក្នុងថ្នា ករ់�ៀន ដ�ើម្បីបង្កើនការយល់ដឹង និងសមត្ថភាពរបស់សិស្ស។

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ

មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យសិស្សមានចំណេះដឹង និងជំនាញដូចខាងក្រោម។ គ្រូបង្រៀនគួរតែពិនិត្យឡ�ើងវញិនូវជំនាញទាងំនេះមុនពេលប្រើ
 

ប្រាសលក្ខណៈទាងំនេះ។

លក្ខណៈនៃត្រីកោណសមបាត 

លក្ខណៈនៃមុកំ្នុង និងមុកំ្រៅនៃត្រីកោណ 
លក្ខខណ្ឌ នៃត្រីកោណពីរប៉ុនគ្នា  
ចំណេះដឹងនៃបន្ទា តប់ះ៉រង្វង។់



ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូបង្រៀន: ភាពសមមូលនៃធ្នូ និងមុផំ្ចិត
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លក្ខណៈមុំនៃរង្វង់

សិស្សអាចពន្យល់ទំនាកទ់ំនងរវាងមុផំ្ចិត 

និងធ្នូនៃរង្វងម់យួ។

ខ្លឹមសារនៃមេរ�ៀននេះមានសារៈសំខាន ់

ណាស ទាងំនៅក្នុងទ្រឹស្តី និងការអនុវត្តន៍
 

ជាកស់្ដែង។ សិស្សត្រូវតែគូររូបនេះនៅមុន 

ការគិត ហ�ើយព្យាយាមគិតតាមបែបតក្កជា

ជាងការទន្ទេញចាចំម្លើយ។

         យ�ើងគួរតែបែងចែកឱ្យដាចរ់វាងធ្នូ 
និងមុផំ្ចិត។ ធ្នូគឺជារូប និងមានរង្វាស ជា

 
ប្រវែង។ ប្រសនប�ើមានការំង្វាស ធំទៅៗ 
 នោះធ្នូកម៏ានប្រវែងវែងទៅៗដែរ។ ប�ើ 
ទោះបីជាភាពត្រូវគ្នា នៃមុផំ្ចិតមនិផ្លា ស់ប្តូរក៏

 
ដោយ។

                 នៅក្នុងផ្នែកនេះបានបង្ហា ញថាធ្នូពីរប៉ុនគ្នា  ត្រូវគ្នា នឹងមុផំ្ចិតពីរប៉ុនគ្នា ។ ល�ើសពីនេះទ�ៀតនៅក្នុងរង្វងម់យួដូចគ្នា  ប្រវែងនៃធ្នូគឺ

                  សមាមាត្រទៅនឹងរង្វាស នៃមុផំ្ចិតដែលត្រូវគ្នា ។ ប្រសនប�ើប្រវែងនៃធ្នូនេះធំជាងមុន P ដង។ 

ដូច្នេះត�ើរង្វាស នៃមុផំ្ចិតយ៉ា ងដូចម្តេច?

    យ�ើងអាចកំណតម់ុជំាកល់ាកម់យួដែលជាឯកតាមយួ និងរ�ៀបរាបអ់ំពីរង្វាស មុមំយួនេះ 
ដោយប្រើសមាមាត្ររបស់វាទៅនឹងឯកតា។ ប�ើយ�ើងយកកានំៃរង្វងម់ានរង្វាស ស្មើ 1 រចួ

 
យកធ្នូមយួដែលមានប្រវែងស្មើ 1 (= កា)ំ និងកំណតម់ុផំ្ចិតដែលត្រូវគ្នា នឹងឯកតា។ ប្រពន័្ធ

 
នេះត្រូវបានហៅប្រពន័្ធរ៉ា ដ្យង ់ហ�ើយមុមំានរង្វាស ជារ៉ា ដ្យង។់ ប្រសនប�ើប្រវែងនៃធ្នូ 
គឺ 2 នោះរង្វាស មុគឺំ 2 រ៉ា ដ្យង។់ មុនំៃរង្វងទ់ាងំមូលគឺ       រ៉ា ដ្យង ់ដោយបរមិាត្ររង្វងម់ាន 
ប្រវែង     ។ ដូច្នេះ        = 360 ° ឬ 1rd = 57.3° (ជាធម្មតាឯកតារ៉ា ដ្យងន់េះត្រូវបានលុប 

ចោល) ។

1 រ៉ា ដ្យង់

1

1

2π 2π

2π

 

 
ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់

 
សិក្សាផ្នែកទី 1?

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

1s
t  P

er
io

d
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       ដោយ B  ជាចំនុចកណ្តា លនៃ        

ដែល                 ។ នោះមុផំ្ចិត 

                              (                )

ពន្យល់ទំនាកទ់ំនងរវាងមុផំ្ចិត និងមុ ំ
ចារកឹក្នុង 
ពន្យល់ពីលក្ខណៈនៃមុចំារកឹ 
ពន្យល់មុដំែលបង្កើតឡ�ើងដោយ 
អង្កតធ់្នូ និងបន្ទា តប់ះ៉មយួ។

 

 

 

ប�ើគេមានរូប A នៅក្នុងរូប B ដែលចំណុចទាងំអស់នៃរូប A នៅក្នុង និងនៅល�ើបរវិេណរូប B នោះ ត្រូវបានគេហៅថា 

រូប A  “ ចារកឹក្នុង” រូបB ហ�ើយច្រាសមកវញិគេហៅថារូប B “ចារកឹក្រៅ” រូប A។  

ឧទាហរណ  “ត្រីកោណចារកឹក្នុងរង្វង”់  ដែលបានណែនានំៅក្នុងជំពូកនេះមាននយ័ថាបីចំណុចដែលជាកំពូលមុនំៅល�ើបរវិេណនៃរង្វង់
 នេះ។

ត្រីកោណចារកឹក្នុងរង្វង់ ចតុកោណចារកឹក្រៅរង្វង់ ឆកោណចារកឹក្នុងរង្វង ់និង 
ឆកោណចារកឹក្រៅរង្វង់

       ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់សិក្សា
 

ផ្នែកទី 2?

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូបង្រៀន “ចារកឹក្នុង និងចារកឹក្រៅ”

∠AOC=1800–∠COD=1800–600=1200

              ចម្លើយនេះចម្លែកណាស។ មុ ំ

            អាចត្រូវបានគណនាយ៉ា ងងាយ 

ស្រួលដោយ 

                                                    

ដោយមនិប្រើ           ។ លំហាតន់េះអាច 
ត្រូវបានប្រើដ�ើម្បីរកមុ ំ          ។

∠AOC

∠AOB

∠BOC

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

AC

AB=BC

∠AOB=∠BOC

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

AB=BC

2n
d 

Pe
rio

d



កែតម្រូវមំុ∠AOBត្រូវតែជា∠AOC

កែតម្រូវដូរចំណុចAទេៅជាចំណុចB
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ចម្លើយប្រតិបត្តិ
មុចំារកឹក្នុងបីគឺ                                    
(យ�ើងអាចបង្កើត                              ជា 
ដ�ើម   ប៉ុន្តែវាមនិបានបង្ហា ញនៅក្នុងរូបនេះ 
ទេ )

            កំុចាបផ់្តើមពីទីនេះ។ មុនពេល 
ព្យាយាមបង្ហា ញការពិត សិស្សគួរតែរកឱ្យ 
ឃ�ើញលទ្ធផលពិតដោយវាស់មុ។ំ 
សូមចលទៅកានក់ារបង្រៀននៅទំពរ័ទី164 

មុនពេលបង្រៀនផ្នែកនេះ។ 

(សូមម�ើលការណែនាដូំចខាងក្រោម )

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ខាងក្រោមនេះគឺត្រូវបានបង្ហា ញពីរប�ៀបក្នុង 
ស្រាយបញ្ជា កពី់ទំនាកទ់ំនងរវាងមុចំារកឹ 
ក្នុង និងមុផំ្ចិតនៅក្នុងស្ថា នភាពផ្សេងៗ។ វា

 
មានសារៈសំខានដ់�ើម្បីឱ្យសិស្សបញ្ជា កអ់ំពី 
ការពិតនៅក្នុងបីករណផ្សេងគ្នា ជំនួសឱ្យការ

 
ដែលគ្រានត់ែចងចាទំ្រឹស្តីបទ។

សេចក្តីណែនាសំម្រាបគ់្រូបង្រៀន លំដាបន់ៃការបង្រៀនខ្លឹមសាររបស់ផ្នែក 2.2 ទៅ 2.4

                  ខ្លឹមសារនៃស�ៀវភៅនេះគឺច្រំដែល និងរ�ៀបចំលំដាប ់
មនិបានល្អ។ គ្រូត្រូវបានណែនាឱំ្យបង្រៀនបីផ្នែក ពី2.2 ដល់ 2.4 
តាមលំដាបដូ់ចខាងក្រោម៖

(1) 2.4 នៅល�ើទំពរ័ 164 ដែលសិស្សត្រូវវាស់មុផំ្ចិត និងមុចំារកឹ
 

ក្នុងការពិសោធ រចួរកទំនាកទ់ំនងទាងំពីរនេះពីលទ្ធផល។ (រហត
 

ដល់ចុងបញ្ចបន់ៃទំពរ័ 164 នេះ) 

(2) 2.2 នៅល�ើទំពរ័161-162 ដែលស្រាយបញ្ជា កអ់ំពីទំនាក ់
ទំនងរវាងមុផំ្ចិត និងមុចំារកឹ ត្រូវបានបង្ហា ញនៅក្នុងបីករណផ្សេង

 
គ្នា ។

(3) 2.4 នៅល�ើទំពរ័ 165-167 ដែលជាការអនុវត្តទំនាកទ់ំនង 

ដ�ើម្បីដោះស្រាយលំហាតផ់្សេងៗអំពីមុនំៅក្នុងរង្វងម់យួ។

(4) 2.3 នៅល�ើទំពរ័ 162-164 ដែលសិស្សត្រូវ វាស់មុចំារកឹស្កា ត ់
ធ្នូរមួ ដ�ើម្បីរកលក្ខណៈមុចំារកឹក្នុងពីលទ្ធផលនេះ។ បន្ទា បម់កយក

 
ការពិតនេះទៅអនុវត្តដ�ើម្បីដោះស្រាយលំហាតន់ានា។ 
ធ្វើតាមលំដាបលំ់ដោយ នោះមាតិកានៃផ្នែកទាងំនេះនឹងត្រូវបាន 
អភវិឌ្ឍតាមបែបធម្មជាតិដូច្នេះសស្សអាចយល់បានត្រឹមត្រូវ។

 

∠BCD,∠DBC

∠BPC,∠CPD,∠BPD
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ចម្លើយប្រតិបត្តិ

                                និង 

                                តាមទំនាកទ់ំនង 

រវាងមុចំារកឹ និងមុផំ្ចិត។  ដូចនេះ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

បន្ទា បពី់បញ្ចប ់2.2 សូមចលទៅកានទ់ំពរ័ 

165 ដ�ើម្បីអនុវត្តពីរប�ៀបប្រើលក្ខណៈ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

        សកម្មភាពនេះមានសារៈសំខានដ់�ើម្បី 
ដឹងថាលក្ខណៈនៃមុចំារកឹក្នុងពីលទ្ធផលពិត

 
ប្រាកដ។

សកម្មភាពបន្ថែម ការអនុវត្តនៃមុចំារកឹក្នុង

ប្រសនប�ើយ�ើងថតរូបពីចំណុចមយួ នោះមនុស្សនឹងស្ថិតនៅទីតាងំពីចុង
 ខាងឆ្វេងទៅចុងខាងស្ដា ំនៅក្នុងរូបភាពនេះ មុនំៃទិដ្ឋភាពនេះគឺតែងតែប៉ុន 

គ្នា ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅក្នុងរូបខាងឆ្វេង។ 
    ប្រសនប�ើយ�ើងព្យាយាមថតរូបភាពពីទិសនានា ទីតាងំល្អនោះបង្កើត

 
បានជារង្វងម់យួ ហ�ើយមុនំោះគឺជាមុចំារកឹក្នុងរង្វង។់ យ�ើងអាចធ្វើការ

 
ពិសោធនេះដោយប្រើក្តារខ� ៀន និងទូរសព្ទទំន�ើបនៅក្នុងថ្នា ករ់�ៀនបាន។

នៅពេលដែលយ�ើងព្យាយាមយករូបថតមនុស្សមយួក្រុមឈរជាជួរ នោះយ�ើងបានប្រវែងនៃចម្ងា យស្មើពីកាមេរ៉ារ បស់យ�ើង 
 ទៅជួរដេកដូច្នេះមនុស្សទាងំអស់នេះនឹងត្រូវបាននៅខាងក្នុងរូបភាព ហ�ើយជួរដេកនេះនឹងមនិតូចពេក។

ប្រយត័្ន: សំណ�ើ នេះគឺមនិមានលក្ខណៈគ្របគ់្រានទ់េ។  នៅទីនេះត្រូវតែបញ្ជា កថ់ាមុចំារកឹ
 

ទាងំអស់ដែលស្កា តធ់្នូរមួគឺស្មើគ្នា  ជំនួសឱ្យការនិយាយថាមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួមានរង្វាស ស្មើ
 

ពាកក់ណ្តា លនៃមុផំ្ចិត។

 

 

∠ABD  = ∠AOD

∠CBD  = ∠COD

∠ABD  –∠CBD   = ∠AOD

∠COD– ∠ABD  = ∠AOD

2

1

2

1

2

1

2
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

          ចម្លើយនេះទូលាយ និងវែងផងដែរ។ 
គ្រូបង្រៀនគួរតែបង្ហា ញកានត់ែមានប្រសទ្ធ 

ភាព និងការស្រាយបញ្ជា កខ់្លីជាងនេះ។ 
ឧទាហរណ សម្រាយបញ្ជា ក ់ក. គួរតែត្រូវ 

បានអនុវត្តដូចខាងក្រោមនេះ (មូលហេតុ 

សម្រាបស់មភាពនេះអាចត្រូវបានបន្ថែមទៅ 

ដូចនៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោលនេះ)

ក. ក្នុង               យ�ើងបាន

និង

ដូចនេះ

គ.

ឃ. (ទំពរ័ 164) 

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

(1)   តាមលក្ខណៈ មុចំារកឹក្នុងយ�ើងបាន 
                                                

        ដោយ                                              ,
                                                

(2)   ដោយមុផំ្ចិតស្មើពីរដងមុចំារកឹ យ�ើងបាន                        
 

                               ។ ដូចគ្នា នេះដែរ យ�ើងបាន                  

             ។                                                        ហ�ើយ 

                                                                         ។ 

        ដោយ                                   យ�ើងបាន                ។

លំហាតន់ៅក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោលមនិគ្របគ់្រានស់ម្រាបសិ់ស្សដ�ើម្បីឱ្យប្រស�ើរឡ�ើងនូវសមត្ថភាពគណិតវទិ្យារបស់ពួកគេ
 ទេ។ ដូចនេះស�ៀវភៅណែនាសំម្រាបគ់្រូបានផ្ដល់នូវលំហាតប់ន្ថែមសម្រាបទ់ំពរ័នេះជាច្រើនទ�ៀតដ�ើម្បីឱ្យសិស្សដោះស្រាយ

លំហាត ់ចូររកមុ ំa នៅក្នុងរូបនីមយួៗខាងក្រោម៖ ចម្លើយ

(1) (2)

 

 ែកត្រម�វ: មុំ  ្រត�វែតជា  
 

កែតម្រូវ:  មុ ំ            ត្រូវតែជា 
∠BDC

∠ADC

 

∠𝐷𝐶𝐵 =  ∠𝐷𝐵𝐶 = 65°

∠𝐷𝐶𝐵 + ∠𝐷𝐵𝐶  = 180°

∠𝐵𝐷𝐶 =

180° − 65° − 65° = 50°ខ.

∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐵𝐷𝐶  = 50°

∠𝐷𝐴𝐵 = ∠𝐷𝐴𝐶 + ∠𝐵𝐴𝐶

= ∠𝐷𝐵𝐶 + ∠𝐵𝐴𝐶
= 65° + 50° = 115°

∠𝐷𝐸𝐶 = 180° − ∠𝐸𝐶𝐷 + ∠𝐸𝐷𝐶

= 180° − ∠𝐴𝐶𝐷 − ∠𝐵𝐷𝐶
= 180° − ∠𝐴𝐵𝐷 − ∠𝐵𝐷𝐶
= 180° − 42° − 50° 
= 88°

Δ𝐵𝐷𝐶 ∠𝐵𝐷𝐶 +

C

A

B

D

E

a

45°

100°

A

B
C

D
E

a

O

30°
250°

∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐴𝐶 = 45°
∠𝐵𝐸𝐶 = ∠𝐸𝐷𝐶 + ∠𝐸𝐶𝐷

𝑎 = 100° − 45° = 55°
∠𝐴𝑂𝐸 = 2 ×

∠𝐴𝐵𝐸 = 60° ∠𝐷𝑂𝐸 =
2𝑎

𝑎 = 25°

∠𝐴𝑂𝐷 = 360° − 250° = 110°
∠𝐴𝑂𝐷 = ∠𝐴𝑂𝐸 + ∠𝐷𝑂𝐸 = 60° + 2𝑎

110° = 60° + 2𝑎
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ចម្លើយប្រតិបត្តិ
តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅត្រីកោណ យ�ើងបាន

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

      បញ្ចបផ់្នែកទី 2 ចូរបន្តទៅទំពរ័ទី167 

សម្រាបផ់្នែកទី 3។

         សកម្មភាពនេះត្រូវតែជាជំហានដំបូង 

សម្រាបសិ់ស្សធ្វើការនៅក្នុងផ្នែកទី 2.2 ដល់
 

2.4។ នៅក្នុងគោលវធិីសិស្សមជ្ឈមណ្ឌ ល
 

សំខានស់ម្រាបសិ់ស្សក្នុងការរកទំនាកទ់ំនង 
ដោយខ្លួនឯងដោយប្រើការវាស់មុពិំតទាងំ 
នេះដោយខ្លួនពួកគេ។ 
បន្ទា បពី់បានរកឃ�ើញសំណ�ើ នេះត្រូវបន្ត 
ព្យាយាមបង្ហា ញការពិតតាមបែបតក្ក។ ចូរ 

ទៅផ្នែក 2.2 នៅល�ើទំពរ័ទី 161 បន្ទា បពី់ 
ទំពរ័នេះ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

លំហាត ់ ក្នុងរូបខាងក្រោម  A, B,  C,  D, E,  F

ចែករង្វងជ់ា 6 ផ្នែកស្មើៗគ្នា ។ ចូររករង្វាស មុ ំx និង y

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស 

ចម្លើយ     ដោយ មុផំ្ចិត

ស្កា តធ់្នូ CD គឺ

លំហាត ់ក្នុងរូបខាងក្រោម បង្ហា ញថាធ្នូពីរ AC   និង BD   ប៉ុន

គ្នា ប�ើ
ចម្លើយ  ប�ើយ�ើងគូសបន្ទា ត ់BC នោះ                               

(មុឆំ្លា ស់ក្នុង) នោះ                                  និង 

                                ។ 

  ដូចនេះ                            

  នោះយ�ើងអាចទាញបានថាធ្នូ 

           និង       ប៉ុនគ្នា ។

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ)

។

∠𝐴𝐼𝐵 = ∠𝐼𝐴𝐷 + ∠𝐼𝐷𝐴 
             = ∠𝐶𝐴𝐷 + ∠𝐵𝐷𝐴 
             = ∠𝐶𝐴𝐷 + ∠𝐴𝐶𝐵

= 45° + 34° = 79°

360°
6

60°
2

60°,  𝑥 =

∠𝐶𝐵𝐷 = = 30°។

។𝑦 = 2𝑥  = 60°

A

B

C D

E

F

x
y

A B

C D

O

។𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷
∠𝐴𝐵𝐶 =  ∠𝐵𝐶𝐷

∠𝐴𝑂𝐶 = 2∠𝐴𝐵𝐶 
∠𝐵𝑂𝐷 = 2∠𝐵𝐶𝐷

∠𝐴𝑂𝐶 = ∠𝐵𝑂𝐷

AC BD
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(1) ប�ើមុចំារកឹក្នុងជាមុសំ្រួច នោះមុផំ្ចិត 
ដែលត្រូវគ្នា គឺជាធ្នូតូច។

 

(2) ប�ើមុចំារកឹក្នុងគឺជាមុទំាល នោះមុផំ្ចិត
 

ផ្នែកធំដែលត្រូវគ្នា  គឺជាមុនំៃធ្នូធំ។

 

(3) ករណដែលមុចំារកឹគឺមុកំែង នឹងត្រូវ 
បង្ហា ញនៅក្នុងផ្នែកបន្ទា ប។់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

លំហាតទ់ាងំនេះបានបង្ហា ញថា

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ចូររកមុ ំx ក្នុងរូបខាងក្រោម

[ចម្លើយ]  មុផំ្ចិតផ្នែកធំ                         

                      ។ ដូចនេះ x              ។

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

លំហាត ់ ចូររកមុ ំa ក្នុងរូបខាងក្រោម៖

ចម្លើយ 

(1)  តាមមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ យ�ើងបាន                                          
       តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅត្រីកោណ                                                              

                         ។ 

       តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅត្រីកោណ                                     

                                        ។ 

(2)  ដូចគ្នា នេះដែរ យ�ើងបាន                                                                ។ ម្យ៉ាង 

       ទ�ៀត                                                               ។ ដោយ                   

                  នោះ                                    ដោះស្រាយសមកីារនេះ យ�ើងបាន 
                     ។ (សូមម�ើលផ្នែកទី 6 ចំពោះលក្ខណៈទូទៅ)

∠𝐵𝑂𝐶 = 2 ×

116° = 232° = 128°

∠𝐵𝐸𝐶 = ∠𝐵𝐷𝐶  = 69°
∠𝐷𝐵𝐹 = ∠𝐵𝐹𝐶  − ∠𝐵𝐷𝐹 = 84° −

69° = 15°
𝑎 = ∠𝐵𝐸𝐶  − ∠𝐴𝐵𝐸

= 69° − 15° = 54°
∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐴𝐹𝐶  − ∠𝐷𝐴𝐹 = 63° − 𝑎

∠𝐴𝐸𝐶 =  ∠𝐴𝐵𝐸 + ∠𝐵𝐴𝐸 = 35° + 𝑎 ∠𝐴𝐷𝐶 =
∠𝐴𝐸𝐶 63° − 𝑎 = 35° + 𝑎
𝑎 = 14°

(1)

(2)

69° 84°

A

B

CD

E
F

a

A

63°
35°

A
BC

D

E
F

a

5th
 P

er
io

d

A

B
C

O

x

116°
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

លំហាតន់េះគឺជាទូទៅត្រូវបានតាង

។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

        លំហាតន់េះគឺជាទូទៅត្រូវបានតាង 

                       និង                      ។ 

 ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងចម្លើយ យ�ើងបាន 
                               នាឱំ្យ

     លំហាតន់េះ នឹងមានភាពស្មុគស្មា ញ 
 ហ�ើយប្រហែលជាមានពេលខ្លះសស្សមនិ 
អាចរកវធិីដោះស្រាយបានទេ។ វធិីល្អមយួ 
គឺសរសេរមុដំែលយ�ើងអាចរកឃ�ើញពី 
លក្ខខណ្ឌ  ថាត�ើពួកគេត្រូវបានសួរ ឬទេ។ 

ក្នុងការធ្វើ នោះការណែនាដំ�ើម្បីដោះ
 

ស្រាយនឹងឆាបរ់កឃ�ើញ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

                     [លំហាត]់ តាង  I ជាផ្ចិតរង្វងច់ារកឹ 
ក្រៅនៃត្រីកោណ                 និង តាង   D  ជា 

ចំណុចប្រសព្វនៃបន្លា យ     AI និងបរមិាត្ររង្វង ់
ចារកឹក្រៅ             ។ 

បង្ហា ញថា                             ។

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

[សម្រាយបញ្ជា ក]់  ដោយ I ជាផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្រៅ នោះ AI, BI, CI ជាកន្លះ 

បន្ទា តពុ់ះមុ ំ                         រ�ៀងគ្នា ។ 

ជាដំបូង                                           ។ តាមលក្ខណៈមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ 
យ�ើងបាន                              ។ ដោយ AI គឺជាកន្លះបន្ទា តពុ់ះមុ ំនោះ 

                           ។ ដូចនេះ                                                  (*)។ 

ដោយ BI ជាកន្លះបន្ទា តពុ់ះមុ ំនោះ                               (**) ។ 

បូក (*) និង (**) យ�ើងបាន                                                          ។ 

ដោយ                                             និង                                            

ដូចនេះ                             នោះយ�ើងបាន                  ។ 

ដូចគ្នា នេះដែរ យ�ើងអាចបង្ហា ញថា                  ។ 

(នេះបង្ហា ញថា B, I, C ស្ថិតនៅល�ើបរមិាត្ររង្វង ់ផ្ចិត D)

ដោយ

នោះ នាឱំ្យ

។

∠𝐵𝑂𝐶 = 2(𝑏° + 𝑐°)

∠𝑂𝐵𝐶 = 𝑎°

∠𝑂𝐵𝐶 = ∠𝑂𝐶𝐵  = 𝑎°
∠𝐵𝑂𝐶 =  180° − 2𝑎°

∠𝐵𝐴𝐶 =     ∠𝐵𝑂𝐶 = 90° − 𝑎°1
2

∠𝑂𝐵𝐴 = 𝑏° ∠𝑂𝐶𝐴 = 𝑐°

∠𝐵𝐴𝐶 = 𝑏° + 𝑐°

Δ𝐴𝐵𝐶

Δ𝐴𝐵𝐶
𝐷𝐼 = 𝐷𝐵 = 𝐷𝐶

A

B C

D

I

∠𝐷𝐵𝐶 = ∠𝐷𝐴𝐵  = ∠𝐵𝐴𝐼

∠𝐴,  ∠𝐵,  ∠𝐶
∠𝐷𝐵𝐼 = ∠𝐷𝐵𝐶  + ∠𝐶𝐵𝐼

∠𝐷𝐵𝐶  = ∠𝐷𝐴𝐶
∠𝐷𝐴𝐶 = ∠𝐷𝐴𝐵

∠𝐶𝐵𝐼 = ∠𝐴𝐵𝐼
∠𝐷𝐵𝐶 + ∠𝐶𝐵𝐼 =  ∠𝐵𝐴𝐼 + ∠𝐴𝐵𝐼

∠𝐷𝐵𝐶 + ∠𝐶𝐵𝐼  = ∠𝐷𝐵𝐼 ∠𝐵𝐴𝐼 + ∠𝐴𝐵𝐼  = ∠𝐷𝐼𝐵
∠𝐷𝐵𝐼  = ∠𝐷𝐼𝐵 𝐷𝐵  = 𝐷𝐼

𝐷𝐶 = 𝐷𝐼
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

    បន្ទា បពី់ផ្នែកទី 2.4 ចូរបន្តទៅផ្នែកទី 2.3
នៃទំពរ័ទី162។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ
ដោយមុចំារកឹស្មើនឹង កន្លះនៃមុផំ្ចិត នោះ 
យ�ើងបាន

           ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់
 

សិក្សាផ្នែកទី 3

      ដូចក្នុងផ្នែក “កំណតស់ម្គា ល់សម្រាប ់

គ្រូ”  នៅល�ើទំពរ័ទី165យ�ើងបានដូចខាង 
ក្រោម៖

       ពន្យល់ពីលក្ខណៈរបស់មុចំារកឹកន្លះ 
រង្វង។់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

(3) ប�ើមុចំារកឹក្នុងរង្វងជ់ាមុកំែង នោះមុផំ្ចិតគឺ
 

ជាមុរំាប ដែលជាមុកំន្លះរង្វង។់

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

[ចម្លើយ] 

លំហាត ់ចូររកមុ ំa ក្នុងរូបនីមយួៗខាងក្នុងរូបខាងក្រោម៖

(1)   តាមលក្ខណៈមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ យ�ើងបាន                                         ។ 
        ម្យ៉ាងទ�ៀតដោយ BC គឺជាអង្កតផ់្ចិត នោះយ�ើងបាន                         ។ 
        ដូចនេះ យ�ើងបាន 

                                                                                                        ។ 

(2)   តាង E ជាចំណុចប្រសព្វនៃ CD និងរង្វង។់   តាមលក្ខណៈមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ 
        យ�ើងបាន                                       ម្យ៉ាងទ�ៀតដោយ CE គឺជាអង្កតផ់្ចិត 
        នោះយ�ើងបាន                       ។ 

        ដូចនេះយ�ើងបាន 

                                                                                             ។

។

∠𝐴𝐶𝐵 = ∠𝐴𝐷𝐵  = ∠𝐴𝐸𝐵
= 60°/2  = 30°

(1)

(2)
𝑎 = 180°  − ∠𝐴𝐵𝐶 − ∠𝐵𝐴𝐶 = 180° − 32° − 90°  = 58°

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐶  = 32°
∠𝐵𝐴𝐶  = 90°

𝑎 = ∠𝐴𝐵𝐸  = ∠𝐶𝐵𝐸 − ∠𝐶𝐵𝐷  = 90° − 67° = 23°

∠𝐶𝐵𝐸 = 90°
𝑎 = ∠𝐴𝐶𝐸  = ∠𝐴𝐵𝐸

A

B C

D

a
O

32°

A B

C

D

O

a

67°
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សកម្មភាពបន្ថែម ត�ើធ្វើដូចម្តេចដ�ើម្បីគូរបន្ទា តប់ះ៉?

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ប�ើ                                               ។ 

 ដោយ                        ,  

                                                    

                                                     

ក្នុងលំហាតន់េះ យ�ើងបាន                   
និង                               ។ 
                                   (លក្ខណៈមុ ំ

ពិសេសក្នុងផ្នែកទី 7 នៅទំពរ័ទី 175)

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ចម្លើយ  ដោយ                         នោះ 

                                                

           ។ ដូចនេះ  x                 

                           ។

ចូររកមុ ំx ក្នុងរូបខាងក្រោម៖

ក្នុងធរណមាត្រប្លង ់យ�ើងប្រើតែបន្ទា តម់យួ និងដែកឈានមយួដ�ើម្បីគូររូប។  លក្ខណៈរបស់មុចំារកឹដែលបានធ្វើឱ្យយ�ើងមាន
 វធិីក្នុងការគូរបន្ទា តប់ះ៉ដែលគូសចេញពីចំណុចមយួនៅខាងក្រៅរង្វង។់

ចម្លើយ តាង T ជាចំណុចបះ៉មយួ។ នោះយ�ើងបាន ∠  ATO = 90 ° ជាមុដំែលមាននៅ 

ល�ើរង្វងអ់ង្កតផ់្ចិត AO។ ដូច្នេះយ�ើងអាចគូរបន្ទា តប់ះ៉តាមដំណ�ើ រការដូចខាងក្រោម៖
លំហាត ់ ចូរគូរបន្ទា តប់ះ៉ដែលគូសចេញពី 

ចំណុចមយួនៅក្រៅរង្វងដ់ោយប្រើ 

បន្ទា ត ់និងដែកឈាន។
1.  រកចំណុច P កណ្តា ល AO រចួគូរ 

     រង្វងផ់្ចិត P អង្កតផ់្ចិត AO។ 

2.  តាង T ជាចំណុចប្រសព្វនៃរង្វង ់

     នេះ និងរង្វងផ់្ចិតO ។ 

3.  គូរបន្ទា តA់T ។

 

 

ត្រូវតែជាកែតម្រូវ:
BC

CD

 

 

  

កែតម្រូវ:
ជា

ត្រូវតែ
ATP

PRS

មុំ ត្រូវកែតម្រូវ
តែជា

∠𝑇𝐴𝑃
∠ATP

∠𝑂𝑇𝑃 = 90°

∠𝑂𝑃𝑇 = 180° − 90° − 2𝑎°
= 90° − 2𝑎°

𝑎° = 35°
90° − 2𝑎° = 20°
∠𝐵𝑇𝑃 = ∠𝑇𝐴𝑃

A

B

C D
O

x
62°

∠𝐴𝐶𝐵 = 90°

= 28° = ∠𝐶𝐷𝐵
= ∠𝐶𝐴𝐵  = 28°

∠𝐶𝐴𝐵 = 180°  − 90° − 62°

OA
OA P

T

8th
 P

er
io

d∠𝑇𝐴𝑃 = 𝑎°,   ∠𝑇𝑂𝑃 = 2𝑎°
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        ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់សិក្សា

ផ្នែកទី 4?

ចម្លើយប្រតិបត្តិ
               មុចំារកឹកន្លះរង្វងជ់ាមុកំែង។ 

ដូចគ្នា ដែរ                           នាឱំ្យ 

                                      ។

ពន្យល់ពីលក្ខណៈនៃចតុកោណចារកឹក្នុង 
រង្វងម់យួ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

បន្ទា បពី់សិស្សរកឃ�ើញលក្ខណៈនៃចតុ 
កោណចារកឹក្នុងរង្វង ់គ្រូបង្រៀនគួរតែឱ្យ 
សិស្សគិតថាត�ើពួកគេអាចស្រាយបញ្ជា កវ់ា 
តាមរប�ៀបណា។ 

    សម្រាយបញ្ជា កដ់ោយប្រើប្រាសមុផំ្ចិត 
និងមុចំារកឹបានបង្ហា ញនៅល�ើទំពរ័បន្ទា ប។់ 
ប៉ុន្ដែនៅមានសម្រាយបញ្ជា កផ់្សេងទ�ៀត 

ដែលសិស្សអាចរកឃ�ើញដោយខ្លួនពួកគេ។ 
(សូមម�ើលប្រអបខ់ាងក្រោម)

ការពិភាក្សាបន្ថែមវធិីផ្សេងទ�ៀតដ�ើម្បីបកស្រាយបញ្ជា កទ់្រឹស្តីបទនេះ

សម្រាយបញ្ជា កន់ៃសណ�ើ ខាងល�ើនឺងត្រូវបង្ហា ញនៅល�ើទំពរ័បន្ទា ប។់  ប៉ុន្ដែយ�ើងអាចរកការស្រាយបញ្ជា កផ់្សេងទ�ៀតដោយ
 

ផ្អែកទៅល�ើចំណេះដឹងដែលយ�ើងទទួលបានពីមុនមកដូចខាងក្រោម៖

សម្រាយ 1  តាង O ជាផ្ចិតនៃរង្វង ់នោះយ�ើងបានត្រីកោណសម 
បាតចំនួនបនួដូចដែលត្រូវបានបង្ហា ញខាងក្រោម៖ ប�ើមុបំាតនៃ 

ត្រីកោណគឺ a, b, c និង d នេាះ                                      ។ 

ដោយផលបូកនៃមុទំាងំអស់នេះគឺ

ដូចនេះ 

។

សម្រាយ 2     យ�ើងបានមុចំារកឹក្នុងរង្វងប់នួគូ បង្កើតឡ�ើង
 

ដោយ ជ្រុង និងអង្កតទ់្រូងទាងំពីរនៃចតុកោណចារកឹនេះ។ 
ប្រសនប�ើយ�ើងដាកឈ់្មោះម ុទំាងំនេះដោយ a, b, c និង d នោះ 

យ�ើងបាន                                      ដូចបានបង្ហា ញក្នុងរូប

នោះ

ដូចនេះ

។

𝑥 = 90°
∠𝐴𝐷𝐶 = 90°

𝑦 = 𝑧 = = 45°180−90
2

2(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑)

𝑎+𝑏 +𝑐 +𝑑+

= 360°,   ∠𝐴 + ∠𝐶 =
𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑  = 180°

∠𝐴 + ∠𝐶 =
∠𝐵 + ∠𝐶 =  180°

A

a

B

D

C

a d
d

b b

c

c

O
A

B

D

C

a

d

b dc c

b
a

2(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑)= 360°

∠𝐴 + ∠𝐶 = 𝑎 +
𝑏 + 𝑐 + 𝑑  = 180°

∠𝐴 + ∠𝐶 =
∠𝐵 + ∠𝐶  = 180°
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

        ទ្រឹស្តីបទច្រាសនៃទ្រឹស្តីបទនេះក ៏ពិត
 

ដែរ ហ�ើយប្រើប្រាសច្រើនទ�ៀតផង។

នៅក្នុងចតុកោណ ABCD ប�ើគេមាន 

                               នោះចតុកោណ 

ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង។់

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       ចំពោះចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វង។់ 
ទ្រឹស្តីបទផ្សេងទ�ៀតកពិ៏តដែរ

ចំពោះចតុកោណ ABCD ចារកឹក្នុង 
រង្វង។់ យ�ើងបាន                              

និង                           ។

សមភាពទាងំនេះគ្រានត់ែជាលក្ខណៈនៃ មុ ំ

ចារកឹស្កា តធ់្នូរមួ និងច្រាសមកវញិកពិ៏តដែរ។

ប�ើ                              នោះចតុកោណ 

ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង។់

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូ អរតូសង ់និងផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុង 

                នៅទំពរ័ទី 210 នៃស�ៀវភៅណែនាសំម្រាបគ់្រូ ថ្នា កទី់ 8 មេរ�ៀនទី16 ទំនាកទ់ំនងដល៏្អរវាង អរតូសង ់និងផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុងនៃ
 

                រង្វងត់្រូវបានណែនាឱំ្យប្រើដោយមនិចាបំាចស់្រាយបញ្ជា ក។់ តែឥឡូវយ�ើងអាច ស្រាយបញ្ជា កទ់្រឹស្តីបទនេះបាន។
 

ទ្រឹស្តីបទ     ក្នុងត្រីកោណ              តាង E, F និង G ជាជ�ើងចំណោលកែងពីចំណុច A, B និង C រ�ៀងគ្នា ។ នោះអរតូសង ់H គឺជា 

ផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុងនៃ               ដែលត្រូវបានគេហៅថាជាត្រីកោណជនួយនៃ             ។

សម្រាយបញ្ជា ក ់ដោយ                                          នោះផលបូកនៃមុទំាងំពីរនេះគឺ 
         ។ យ�ើងទាញបានថាចតុកោណ HDCE ចារកឹក្នុងរង្វង។់ ដូចនេះ                   
             (មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ)។ ដោយ                                           នោះចតុកោណ 

AFDC ចារកឹក្នុងរង្វងដ់ែរ។ ដូចនេះ                               (មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ)។ ពី 

សមភាពទាងំពីរនេះ យ�ើងបាន                              ។ ធ្វើដូចគ្នា នេះដែរយ�ើងបាន 
                             និង                             ។ 

ដូចនេះ H គឺជាផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុងត្រីកោណ             ។

∠𝐴 + ∠𝐶  = 180°

∠𝐵𝐴𝐶  = ∠𝐵𝐷𝐶

∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐵𝐷𝐶

∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐵𝐷

Δ𝐴𝐵𝐶
Δ𝐷𝐸𝐹 Δ𝐴𝐵𝐶

∠𝐻𝐷𝐶 = ∠𝐻𝐸𝐶  = 90°
180° ∠𝐸𝐷𝐻 =

∠𝐸𝐶𝐻 ∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐴𝐹𝐶  = 90°
∠𝐴𝐶𝐹 = ∠𝐴𝐷𝐹

∠𝐴𝐷𝐸 = ∠𝐴𝐷𝐹
∠𝐵𝐸𝐹 = ∠𝐵𝐸𝐷 ∠𝐶𝐹𝐷 = ∠𝐶𝐹𝐸

Δ𝐷𝐸𝐹
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𝑝 = 𝑞 𝑟 = 𝑠
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ចម្លើយប្រតិបត្តិ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

          សម្រាបក់ារអបរ់តំាមបែបសិស្ស 

មជ្ឈមណ្ឌ លនោះវាកានត់ែប្រស�ើរប�ើយ�ើងឱ្យ 
វាស់មុកំ្រៅ រចួសរពួកគេពីទំនាកទ់ំនងដែល 

ពួកគេឱ្យបង្ហា ញថាអ្វីដែលបានរកឃ�ើញជា 
ការពិត។ 

 

   ផ្ទុយមកវញិកពិ៏តដែរចំពោះសំណ�ើ នេះ។

តាមលក្ខណៈនៃផលបូកមុឈំម 

                               

និង                              

ដូចនេះ                                             

និង                                         ។

       ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់សិក្សា
 

ផ្នែកទី 5 ?
ពន្យល់ពីលក្ខណៈនៃមុកំ្រៅនៃចតុកោណ 

ចារកឹក្នុងរង្វងម់យួ។

ប�ើ              ឬ             ពិត នោះចតុ 
កោណABCD ចារកឹក្នុងរង្វង។់

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

លំហាត ់ចូររកមុ ំa នៅក្នុងរូបនីមយួៗខាងក្រោម៖

ចម្លើយ

(1)   ដោយចតុកោណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង ់នោះ                                   ។ 
        តាមលក្ខណៈនៃមុកំ្រៅនៃត្រីកោណ យ�ើងបាន 

                                                                                              

(2)   ដោយ                   ,                                                       ។ 

        ដោយ                   ,                                           ។ 

        ដូចគ្នា នេះដែរយ�ើងទាញបាន                                   ។ 

        ដូចនេះ                                                                    

𝑎 + 112°  = 180°
𝑏 + 92°  = 180°

𝑎 = 180° − 112°  = 68°
𝑏 = 180°  − 92° = 88°

(1)

(2)

∠𝐵𝐶𝐸  = ∠𝐴 = 58°

𝑎 = ∠𝐴𝐵𝐶  = ∠𝐵𝐶𝐸 + ∠𝐵𝐸𝐶  = 58° + 35°  = 93°

𝐴𝐵 =  𝐴𝐸   ∠𝐴𝐵𝐸 = 1
2

(180° − 76°) = 52°

1
2

𝐴𝐷 = 𝐷𝐶   ∠𝐷𝐵𝐶  = ∠𝐴𝐵𝐶  = 26°

∠𝐷𝐶𝐸 = ∠𝐴  = 76°

𝑎 = ∠𝐵𝐷𝐶  = 76° − 26° = 50°

D

A

B EC

a

76°

A

B

E C D

a

35°

58°

𝐴𝐵 = 𝐴𝐸, 𝐴𝐷 = 𝐷𝐶
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លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

(1)   ដោយចតុកោណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង ់យ�ើងបាន                                ។ 

        តាមលក្ខណៈនៃមុកំ្រៅត្រីកោណ យ�ើងបាន                                ។ 
        ហ�ើយ                                                       (ផលបូកមុកំ្នុង            ) ដោះ 
        ស្រាយសមកីារនេះ យ�ើងបាន                ។ 
(2)   យកចំណុច F នៅល�ើបន្លា យនៃបន្ទា ត ់ED នោះយ�ើងបាន 

                                                     និង                                             ។  បូក 

        សមភាពទាងំពីរនេះ យ�ើងបាន                                                  
                                                                ។ 

        ដូចនេះ                                                                         

លំហាត ់ ចូររកមុ ំa នៅក្នុងរូបនីមយួៗខាងក្រោម៖

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

       លំហាតន់េះបង្ហា ញថា                  

ពិត យ�ើងអាចបង្ហា ញបានថា                  
                         ។ 

    យ�ើងកអ៏ាចសង្កេតឃ�ើញ 
                                                 

                      និង                        ។ 

ដូចនេះ ចតុកោណទាងំពីរនេះមានមុតំ្រូវ 

គ្នា ប៉ុនរ�ៀងគ្នា ។ ដូចនេះ ចតុកោណទាងំពីរ 

នេះប៉ុនគ្នា ។

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ចូររកមុ ំa នៅក្នុងរូបខាងក្រោម៖

ចម្លើយ  ដោយចតុកោណ 

ABDC ចារកឹក្នុងរង្វង ់នោះយ�ើងបាន 
                           ។ ហ�ើយ 

                             (មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ) 
នាឱំ្យ 

                                              ។

ចម្លើយ (1)

(2)

𝐴𝐵 ∥ 𝐸𝐹
∠𝐴𝐵𝐷 +

∠𝐷𝐹𝐸  = 180°

∠𝐴 =  ∠𝐶𝐷𝐹, ∠𝐵 = ∠𝐷𝐶𝐹,
∠𝐴𝐶𝐷 = ∠𝐹 ∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐸

∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐶𝐷𝐸
∠𝐶𝐷𝐸 = ∠𝐶𝐹𝐸

𝑎 = ∠𝐶𝐹𝐸  = ∠𝐵𝐴𝐶 = 63°

A

B

C

D

E

F
a

63°

 

𝑎 = ∠𝐴 = ∠𝐵𝐶𝐸
∠𝐴𝐵𝐹 = 𝑎 + 60°

𝑎 + (𝑎 + 60°) + 20° = 180° Δ𝐵𝐷𝐶ABF

𝑎 = 50°

∠𝐴𝐷𝐹 = ∠𝐷𝐴𝐸 + ∠𝐷𝐸𝐴 ∠𝐶𝐷𝐹 = ∠𝐷𝐶𝐸 + ∠𝐷𝐸𝐶
∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐷𝐴𝐸 + ∠𝐷𝐶𝐸 +

∠𝐴𝐸𝐶 = 20° + 19° + 41° = 80°

𝑎 = 180° − ∠𝐴𝐷𝐶 = 180° − 80° = 100°

A B

C

D

E

F

a
60°

20°

A

B

C

D Ea

20°

41°

19°
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

                  អាចរកឃ�ើញដោយផ្ទា ល់ពី 

លក្ខណៈនៃមុចំារកឹស្កា តធ់្នូរមួ 
 
                                                      ។ 

ដូចគ្នា ដែរចំពោះ             ។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ក. ដោយ                                          

ហ�ើយ               គឺជាត្រីកោណសមបាត 

នាឱំ្យ                                         ។ 

 
ខ.                                              
                                                   ។ 

ដូចនេះ                                           

                                                 ។

     ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់

សិក្សាផ្នែកទី 6 ?

   ពន្យល់ពីលក្ខណៈនៃមុកំ្នុង និងមុកំ្រៅរង្វង ់
មយួ។

លំហាតប់ន្ថែមសម្រាបសិ់ស្ស

សម្រាយបញ្ជា ក ់ ដោយ                                            នោះ 

APHQ ចារកឹក្នុងរង្វង។់ នាឱំ្យ                                          
  ហ�ើយ               និង               ជាត្រីកោណកែង និង 
                             មុរំមួ។ ដោយ                                          

យ�ើងបាន                              (**)  
    តាម (*) និង (**) យ�ើងបាន                                ដែល 

យ�ើងអាចទាញបានថាចតុកោណ PBCQ ចារកឹក្នុងរង្វង។់ ដោយមុ ំ
ក្រៅ              គឺស្មើគ្នា នឹងមុឈំមខាងក្នុង            ។

                   លំហាត ់ ក្នុងរូបខាងក្រោម H គឺជាជ�ើងចំណោល 
កែងពីចំណុច A ទៅ BC និង P,  Q កជ៏ាជ�ើងចំណោលកែង 

ពីចំណុច H ទៅ AB, AC រ�ៀងគ្នា ។ បង្ហា ញថាចតុកោណ 

PBCQ ចារកឹក្នុងរង្វង។់

∠𝑂𝐺𝐻

∠𝑂𝐺𝐻 = ∠𝐷𝑂𝐻 = = 41°

∠𝐻𝐺𝐹

1
2

82°
2

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐸 = 76°
Δ𝐴𝐵𝐶

∠𝐴𝐶𝐵 = = 52°180
2

76

∠𝐵𝐶𝐷 = ∠𝐵𝐶𝐴 + ∠𝐴𝐶𝐷
= 52° + 27° = 79°

∠𝐵𝐴𝐷 = 180° − ∠𝐵𝐶𝐷

= 180° − 79° = 101°

∠𝐴𝑄𝑃

∠𝐴𝑃𝐻 + ∠𝐴𝑄𝐻 = 180°
∠𝐴𝑄𝑃 = ∠𝐴𝐻𝑃(∗)

Δ𝐴PH Δ𝐴HB
∠𝑃𝐴𝐻 = ∠𝐻𝐴𝐵 ∠𝐴𝑃𝐻 = ∠𝐴𝐻𝐵 = 90°

∠𝐴𝐻𝑃 = ∠𝐴𝐵𝐻
∠𝐴𝑄𝑃 = ∠𝐴𝐵𝐻

∠𝐴𝐵𝐻

A

B CH

P

Q

13
th
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A B

C
D

E

A B

C

D
E
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សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

ចូររកមុ ំa ក្នុងរូបខាងក្រោម៖

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូ ចំណុចខាងក្នុង និងចំណុខាងក្រៅ

នោះយ�ើងបាន AC និង BC កាតរ់ង្វងត់្រង ់D និង E រ�ៀងគ្នា ។ 

នោះ                                                      ។ ដូចនេះ 

             គឺតូចជាងមុចំារកឹ។ ច្រាសមកវញិកពិ៏តដែរ ប�ើ              
ធំជាងមុចំារកឹ​នោះចំណុច C នៅខាងក្នុងនៃរង្វង ់និងប�ើ             
តូចជាងមុចំារកឹ​ នោះចំណុច C នៅខាងក្រៅនៃរង្វង។់

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ចម្លើយ ដោយ ABDC, CDFE ចារកឹ 

ក្នុងរង្វង ់នោះយ�ើងបាន

តាង AB   ជាធ្នូនៃរង្វងម់យួ។  ប�ើចំណុច C នៅខាងក្នុងនៃរង្វង ់ ដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងរូបខាងឆ្វេង។ បន្លា យនៃ AC និង 

BC កាតរ់ង្វងត់្រង ់D និង  E រ�ៀងគ្នា ។ នោះយ�ើងបាន                                                      ។ដូចនេះ               គឺធំជាងមុចំារកឹ។ 

ម្យ៉ាងទ�ៀត ប�ើចំណុច C នៅខាងក្រៅរង្វងដូ់ចរូបខាងស្តា ំ 

មុនំេះអាចរកឃ�ើញដោយផ្ទា ល់តាម

ដោយ

ដូចនេះយ�ើងអាចរកមុកំ្នុងរង្វងគឺ់ជាផល 
បូកនៃមុចំារកឹពីរ។

និង

∠𝐶𝑀𝐷 = CD+AB
1
2

= ∠𝐶𝐴𝐷 + ∠𝐴𝐷𝐵
= 60° + 75° = 135°

∠𝐶𝑀𝐷 = ∠𝑀𝐵𝐷 + ∠𝑀𝐷𝐵
= 60° + 75°

∠𝑀𝐵𝐷 = ∠𝐶𝐴𝐷

∠𝑃𝐶𝐷 =
∠𝑃𝐵𝐴 = 72°

∠𝑃𝐷𝐶 = 180°  − ∠𝐶𝐸𝐹 = 80°
𝑎 = 180°  − 72° − 80° = 28°

∠𝐴𝐶𝐵 = 1
2

( AB + DE ) > 1
2

∠𝐴𝐶𝐵

∠𝐴𝐶𝐵 = 1
2

1
2

(A𝐵 − D𝐸) < A𝐵

A𝐵

∠𝐴𝐶𝐵 ∠𝐴𝐶𝐵
∠𝐴𝐶𝐵

  

កែតម្រូវ:  ត្រូវតែជាផលដក មនិមែនជាផលបូកទេ។

14
th
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io

d

A

B

C

D

E

F

100°
P

72°

a
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

តាងបន្លា យនៃ DP ដោយ X។ នោះ

     ក្នុងករណខាងឆ្វេង វាមនិច្បាស់លាស់ 
ដោយផ្ទា ល់ថា

ដោយវាមនិអាចបង្ហា ញដូចនៅក្នុងទំពរ័ 
មុន។ (សូមម�ើលប្រអបខ់ាងក្រោម)

ពេលដែលកំពូលនៃមុមំយួនៅខាងក្រៅរង្វងន់ោះរង្វាស មុនំោះស្មើនឹងផលដក នៃមុពីំរដែលទាកទ់ងនឹរង្វង ់ប៉ុន្តែវាមនិត្រូវបាន
 

បង្ហា ញដោយផ្ទា ល់នៅពេលដែលបន្ទា តម់យួ ឬពីរជាបន្ទា តប់ះ៉។

             (សូមម�ើលខាងក្រោម)
មុនំេះអាចរកបានតាមរប�ៀបផ្សេងទ�ៀត។ 

ដោយ                                           

នាឱំ្យ                                             

                    ។

      ពន្យល់លក្ខណៈនៃមុដំែលបង្កើតឡ�ើង 
ដោយបន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កតធ់្នូ ត្រងច់ំណុច 
បះ៉។

      ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វីបន្ទា បពី់សិក្សា
 

ផ្នែកទី 7

ការពិភាក្សាបន្ថែម ករណបន្ទា តប់ះ៉

ករណ 1 ឧបមាថាបន្ទា តម់យួដែលបង្កើតមុបំះ៉ទៅនឹងរង្វងហ់�ើយ

   វាដូចទៅនឹងការបង្ហា ញ 

                                និង 

                              ។ ទាងំពីរ 

   នេះបង្ហា ញដោយទ្រឹស្តីបទក្នុង 
   ផ្នែកបន្ទា ប។់

ករណ 2 ឧបមាថាបន្ទា តទ់ាងំពីរដែលបង្កើតមុបំះ៉ទៅនឹងរង្វង ់
ហ�ើយគេឱ្យ               និង             ។ យ�ើងបាន 
                                         នោះយ�ើងនឹងបង្ហា ញថា

គេឱ្យ AC   និង BC ។ យ�ើងបាន

ដោយ

យ�ើងមាន                           

និង                              នឹង 
បង្ហា ញដោយទ្រឹស្តីបទក្នុងផ្នែក 
បន្ទា ប។់

∠𝐷 =
= ∠𝑇𝑄𝑀 − ∠𝑄𝑇𝑀

(𝑇𝑀 −Q𝑀 )1
2

∠𝐷 = ∠𝑋𝑃𝑅 − ∠𝑃𝑅𝐷

= =− = 130° − 50°
2

260°
2

100°

= 80°

∠𝑂𝑃𝐷 = ∠𝑂𝑅𝐷 = 90°
∠𝐷 = 360° − 90° × 2 −

100° = 80°

∠𝑃 = ∠𝐴𝐵𝐶 − ∠𝐵𝐶𝑃។

យ�ើងបង្ហា ញថា∠𝐴𝐵𝐶 = 1
2

AC ∠𝐵𝐶𝑃 = 1
2

𝐵𝐶

1
2 BC = ∠𝐶𝐴𝐵

∠𝐶𝐴𝐵 = ∠𝐵𝐶𝑃

A

B

C PY

X

A

B

C

D

X

Y P

∠𝑋𝐴𝐶 = ∠𝐴𝐵𝐶

∠𝐴𝐵𝐶 ∠𝐴𝐷𝐶
∠𝑃 = ∠𝑋𝐴𝐶 − ∠𝐴𝐶𝑃

∠𝑋𝐴𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐶,  ∠𝐴𝐶𝑃 =1
2

1
2

∠𝐴𝐵𝐶

∠𝐴𝐶𝑃 = ∠𝐴𝐷𝐶

15
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កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

            ទ្រឹស្តីបទនេះមនិមែនជាការងាយ 
ស្រួលយល់ និងប្រើនោះទេ។ វានឹងប្រស�ើរ 
ជាងនេះប្រសនប�ើឱ្យសិស្សគិតពីរប�ៀប

 
ស្រាយបញ្ជា កទ់្រឹស្តីបទនេះ តាមរយៈការ 
រ�ៀនតាមបែបសិស្សមជ្ឈមណ្ឌ ល។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ
           លក្ខណៈនៃមុដំែលបានបង្កើតឡ�ើង 
ដោយបន្ទា តប់ះ៉មយួ និងអង្កតធ់្នូនេះអាច 
ងាយយល់ដោយប្រើការបង្វិលកំពូលនៃមុ ំ
ចារកឹទៅចំណុចបះ៉។

    ប�ើយ�ើងបង្វិលកំពូលនៃមុចំារកឹ C ល�ើធ្នូ 
        ទៅចំណុច A ដូចរូបខាងល�ើ នោះ 

 CA និង CB ខិតទៅរក XA និង AB រ�ៀង 

គ្នា ។ ដូចនេះ                               ពិត។

ការពិភាក្សាបន្ថែម វធិីផ្សេងទ�ៀតក្នុងការស្រាយបញ្ជា កទ់្រឹស្តីបទ

                    ។  (សូមម�ើលទំពរ័ 

      148) ដូចនេះ                  

                                                

    (មុឆំ្លា ស់ក្នុង)។ 
    ដូច្នេះ                             ។

ដូចនេះ                             ។

ដូចជាទ្រឹស្តីបទដទៃទ�ៀតដែរលក្ខណៈនៃមុដំែលក�ើតឡ�ើងដោយអង្កតធ់្នូ និងបន្ទា តប់ះ៉ អាចត្រូវបានបង្ហា ញនៅក្នុងវធិីផ្សេង
 ទ�ៀត។ សម្រាយបញ្ជា កទ់ាងំពីរត្រូវបានបង្ហា ញខាងក្រោមនេះ។

សម្រាយបញ្ជា ក ់1  តាង XY ជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រង ់T ។ TB
គឺជាអង្កតធ់្នូត្រង ់T។ គូសបន្ទា តស់្រប XY កាតច់ំណុច B និង 

តាង C ជាចំណុចប្រសព្វផ្សេងទ�ៀតជាមយួរង្វង។់ យ�ើងបាន

សម្រាយបញ្ជា ក ់  2   ដោយ                             នោះត្រីកោណ 

ទាងំបី                                       ជាត្រីកោណសមបាត។ 

តាង              ជាមុបំាតនៃត្រីកោណ។  យ�ើងបាន 
                                       នាឱំ្យ

ដោយ                         ,  
                              ។ តាម 

សមកីារខាងល�ើ

∠𝐴𝐶𝐵 = ∠𝑌𝐴𝐵

B
C

A

C

C

C
X Y

𝐴𝐵

A

X Y

B

O

T

a

a

c

c

b

b

𝐵𝑇 = 𝐶𝑇
∠𝑇𝐴𝐵 =

∠𝑇𝐶𝐵 = ∠𝑇𝐵𝐶 = ∠𝐵𝑇𝑌

∠𝐵𝑇𝑌 = ∠𝑇𝐴𝐵

∠𝑂𝑇𝑌 = 90°

𝑂𝐴 = 𝑂𝑇 = 𝑂𝐵
Δ𝑂𝐴𝑇, Δ𝑂𝑇𝐵, Δ𝑂𝐵𝐴

𝑎, 𝑏, 𝑐
2(𝑎 + 𝑏 + 𝑐) = 180° 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 90°

∠𝐵𝑇𝑌 = 90° − 𝑏

90° − 𝑏 = 𝑎 + 𝑐
= ∠𝑇𝐴𝐵

∠𝐵𝑇𝑌 = ∠𝑇𝐴𝐵
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សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

រកមុ ំa ក្នុងរូបខាងក្រោម៖

ចម្លើយ  ដោយ AB គឺជាអង្កតផ់្ចិត 

និង

។ ដូចនេះ

។

នោះ

= 30°

∠𝐴𝐶𝐵 = 90°

∠𝐵𝐶𝐷 = ∠𝐵𝐴𝐶 = 30°

∠𝐴𝐶𝐷 = 90° + 30° = 120°
𝑎 = 180° − 30° − 120°

A B D

C

O
30° a

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

             មុផំ្សេងទ�ៀតដែលសួរនៅក្នុង 
លំហាតន់េះ យ�ើងអាចរកឃ�ើញថា

∠𝐻𝐸𝐺 = ∠𝐻𝐹𝐺 = 38°

∠𝐻𝐸𝐹 = 94°
∠𝐺𝐸𝑇 = ∠𝐸𝐻𝐺  = 112°

វាគឺជាលំហាតគ់ំរូយ៉ា ងល្អក្នុងការព្យាយាម 
រករង្វាស មុផំ្សេងៗដូចដែលក�ើតឡ�ើង 
ដោយមនិគ្រានត់ែឆ្លើយទៅនឹងសំណួរ។

ការពិភាក្សាបន្ថែម វធិីផ្សេងទ�ៀតក្នុងការស្រាយបញ្ជា កទ់្រឹស្តីបទ

មានករណចំនួនពីរផ្សេងទ�ៀតនៃទ្រឹស្តីបទមុដំែលផ្គុំឡ �ើងដោយបន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កតធ់្នូ។ យ�ើងនឹងបង្ហា ញករណទី (1) 

គឺមុកំែង និងករណទី (2) គឺមុទំាល។ យ�ើងមនិគួរបង្ហា ញតែទ្រឹស្តីបទនេះនោះទេ គឺគួរតែព្យាយាមស្រាយបញ្ជា កវ់ា។

(1) ករណមុកំែង (2) ករណមុទំាល

(តាមលក្ខណៈនៃបន្ទា តប់ះ៉)។ 

(មុចំារកឹកន្លះរង្វង)់។ ដូចនេះទ្រឹស្តីបទនេះពិត។

ប�ើយ�ើងយកចំណុច Q ឈមនឹងចំណុច P នោះយ�ើងបាន

។ ដោយ តាមទ្រឹស្តី

បទដ�ើម ។

∠𝐵𝐴𝑌 = 90° ∠𝐴𝑃𝐵 = 90°
∠𝑃 = 180° − ∠𝑄 ∠𝑄 = ∠𝐵𝐴𝑋

∠𝑃 = 180° − ∠𝐵𝐴𝑋 = ∠𝐵𝐴𝑌

P

B

YX A

O

P

B

YX A

O

Q

 

កែតម្រូវ: 74°  ត្រូវតែជា 
68°

 

 

 

កែតម្រូវ50°ត្រូវតែជា56°

 
 

កែតម្រូវ 58°  ត្រូវតែជា56°  

16
th
 P

er
io

d

 

តែជា
កែតម្រូវមុំ ត្រូវ

 

∠𝐶𝑇𝐴
∠𝐶𝐴𝑇



Δ𝐴𝐵𝐶

Δ𝑂𝐴𝐵
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ចម្លើយប្រតិបត្តិ

1.    ដោយ

ចម្លើយលំហាត់

ក. តាមលក្ខណៈនៃមុដំែលបង្កើតឡ�ើង

ដោយបន្ទា តប់ះ៉ និងអង្កតធ់្នូ យ�ើងបាន

ខ. 

(យ�ើងមានវធិីផ្សេងទ�ៀតជាច្រើន 
ដ�ើម្បីរកមុនំេះ)

គឺជាត្រីកោណសម

បាតដែលមាន យ�ើង

បាន

តាមទំនាកទ់ំនងរវាង មុផំ្ចិត និងមុំ

ចារកឹ យ�ើងបាន

ដោយ គឺជាត្រីកោណសម

បាត ដែល

អាចគណនាដោយផ្ទា ល់តាម

ដោយមុទំាងំពីរចារកឹស្កា ត់2.
ធ្នូរូម AD។

តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅនៃត្រីកោណ ABE យ�ើងបាន

ដូចនេះ

ដោយមុទំាងំ

ពីរចារកឹស្កា តធ់្នូរូម BC។

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម)

(លក្ខណៈមុឆំ្លា ស់ក្នុង)
(លក្ខណៈមុឆំ្លា ស់ក្នុង)

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម)

យ�ើងឃ�ើញថាត្រីកោណទាងំពីរនេះជាត្រីកោណសម
 

បាត ប�ើគេមានអង្កតធ់្នូស្របគ្នា ។

3.

∠𝐸𝐷𝐹 = ∠𝐹𝐸𝑇 = 40°​  ដូចនេះ

∠𝐸𝑂𝐹 = 2∠𝐸𝐷𝐹 = 80°

∠𝐷𝐸𝑆 = ∠𝐷𝐹𝐸 =

= 70°

180° 40°
2

𝐴𝐵 = 𝐴𝐶
∠𝐴𝐶𝐵 = ∠𝐴𝐵𝐶 = 65°

∠𝐴𝑂𝐵 = 2∠𝐴𝐶𝐵 = 130°

𝑂𝐴 = 𝑂𝐵,

∠𝐴𝐵𝑂 = 1
2

(180° − ∠𝐴𝑂𝐵)

1
2 (180° − 130°) = 25°

∠𝐴𝐶𝐷 = ∠𝐴𝐵𝐷  = 45° 

∠𝐵𝐸𝐶 = ∠𝐴𝐵𝐸 + ∠𝐵𝐴𝐸 ។

∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐵𝐸𝐶 − ∠𝐴𝐵𝐸
= 130° − 45° = 85° ។

∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐴𝐶  = ∠𝐵𝐴𝐸  = 85°

(∠𝐵𝐷𝐶

∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐸𝐶 − ∠𝐷𝐶𝐸
= ∠𝐵𝐸𝐶 − ∠𝐴𝐵𝐷  = 130° − 45° = 85°)

∠𝐵𝐶𝐷 = ∠𝐵𝐴𝐷  = 38°
∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐴𝐷  = 38°
∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐵𝐶𝐷  = 38°

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐶  = 38°

17
th
-1

8th
  P
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Δ𝐴𝐵𝐶

Δ𝐵𝐶𝑃
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តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅនៃត្រីកោណ4.

5.

6.

8.7.

ដូចនេះ

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម)
ក.

ចារកឹស្កា តធ់្នូរូម)

(មុំ

ខ. ដោយ

នោះ

គឺជាត្រីកោណ

សមបាតដែល 

។

។

។

។

(មុផំ្ចិតផ្នែក

ធំ និងមុចំារកឹផ្នែកធ)ំ

ដូចនេះ

មុផំ្ចិតផ្នែកធំ

(លក្ខណៈមុឆំ្លា ស់ក្នុង)

(វធិីផ្សេងទ�ៀត

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម).ដោយ

ក.

ខ.

ក.

ខ.

នោះ

។

។

។

។

។

(វធិីផ្សេងទ�ៀត

ដូចនេះ

ជាត្រីកោណសមបាតដែលដោយ

 យ�ើងអាចបង្ហា ញថាABCD គឺជាចតុកោណ

ព្នា យសមបាត

តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វង ់នោះ

។

។

។និង

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម)

ដូចនេះ

សម្គា ល់ថា តាមលទ្ធផល យ�ើងបាន

ជាត្រីកោណសមបាត។និង

𝑥 = 60°  − 34° = 26°
60° = 𝑥 + 34°

𝑦 = 𝑥  = 26°
∠𝐴𝐵𝐷 = 180°  − 40°

−60° = 80°
∠𝐴𝐶𝐷 = ∠𝐴𝐵𝐷  = 80°

𝐴𝐵 = 𝐵𝐶
∠𝐴𝐶𝐵 = ∠𝐶𝐴𝐵  = 40°

∠𝐴𝐷𝐵 = ∠𝐴𝐶𝐵  = 40°

∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐴𝐼𝐵  − ∠𝐴𝐷𝐵
= 60° − 40° = 20°

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝑂𝐶1
2

∠𝐴𝑂𝐶

= 360° − 120°  = 240°

∠𝐴𝐵𝐶 = = 120°
2

240°

∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐴𝐶𝐵  = 45°
∠𝐴𝐷𝐶 = 180°  − ∠𝐴𝐶𝐷 − ∠𝐶𝐴𝐷

= 180° − 25° − 45°  = 110°
∠𝐵𝐶𝐷 = 25° + 45° = 70°

𝐴𝐷 ∥ 𝐵𝐶,  ∠𝐴𝐷𝐶 +  ∠𝐵𝐶𝐷 = 180°

∠ADC= 180° − ∠BCD= 180° − 70°
= 110°)

∠𝐴𝑂𝐵 = 2∠𝐴𝐶𝐵  = 2 × 45°  = 90°

∠𝑂𝐴𝐶 = 20°,  ∠𝑂𝐵𝐶  = 25°

Δ𝑂𝐴𝐵 𝑂𝐴 = 𝑂𝐵,

∠𝑂𝐴𝐵 = 1
2

(180° − ∠𝐴𝑂𝐵) = = 45°
2

180° 90°

∠𝐴𝐶𝐷 = ∠𝐷𝐵𝑃  = 75°
∠𝐴𝑃𝐶 = 180°  − ∠𝑃𝐴𝐶 − ∠𝑃𝐶𝐴

= 180° − 70° − 75° = 35°
∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐵𝐷  = 35°

∠𝐷𝐴𝐵 = ∠𝐵𝐴𝐶  − ∠𝐶𝐴𝐷 = 70° − 35° = 35°.

C.

∠𝐷𝐴𝐵 = ∠𝐷𝐶𝐵
∠𝐶𝐵𝑃 = 35° + 75°  = 110°

∠𝐷𝐴𝐵 = ∠𝐷𝐶𝐵  = 180° − ∠𝐶𝐵𝑃 −

∠𝐵𝑃𝐶 = 180°  − 110° − 35° = 35°)

Δ𝐷𝐴𝑃
Δ𝐵𝐴𝐷,  Δ𝐷𝐵𝐶,
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ចម្លើយលំហាត់

9. ក.

ខ.

យ�ើងបាន

ដោយ

ហ�ើយ (មុចំារកឹកន្លះ

រង្វង)់ ។ តែ

10.   តាមលក្ខខណ្ឌ ដែលឱ្យ យ�ើងបាន

ជាត្រីកោណសមបាត ដែល

គ.
។

។

។

។

។

ក.

ខ.
គ.

ក.

ខ.

គ.

ក.

ខ.

ខ.

គ.

ក.

(មុចំារកឹស្កា តធ់្នូរូម)

11.

12.   តាមលក្ខណៈមុកំ្រៅនៃចតុកោណចារកឹក្នុងរង្វង ់យ�ើងបាន

(លក្ខណៈមុពិំសេស)

(មុទំល់កំពូល) និង

តាមលក្ខណៈមុពិំសេស យ�ើងបាន

ដូចនេះ

ដូចនេះ

ដូចនេះ

ដោយ

។

។

។

។

13.

14.

∠𝐴𝐶𝐷 = ∠𝐴𝑇𝐷  = 20°

∠𝐵𝐴𝐶  = 20° + 20° = 40°
∠𝐴𝐵𝐶 = 90°

∠𝐴𝐷𝐵 = ∠𝐴𝐶𝐵

= 180° − ∠𝐴𝐵𝐶 − ∠𝐵𝐴𝐶
= 180° − 90° − 40°  = 50°.

∠𝐵𝑂𝐶 = 2∠𝐵𝐴𝐶

= 2 × 40° = 80°
∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐵𝐴𝐶  = 40°

Δ𝑄𝑃𝑅

𝑄𝑃 = 𝑄𝑅

∠𝑃𝑅𝑄 = 1
2

∠𝑃𝑂𝑄 =
2

134°

= 67°
∠𝑅𝑃𝑄 = ∠𝑃𝑅𝑄  = 67°

∠𝑅𝑆𝑄 = ∠𝑅𝑃𝑄  = 67°

ដេាយ 𝑆𝑅 ⊥ 𝑃𝑄,  ∠𝑂𝑄𝑅

= 180° − ∠𝑂𝑅𝑄 − ∠𝑄𝑂𝑅
= 180° − 90° − 48° = 42°

∠𝑅𝑆𝑇 = ∠𝑅𝑂𝑇 = = 24°1
2 2

48°

∠𝑇𝑅𝑄 = ∠𝑅𝑆𝑇  = 24°

𝑥 = ∠𝐵  = 40°,  𝑦  = ∠𝐴 = 110°.
𝑧 = 180° − ∠𝐴 − ∠𝐵  = 180° − 110° − 40°
= 30°

∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐸  = 80°

∠𝐵𝐴𝐶 = 1
2

(180° − ∠𝐴𝐵𝐶) =
2

180° 80°

= 50°  និង  ∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐴𝐷𝐸  − ∠𝐴𝐶𝐷

= 80° − 25° = 55°

∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐵𝐴𝐶 + ∠𝐶𝐴𝐷

= 50° + 55° =  105°

∠𝑀𝐿𝑁 = ∠𝑀𝐾𝑁  = ∠𝐾𝐽𝑁  = 40°
∠𝐿𝐾𝑀 = ∠𝑇𝐾𝐽  = 56°

∠𝑀𝐾𝑁 = 40° ∠𝐿𝐾𝑁 = ∠𝐿𝐾𝑀
+∠𝑀𝐾𝑁 = 56°  + 40° = 96°

∠𝐿𝐾𝑁 + ∠𝐿𝑀𝑁 = 180°,  ∠𝐿𝑀𝑁

= 180° − ∠𝐿𝐾𝑁  = 180° − 96° = 84°
∠𝐾𝑁𝐿 = ∠𝐾𝐽𝑁  = 40°

∠𝑲𝑳𝑵 = 𝟏𝟖𝟎° − ∠𝑳𝑲𝑵 − ∠𝑲𝑵𝑳

= 180° − 96° − 40° = 44°

 
   

 

កែតម្រូវ: B𝐶  ត្រូវតែជា   BE

កែតម្រូវ: 𝐴B𝐶  ត្រូវតែជា 
𝐴BE

  

កែតម្រូវ:          ត្រូវតែជាTJS TKJ

។

។
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ថ្នា កទ់ី9

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព

នៅថ្នា កទី់  8   ចំណុចទាងំ៥ នៃត្រីកោណត្រូវបានណែនាដូំចជា ទីប្រជទម្ងន ់ផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្រៅ អរតូសង ់ផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុង និង
 ផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុងមុកំ្រៅត្រីកោណ។   វាគឺជាការមនិគួរឱ្យជ�ឿដែលអស្ចារ ្យនិងមានលក្ខណៈជាច្រើនអាចត្រូវបានរកឃ�ើញនៅក្នុង

 បន្ទា ត ់និងរង្វងន់ានាទាកទ់ងនឹងត្រីកោណ។  ហ�ើយពេលនេះយ�ើងអាចឃ�ើញឧទាហរណមយួទ�ៀតនៃភាពស្រសស្អា តនៃធរណ
 

មាត្រ។

ក្នុងត្រីកោណ               យ�ើងតាង  D,  E  និង F   ជាជ�ើង 

ចំណោលកែងពីអរតូសង ់H ទៅជ្រុងល�ើ BC, CA និង AC 

រ�ៀងគ្នា ។ ហ�ើយតាង L, M និង N ជាចំណុចកណ្តា ល BC,
CA,និង AC  រ�ៀងគ្នា  ហ�ើយតាង P, Q  និង R ជាចំណុច

កណ្តា លនៃ AH,  BH  និង   CH  រ�ៀងគ្នា ។   

នោះយ�ើងបានប្រាបំនួចំណុច D, E, F,  L, M, N, P, Q   

និង R នៅល�ើ រង្វងជ់ាកល់ាកម់យួដែលគេហៅរង្វងប់្រាបំនួ

ចំណុច។ 

ទ្រឹស្តីបទ រង្វង៩់ ចំណុច

Δ𝐴𝐵𝐶

សម្រាយបញ្ជា ក ់តាមទ្រឹស្តីបទចំណុចកណ្តា លនៃ                យ�ើងបាន                       និង                        ។Δ𝐴𝐵𝐶 𝐵𝐶𝑁𝑀 ∥ 𝐵𝐶 𝑁𝑀 1
2

1
2

1
2

1
2

តាមទ្រឹស្តីបទចំណុចកណ្តា លនៃ យ�ើងបាន និង ។ ដូចនេះ

និង ។

Δ𝐻𝐵𝐶 𝑄𝑅 ∥ 𝐵𝐶 𝑄𝑅 = 𝐵𝐶 𝑁𝑀 ∥ 𝑄𝑅  ∥ 𝐵𝐶

𝑁𝑀 = 𝑄𝑅 = 𝐵𝐶

ដូចគ្នា នេះដែរ ចំពោះ និង យ�ើងបាន និងΔ𝐴𝐵𝐻 Δ𝐴𝐶𝐻 𝑁𝑄 ∥ 𝑀𝑅  ∥ 𝐴𝐻 𝑁𝑄 =  𝑀𝑅 = 𝐴𝐻។
ដោយ យ�ើងបាន នាឱំ្យ គឺជាចតុកោណកែង។ យ�ើងគូររង្វងច់ារកឹក្រៅចតុកោណ

កែង ហ�ើយ និង ជាអង្កតផ់្ចិត។

𝐵𝐶 ⊥ 𝐴𝐻 𝑁𝑀 ⊥ 𝑁𝑄 NQRM
NQRM NR MQ

ធ្វើដូចគ្នា ម្តងទ�ៀត យ�ើងបាន គឺជាចតុកោណកែងដែលរង្វងច់ារកឹក្រៅហ�ើយមាន ជាអង្កតផ់្ចិត។និងNLRP NR LP
PQLMម្យ៉ាងទ�ៀតចតុកោណ គឺជាចតុកោណកែងដែលរង្វងច់ារកឹក្រៅហ�ើយមាន ជាអង្កតផ់្ចិត។LP និង MQ

តាមវធិីខាងល�ើនេះ យ�ើងបានចតុកោណកែងបី និងរង្វងច់ារកឹក្រៅបី។

ប៉ុន្តែរង្វងទី់ 1 និងរង្វងទី់ 2 មាន NR ជាអង្កតផ់្ចិតរមួ ហ�ើយរង្វងទី់ 2 និងរង្វងទី់ 3 មាន LP ជាអង្កតផ់្ចិតរមួ។  ដូចនេះមាននយ័ថា 

រង្វងទ់ាងំបីត្រួតស៊ីគ្នា  ហ�ើយ 6ចំណុច L, M, N, P, Q  និង R ស្ថិតនៅល�ើរង្វងត់ែមយួ។

A

PF

N

B

M

E

R

CD

H

L

Q

ចំណេះដឹងបន្ថែមទ�ៀតសម្រាបគ់្រូ ទ្រឹស្តីបទ រង្វង៩់ ចំណុច
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ថ្នា កទ់ី9

នាឱំ្យ ចំណុច D ស្ថិតនៅល�ើរង្វង ់ដែលមានអង្កតផ់្ចិត LP គឺរង្វងដ់ែលយ�ើងបាន𝐴𝐷 ⊥ 𝐵𝐶,  ∠𝐿𝐷𝑃  = 90°ដោយ

ខាងល�ើ។ តាមវធិីដូចគ្នា នេះដែរ យ�ើងបាន E និង F  ស្ថិតនៅល�ើរង្វង ់ដែលមានអង្កតផ់្ចិត MQ និង NR រ�ៀងគ្នា  រង្វងដ់ែលយ�ើង

បានខាងល�ើ។ ដូចនេះ D, E និង F ស្ថិតនៅល�ើរង្វងត់ែមយួ។

ដូចនេះ  9 ចំណុចស្ថិតនៅល�ើរង្វងត់ែមយួ។

  រង្វង ់9 ចំណុច មានលក្ខណៈគួរឱ្យចាបអ់ារម្មណ៍ផ្សេងទ�ៀត

1.    ចំណុច K នៃរង្វង9់ ចំណុចគឺជាចំណុចកណ្តា លនៃផ្ចិត

រង្វងច់ារកឹក្រៅ O និងអរតូសង ់H។

សម្រាយបញ្ជា កន់េះពិតដោយបង្ហា ញថា 𝐴𝐻 = 2𝑂𝐿
(បង្ហា ញក្នុងស�ៀវភៅណែនាគំ្រូថ្នា កទី់ 8) ដោយ P គឺជា

ចំណុចកណ្តា លនៃ AH (សម្មតិកម្ម នៃចំណុច P) ហ�ើយ

ដោយ K គឺជាចំណុចកណ្តា លនៃអង្កតផ់្ចិត LP (ផ្ចិតគឺជា

ចំណុចកណ្តា លនៃអង្កតផ់្ចិត) ដូចបង្ហា ញក្នុងរូបខាងស្តា ំ។

2.    ចំណុច K នៃរង្វង ់9 ចំណុចផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្រៅ O អរតូសង ់H និងផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុង I  ស្ថិតនៅល�ើបន្ទា តត់ែមយួ ត្រូវបានគេ 
       ហៅថា បន្ទា តអឺ់លែរ។

3.   រង្វង9់ ចំណុច គឺជាចំណុចបះ៉ក្នុងនៃរង្វងច់ារកឹក្នុង និងបះ៉ក្រៅនៃរង្វងច់ារកឹក្រៅ។ (ទ្រឹស្តីបទFeuerbach’s)

ផ្ចិតរង្វងច់ារកឹក្នុង I គឺជាចំណុចប្រសព្វនៃ AL និង OH ក្នុងរូប។

A

P

B L D C

HK
O
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ថ្នា កទ់ី9

សណួំរខ្លីៗសម្រាប់ លក្ខណៈមុំនៃរង្វង់ (1 ម ោ៉ ងៈ100ពិន្ទុ )

(1) រករង្វាស នៃមុំ

គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

1.   ក្នុងរូបខាងក្រោម O គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន និង ។∠𝑂𝐵𝐴 = 20° ∠𝑂𝐶𝐴 = 35°

2.   ក្នុងរូបខាងក្រោម O គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន

∠𝑂𝐴𝐵 (5 ពិន្ទុ)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝑂𝐶

(1) រករង្វាស នៃមុ ំ              

(10 ពិន្ទុ)

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

និង ។

20° 25° 30° 35°

100° 105° 110° 115°

3.   ក្នុងរបូខាងក្រោម O គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន                           ។

(2) រករង្វាស នៃមុ ំ             

(a) (b) (c) (d)

(a) (b) (c) (d)

∠𝐴𝐶𝐵 = 32°∠𝑂𝐵𝐶 = 71°

(a) (b) (c) (d)

(a) (b) (c) (d)

60° 64° 68° 72°

35° 39° 43° 47°

∠𝐴𝑂𝐵

∠𝑂𝐴𝐶

∠𝐵𝐴𝐶 = 28°

A

B
C

O
35°20°

A

B

CO

P

32°

71°
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝐵𝐶

50 56° 62° 68°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝐷𝐶

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

112° 118° 124° 130°(a) (b) (c) (d)

4.   ក្នុងរូបខាងក្រោម គេឱ្យចំណុច A, B, C, D និង E ចែករង្វងជ់ា5 ចំណែកស្មើៗគ្នា ។

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝐸𝐶 (10 ពិន្ទុ)

24°18° 30° 36°(a) (b) (c) (d)

(10 ពិន្ទុ)(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝑃𝐶

60°45° 72° 90°(a) (b) (c) (d)

5.   ក្នុងរូបខាងក្រោម AS និង AT គឺជាបន្ទា តប់ះ៉ដែលគូសចេញពីចំណុច A ទៅបះ៉រង្វង។់

A

D

C

B
O

28°

A

D

C

E

P
B

S

76°
A

T

P
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝑆𝑇

64° 68° 72° 76°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

28° 36° 44° 52°(a) (b) (c) (d)

6.   ក្នុងរូបខាងក្រោម XY គឺជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រងច់ំណុច A។ ដែលមាន                           និង                        

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐷𝐴𝐵

80° 85° 90°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝐶𝐷 (10 ពិន្ទុ)

95° 100° 105° 110°(a) (b) (c) (d)

(10 ពិន្ទុ)

∠𝐷𝐴𝑋 = 70° ∠𝐴𝐷𝐵 = 25°

75°

70°
A Y

B

X

D

C

25°
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝑂𝐴𝐵

25° 30° 35°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝑂𝐶

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

100°(a) (b) (c) (d)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
 

 0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

𝑂𝐴 = 𝑂𝐵,  ∠𝑂𝐴𝐵  = ∠𝑂𝐵𝐴  = 20°

∠𝐵𝑂𝐶 = 2 × ∠𝐵𝐴𝐶  = 2 × 55° = 110°

1.   ក្នុងរបូខាងក្រោម O  គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន                             និង                           ។∠𝑂𝐵𝐴 = 20° ∠𝑂𝐶𝐴 = 35°

20°

105° 110° 115°

ចម្លើយ

ចម្លើយ ការដាក់ពិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ

(1) ដោយ                គឺជាត្រីកោណសមបាត ដែលមាន                                                                   ។

(2) ដូចគ្នា នេះដែរ យ�ើងបាន                             និង                                                    ។∠𝑂𝐴𝐶 = 35° ∠𝐵𝐴𝐶 = 20°  + 35° = 55°
តាមទំនាកទ់ំនងរវាងមុផំ្ចិត និងមុចំារកឹ យ�ើងបាន

ចម្លើយ៖

Δ𝑂𝐴𝐵

ចម្លើយ៖ 110°

20°(a)

(c)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

35°

A

O

B
C

20°
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝑂𝐵?

64° 68° 72°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝑂𝐴𝐶?

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

35°(a) (b) (c) (d)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

60°

39° 43° 47°

ចម្លើយ

(1)

(2)

∠𝐴𝑂𝐵 = 2 × ∠𝐴𝐶𝐵  = 2 × 32°  = 64°.

∠𝑂𝐴𝐶 = 180°  − ∠𝐴𝑂𝑃 − ∠𝐴𝑃𝑂 = 180° − 64° − 77°  = 39°

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ 39°

64°(b)

(b)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

2.   ក្នុងរូបខាងក្រោម O គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន                              និង                           ។∠𝑂𝐵𝐶 = 71° ∠𝐴𝐶𝐵 = 32°

។

។

។

∠𝐴𝑃𝑂 = ∠𝐵𝑃𝐶  = 180° − 71° − 32°  = 77°
ដូចនេះ

∠𝑂𝐶𝐵 = ∠𝑂𝐵𝐶  = 71°មុនំេះអាចរកបានតាមរប�ៀបផ្សេងទ�ៀត ភ្ជា ប ់OC យ�ើងបាន

ដូចនេះ ∠𝑂𝐴𝐶  = ∠𝑂𝐶𝐴 = ∠𝑂𝐶𝐵  − ∠𝐴𝐶𝐵 = 71° − 32° = 39°

O 32° C

71°B

A

P
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝐵𝐶

56° 62° 68°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝐷𝐶

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

112°(a) (b) (c) (d)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

50°

118° 124° 130°

ចម្លើយ

(1) ∠𝐴𝐶𝐵 = 90°,  ∠𝐴𝐵𝐶  = 180°  − 90° − 28° = 62°

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ 118°

62°(c)

(b)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

។∠𝐴𝐵𝐶 + ∠𝐴𝐷𝐶 = 180°ដោយចតុកោណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង ់យ�ើងបាន

ដូចនេះ ∠𝐴𝐷𝐶  = 180° − 62° = 118°

3.   ក្នុងរូបខាងក្រោម O គឺជាផ្ចិតនៃរង្វង ់ដែលមាន                           ។∠𝐵𝐴𝐶 = 28°

ដោយ

(2)

A B

C

O
28°

D
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝐸𝐶

24° 30° 36°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝑃𝐶

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

45°(a) (b) (c) (d)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
 

 0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

18°

60° 72° 90°

ចម្លើយ

(1) ∠𝐵𝐸𝐶

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ 72°

36°(d)

(c)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
     0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

។∠𝐵𝐸𝐶 =។ ដូចនេះ

∠𝐵𝑃𝐶 = ∠𝑃𝐶𝐸  + ∠𝑃𝐶𝐸 = 36° + 36°  = 72°

4.    ក្នុងរូបខាងក្រោម គេឱ្យចំណុច A, B, C, D និង E ចែករង្វងជ់ា 5 ចំណែកស្មើៗគ្នា ។

ស្មើនឹងកន្លះនៃមុផំ្ចិតស្កា តធ់្នូ BC។ ហ�ើយ = 72° = 36°

(2)

5
360°

2
72°

A

B
P

E

D

C
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴𝑆𝑇

68° 72° 76°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐴

(5 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

28°(a) (b) (c) (d)

5 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

64°

36° 44° 52°

ចម្លើយ

(1)

(2)

∠𝐴𝑆𝑇 = ∠𝑆𝑃𝑇  = 76°

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ 28°

76°(d)

(a)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
      0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

។

ដូចនេះ

𝐴𝑆 = 𝐴𝑇,  ∠𝐴𝑆𝑇  = ∠𝐴𝑇𝑆  = 76°

5.   ក្នុងរបូខាងក្រោម AS  និង AT គឺជាបន្ទា តប់ះ៉ដែលគូសចេញពីចំណុច A ទៅបះ៉រង្វង។់

តាមលក្ខណៈមុពិំសេស យ�ើងបាន

Δ𝐴𝑆𝑇ដោយ គឺជាត្រីកោណសមបាត ដែលមាន

∠𝐴 = 180°  − 2 × 76° = 28°

76°
A

T

S

P
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ថ្នា កទ់ី9

(1) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐷𝐴𝐵

80° 85° 90°(a) (b) (c) (d)

(2) រករង្វាស នៃមុំ ∠𝐵𝐶𝐷

(10 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

95°(a) (b) (c) (d)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
  0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

75°

100° 105° 110°

ចម្លើយ

(1)

(2)

∠𝐵𝐴𝑌 = ∠𝐴𝐷𝐵  = 25°

ចម្លើយ៖

ចម្លើយ៖ 95°

85°(c)

(a)

ការដាកពិ់ន្ទុ   សម្រាប់

សម្រាប់

(1)

(2)

10 ពិន្ទុ=ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវ
      0 ពិន្ទុ= ជ្រើសរ� ើសចម្លើយខុស

។

ដូចនេះ

∠𝐵𝐴𝐷 + ∠𝐵𝐶𝐷  = 180°

6.    ក្នុងរូបខាងក្រោម XY គឺជាបន្ទា តប់ះ៉រង្វងត់្រងច់ំណុច A ដែលមាន                             និង                               ។∠𝐷𝐴𝑋 = 70° ∠𝐴𝐷𝐵 = 25°

និង ∠𝐷𝐴𝐵 = 180° − 70°  − 25° = 85°

∠𝐵𝐶𝐷 = 180°  − 85° = 95°
ដោយចតុកោណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង ់យ�ើងបាន

25°

A
70°

X

D

C

B

Y
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ថ្នា កទ់ី9

សិស្សទាងំនេះខ្វះខាតចំណេះដឹងពីលក្ខណៈជាមូលដ្ឋា ន និងទ្រឹស្តីបទមុនំៃរង្វងម់យួ ហ�ើយត្រូវការរលឹំកឡ�ើងវញិ
 នូវចំណេះដឹងមូលដ្ឋា ននេះយ៉ា ងហ្មតច់ត។់

សិស្សទាងំនេះប្រហែលជាបានយល់លក្ខណៈជាមូលដ្ឋា ន និងពីរប�ៀបប្រើលក្ខណៈមុនំៃរង្វងម់យួ ប៉ុន្តែមនិអាច
 

អនុវត្តចំណេះដឹងនៅក្នុងស្ថា នភាពផ្សេងគ្នា ។ ពួកគេត្រូវការធ្វើលំហាតន់ៃកម្រិតស្តងដ់ារកានត់ែច្រើនបន្ថែមទ�ៀត។

ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

ការវិនិច្ឆ័យ

សិស្សទាងំនេះត្រូវបានទទួលស្គា ល់ថាមានកម្រិតចំណេះដឹង និងមានជំនាញគ្របគ់្រានអ់ំពីការដោះស្រាយលំ 
ហាត ់លក្ខណៈមុនំៃរង្វងម់យួ។ ពួកគេត្រូវរ�ៀបចំដ�ើម្បីបន្តទៅសិក្សាធរណមាត្រផ្សេងទ�ៀត។

សិស្សទាងំនេះមានចំណេះដឹងនិងជំនាញជាមូលដ្ឋា ននៅកម្រិតថ្នា កទី់9 ប៉ុន្តែពេលខ្លះមានការលំបាកក្នុងការ 

ដោះស្រាយ លំហាតដ់ែលមានភាពស្មុគស្មា ញ។ ពួកគេត្រូវពង្រឹងនូវជំនាញរបស់ពួកគេតាមរយៈការធ្វើលំហាត ់

ជាច្រើនទ�ៀត។

0 – 25

30 – 45

50– 75

80–100



ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 165ថ្នា កទី់​9 សូលីត- PB

	 យេាងតាមកម្មវធិីសិក្សារបស់ក្រសួងអបរ់មំេរ�ៀន “សូលីត” នេះក្រសួងបានកំណត ់18 ម ោ៉ ងហ�ើយស�ៀវភៅណែនាគំ្រូផ្តល់នូវម ោ៉ ង

បង្រៀន18ម ោ៉ ងដូចដែលបានបង្ហា ញក្នុងតារាងទី 2 ខាងក្រោម ប៉ុន្តែគ្រូអាចផ្លា ស់ប្តូរឬបតប់ែនដោយបន្ថែមសកម្មភាពនិងការធ្វើលំហាត់

បាន។

វត្ថុបំណងនៃមេរ�ៀនទី 18 “សូលីត” នេះមាន 3 ចំណុចដូចខាងក្រោម៖ 

•     កំណតផ់្ទៃក្រឡាខាង និងផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃសូលីតបានត្រឹមត្រូវ

•     គណនាមាឌនៃសូលីតដោយប្រើរូបមន្តអំពីទំនាកទ់ំនងរវាងផ្ទៃក្រឡាខាង និងមាឌបានត្រឹមត្រូវ

•     គណនាផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាខាង និងផលធ�ៀបនៃមាឌសូលីតបានត្រឹមត្រូវ។

វត្ថុបំណងទី3 បកស្រាយអំពីសូលីតដូចគ្នា  និងតម្រូវឱ្យសិស្សរកផ្ទៃក្រឡាខាងទាងំអស់ និងមាឌនៃសូលីតដោយប្រើផលធ�ៀបជ្រុងនៃ
​សូលីតមយួ និងសូលីតមយួផ្សេងទ�ៀត។

	 ម្យ៉ាងវញិទ�ៀតវគួរតែសម្គា ល់ថាសិស្សបានរ�ៀនខ្លឹមសារនៃរូបដូចគ្នា នេះនៅក្នុងថ្នា កទី់ 7 និងទី 8 រចួទៅហ�ើយដូចដែលបានបង្ហា ញ

ក្នុងតារាងទី 1 ខាងក្រោម។ ហ�ើយបានបង្ហា ញថាផ្នែកមយួចំនួនត្រួតគ្នា រវាងថ្នា កទី់ 8 និងថ្នា កទី់ 9 ដែរ។ ដូចនេះគ្រូបង្រៀននៅថ្នា កទី់ 9 ត្រូវ

រឮំកឡ�ើងវញិនូវរូបមន្តមយួចំនួនជាមូលដ្ឋា នដរ៏ងឹមាបំ៉ុន្តែពួកគេអាចគិតពីខ្លឹមសារទាងំនោះបាន។

វត្ថុបំណង

តារាងទី1  បំណែងចែកម ោ៉ ងបង្រៀននៃសលូតី

មេរ�ៀនទី 18 សលូតី

ផែនការបង្រៀន

ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់ មាឌ

ថ្នា កទី់ 7 គូប ប្រអប ់សី៊ឡាងំ គូប ប្រអប ់សី៊ឡាងំ

ថ្នា កទី់ 8 ព្រីស ពីរ៉ា មតី កោន ព្រីស ពីរ៉ា មតី កោន

ថ្នា កទី់ 9 ពីរ៉ា មតី កោន ស៊វែ ពីរ៉ា មតី កោន ស៊វែ

ម ោ៉ ងសិក្សា ចំណងជ�ើងរងនៃមេរ�ៀនសូលីត ទំពរ័

6 1.     ផ្ទៃក្រឡាខាង និងមាឌនៃសូលីត 223-228

(4) 1.1.  ផ្ទៃក្រឡាខាងនៃសូលីត 223-226

(2) 1.2.  មាឌនៃសូលីត 226-228

4 2.     ផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡាខាង និងមាឌនៃសូលីត 228-232

(2) 2.1.  ផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡាខាងនៃសូលីត 228-231

(2) 2.2.  ផលធ�ៀបមាឌនៃសូលីត 231-232

8 លំហាត់ 233-236

តារាងទី2   បំណែងចែកម ោ៉ ងបង្រៀននៃសលូតី



ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 166

ក្នុងតារាងទី3 ខាងក្រោមនេះបង្ហា ញពីផែនការសម្រាបក់ារបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ។ គ្រូបង្រៀនត្រូវបានគេសន្មតថាធ្វើសកម្មភាព និង
​

វាយតម្លៃដោយផ្អែកល�ើលក្ខណៈវនិិច្ឆ័យដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងតារាងនេះ។ ដោយនៅក្នុងតារាងទី 3 មនិត្រឹមតែរមួបញ្ចូ លសកម្មភាពក្នុង

​ការកាតព់ន្លា  និងបង្កើតសូលីតពីក្រដាសរងឹប៉ុណ ណ្ ោះទេ ប៉ុន្តែកផ៏្តោ តទៅល�ើការពន្យល់ទ្រឹស្តីអំពីទំនាកទ់ំនងរវាងផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡាខាងមាឌផង

ដែរ។

ម ោ៉ ងសិក្សា វត្ថុបំណង សកម្មភាព លទ្ធផល

1 កំណតផ់្ទៃក្រឡាខាង​

និងផ្ទៃក្រឡាទាងំ​
អស់នៃសូលីត

    �រលឹំកពីវធិីរកផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោន​
និងពីរ៉ា មតី

    �រលឹំកពីវធិីបង្កើតរូបពន្លា នៃព្រីស សី៊ឡាងំ
​

ពីរ៉ា មតី និងកោន។ 

    �សិស្សពន្យល់ពីរប�ៀបរកផ្ទៃក្រឡាខាង​
នៃកោន និងពីរ៉ា មតីបានត្រឹមត្រូវ 

    �សិស្សគណនាប្រវែងនៃជ្រុងរូបពន្លា ​
បានត្រឹមត្រូវ។ 

2 កំណតផ់្ទៃក្រឡាខាង​

និងផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់​
នៃសូលីត

    �គូររូបពន្លា នៃព្រីស សី៊ឡាងំ ពីរ៉ា មតី និង
​

កោន រចួបង្កើតព្រីស សី៊ឡាងំ ពីរ៉ា មតី
​

និងកោនដោយប្រើក្រដាសរងឹ។ 

   �សិស្សរ�ៀបចំសូលីតដោយប្រើរូបពន្លា ​
បានត្រឹមត្រូវ។ 

3-4 កំណតផ់្ទៃក្រឡាខាង​

និងផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់​
នៃសូលីត

 �​​   គណនាផ្ទៃក្រឡាខាងនៃពីរ៉ា មតី និង​
   កោន។

 សិស្សគណនាផ្ទៃក្រឡាខាងនៃពីរ៉ា មតី   

       និងកោនបានត្រឹមត្រូវ។ 

5-6 គណនាមាឌនៃសូលី​
តដោយប្រើប្រាស់រូប​
មន្ត 

 ប្រើរូបមន្តសម្រាបគ់ណនាមាឌ ពីរ៉ា មតី​
      កោន និងស៊ែ្វ។  

 សិស្សគណនាមាឌនៃពីរ៉ា មតី កោន​
      និងស៊វែបានត្រឹមត្រូវ។ 

7-8 គណនាផលធ�ៀបនៃ​

ផ្ទៃក្រឡាខាង និង

មាឌនៃសូលីត

    �បកស្រាយពីមូលហេតុដែលផ្ទៃក្រឡា​
ខាងនៃរូបមយួស្មើនឹង k2 ដងធំជាងផ្ទៃ​

ក្រឡាខាងនៃរូបមយួទ�ៀតប្រសិនប�ើមាន​
ផលធ�ៀបជ្រុងត្រូវគ្នា ស្មើនឹង  k

    �ប្រើផលធ�ៀបនៃរូបពីរដូចគ្នា ដ�ើម្បីរកផ្ទៃ​
ក្រឡាខាង។ 

    �សិស្សបកស្រាយពីមូលហេតុដែលផ្ទៃ​
ក្រឡាខាងនៃរូបមយួស្មើនឹង k2 ដងធ​ំ

ជាងផ្ទៃក្រឡាខាងនៃរូបមយួទ�ៀត​

ប្រសិនប�ើមានផលធ�ៀបជ្រុងត្រូវគ្នា ​
ស្មើនឹង  k បានត្រឹមត្រូវ។ 

    �ប្រើផលធ�ៀបនៃរូបពីរដូចគ្នា ដ�ើម្បីរកផ្ទៃ​
ក្រឡាខាងបានត្រឹមត្រូវ។ 

9-10 គណនាផលធ�ៀប​

នៃផ្ទៃក្រឡាខាង 

និងមាឌនៃសូលីត។​

    �បកស្រាយពីមូលហេតុដែលមាឌនៃរូប​
មយួស្មើនឹង k3 ដងធំជាងមាឌនៃរូបមយួ​

ទ�ៀតប្រសិនប�ើមានផលធ�ៀបជ្រុងត្រូវគ្នា ​
ស្មើនឹង k ។

    �ប្រើផលធ�ៀបនៃរូបពីរដូចគ្នា ដ�ើម្បីរក​
មាឌ។ 

    �សិស្សបកស្រាយពីមូលហេតុដែលមាឌ​
នៃរូបមយួស្មើនឹង k3 ដងធំជាងមាឌនៃ​

រូបមយួទ�ៀតប្រសិនប�ើមានផលធ�ៀប​
ជ្រុងត្រូវគ្នា  ស្មើនឹង k បានត្រឹមត្រូវ។

    �ប្រើផលធ�ៀបនៃរូបពីរដូចគ្នា ដ�ើម្បីរក​
មាឌបានត្រឹមត្រូវ។ 

11-18 លំហាត់  ដោះស្រាយលំហាតន់ៅទំពរ័ 233-236.  សិស្សដោះស្រាយលំហាតេ់ផ្សងៗបាន​
       ត្រឹមត្រូវ។ 

តារាងទី3 ផែនការបង្រៀន និងរង្វា យតម្លៃ

សេចក្តីណែនាសំម្រាប់ការបង្រៀន



ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 167ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 166

	 ចំណុចមយួទ�ៀតគឺថាគ្រូបង្រៀនត្រូវការបំពេញនូវសម្រាយបញ្ជា កគ់ណិតវទិ្យាដ�ើម្បីឱ្យសិស្សអាចអភវិឌ្ឍជំនាញការគិតតាមបែបតក្ក
​

របស់ពួកគេ។ ប្រធានបទដូចខាងក្រោមត្រូវបានផ្តោ តជាពិសេសនៅក្នុងស�ៀវភៅណែនាគំ្រូនេះ ការពន្លា កោនមយួ (ទំពរ័ 224នៃស�ៀវភៅ 

សិក្សាគោល)។

ប្រើរូបដ�ើម្បីពន្យល់ថាហេតុអ្វីបានជាផ្ទៃនៃចំរ�ៀកថាសគឺ       នៃរង្វងធ់ំមយួ។

ចំណោលកែងពីកំពូលនៃពីរ៉ា មតីគឺ មនិកែងទៅល�ើចំណុចកណ្តា លនៃ

ប្លងប់ាត។ កម្ពស់របស់ពីរ៉ា មតី គមនិមានភាពត្រឹមត្រូវ។

ឧទាហរណ៍ 2

ត្រីកោណទាងំបនួត្រូវតែជាត្រីកោណសមបាតហ�ើយប៉ុនគ្នា ។

ផ្នែកទាងំអស់ត្រូវតែស្មើគ្នា  ហ�ើយផ្នែកទាងំនេះត្រូវតែជាផ្នែកមយួនៃរង្វង។់

ឧទាហរណ៍ 3

រូបនៅខាងឆ្វេង7 សងទី់ម៉ែតគឺច្រើនជាង 2 ដងនៃ  6 សងទី់ម៉ែត។ ន ៅ​
ក្នុងរូបខាងស្ដា ំ 12 សងទី់ម៉ែតគឺវែងជាង 15 សងទី់ម៉ែត្រ។

ឧទាហរណ៍ 4

រូបនេះគឺមនិសមស្របដែលជាកោនមយួទេដោយសារតែសមាមាត្រនៃ​
ប្រវែងនេះគឺមនិត្រឹមត្រូវ ហ �ើយសិស្សមនិអាចសម្គា ល់បានពីទំនាកទ់ំនង

​
រវាងរង្វា ស់នេះទេ។

ជាទូទៅក្នុងការបង្រៀនធរណីមាត្រ ភាពត្រឹមត្រូវនៃរូបធរណីមាត្រដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងស�ៀវភៅនេះ និងដែលបានគូរដោយគ្រូបង្រៀន

គឺជាការសំខាន ់ព្រោះថាវាអាចផ្តល់ពត័ម៌ានខុសទៅល�ើការសិក្សា ប្រសិនប�ើរូបមនិត្រូវបានគូរដោយត្រឹមត្រូវ។ ជាការចង្អុលបង្ហា ញនៅក្នុង​ 

ស�ៀវភៅណែនាគំ្រូនេះគឺក្នុងស�ៀវភៅសិក្សាគោលមានរូបមយួចំនួនមនិត្រឹមត្រូវ ដូច្នេះគ្រូត្រូវរលឹំកឡ�ើងវញិ និងជួយ�សិស្សក្នុងការអភវិឌ្ឍគំនិត

នៃរូបសូលីតត្រឹមត្រូវ។ ខាងក្រោមនេះគឺជាឧទាហរណ៍នៃរូបមនិត្រឹមត្រូវ។

ចំណុច សខំាន់ៗនៃការបង្រៀន

a
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ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 168

មេរ�ៀននេះតម្រូវឱ្យមានចំណេះដឹងជាបឋមអំពីផ្ទៃក្រឡាខាង និងមាឌនៃរូបសូលីតដែលបានរ�ៀននៅថ្នា កទី់ 7 និងទី 8 ដូចខាងក្រោម៖

•     ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់

ថ្នា កទី់ 7: រូបមន្តសម្រាបគូ់ប ប្រលេពីប៉ែតកែង និងសី៊ឡាងំរមួទាងំវធិីក្នុងការគូររូបពន្លា នៃរូបទាងំនេះ។

ថ្នា កទី់ 8: រូបមន្តសម្រាបព់្រីស ពីរ៉ា មតី និងកោនរមួទាងំវធិីក្នុងការគូររូបពន្លា នៃរូបទាងំនេះ។

•     មាឌ

ថ្នា កទី់ 7: រូបមន្តសម្រាបគូ់ប ប្រលេពីប៉ែតកែង និងសី៊ឡាងំ 

ថ្នា កទី់ 8: រូបមន្តសម្រាបព់្រីស ពីរ៉ា មតី និងកោន

ក្នុងចំណោមខាងល�ើនេះសី៊ឡាងំ និងកោនមានការលំបាកបន្តិចសម្រាបសិ់ស្សជាពិសេសក្នុងការពន្លា រូបទាងំនេះ។ ដូច្នេះគ្រូបង្រៀន
​នៅ​ថ្នា កទី់ 9 គួរតែផ្ដល់ពេលវេលា​ ដ�ើម្បីពិនិត្យម�ើលថា ត�ើសិស្សដែលរក្សាចំណេះដឹងនិងជំនាញដែលពួកគេបានទទួលក្នុងថ្នា កម់ុនប៉ុន្មា ន​

ភាគរយ។

2.1 ផលធ�ៀបរូបដូចគ្នា  និងផ្ទៃក្រឡាខាង (ទំពរ័ 228-229)

2.2 ផលធ�ៀបរូបដូចគ្នា  និងមាឌ (ទំពរ័ 231)

សូមពិនិត្យករណីទូទៅនៅក្នុងផលធ�ៀបរូបដូចគ្នា ដែលមានផលធ�ៀបដំណូច k ថេរមយួ។

ចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នសម្រាប់មេរ�ៀននេះ
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ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 169ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 168

ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបក់ារបង្រៀនធ្វើដូចម្តេចដ�ើម្បីបង្កើតសូលីតមយួ?

ការធ្វើរូបសូលីតមយួអាចជួយ�ឱ្យសិស្សយល់ពីគ្រោងនៃរូបនេះ។ នៅពេលដែលយ�ើងធ្វើរូបសូលីតមយួដោយដៃយ�ើងត្រូវ
​គិតពីការពន្លា រូបសូលីតមយួ។ រូបពន្លា គឺជាគំរូសំណំុនៃផ្នែកប្លងម់យួដែលយ�ើងអាចកាត ់និងបតដ់�ើម្បីធ្វើជាគំរូនៃរូបសូលីត
​មយួបាន។ ខាងក្រោមនេះគឺជាការពន្លា រូបកោន ពីរ៉ា មតី ព្រីស និងសី៊ឡាងំ។ ដ�ើម្បីរ�ៀបចំរូបពន្លា នៃរូបសូលីតមយួយ�ើងត្រូវ
​មានចំណេះដឹងល�ើផ្ទៃក្រឡាខាង។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

គ្រូមនិមានពេលវេលាច្រើនក្នុងការរលឹំក
​

ឈ ម្ោះ និងសមាសភាគនៃរូបទេ។ ផ្ទុយ​
ទៅវញិចូរសួរសិស្សពីការពន្លា រូបសូលីត។​
(សូមម�ើលប្រអបខ់ាងក្រោម)

ត�ើសិស្សនឹងទទួលបានអ្វី
បន្ទា បពី់សិក្សាផ្នែកទី 1?

រកផ្ទៃក្រឡាខាង និងមាឌនៃសូលីត។

ខាង ផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោនគឺ​

ជាផ្នែកមយួដែលមានការលំបាក និង​

ត្រូវការពេលវេលាបន្ថែមទ�ៀតសម្រាប​់

ការបង្រៀននិងការអនុវត្ត។

មាឌ រូបមន្តសម្រាបរ់កមាឌនៃរូប​

សូលីត មនិអាចបង្ហា ញឱ្យឃ�ើញនៅ​
ក្នុងដំណាកក់ាលនេះទេ។ ដូច្នេះមេរ�ៀន​
នេះផ្តោ តល�ើតែការប្រើប្រាស់រូបមន្ត​
ទាងំនេះតែប៉ុណ ណ្ ោះ។

សលូីត

 

 
 

កោន

រូបពន្លា

ពីរ៉ា មតី ព្រីស សីុឡាងំ

រូប

សូលីត
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កែតម្រូវ:
SABS  ឬ SCDS

រូបមនិត្រឹមត្រូវ 
នេះប្រហែលជាពតម៌ានខុស​
អំពីកោណ 

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 170

1)    គររង្វងម់យួដែលមានកា ំR cm និងរង្វងម់យួទ�ៀតដែលមានកា ំa cm បះ៉គ្នា ។

2)   �ផលធ�ៀបនៃធ្នូល�ើបរមិាត្ររង្វងធ់ំស្មើនឹង        =    ។ ដូច្នេះការគណនាមុផំ្ចិតគឺ 360°×

និងយកមុកំ្នុងរង្វងធ់ំនេះដូចទៅនឹងរូបបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ។ 

3)    គររូបល�ើក្រដាសមយួបន្ទា បម់កកាតផ់្នែកទាងំនេះដ�ើម្បីធ្វើកោនមយួ។ 

    ការអនុវត្ត

    រ�ៀបចំរូបពន្លា កោនដែលមានជនេត្រស្មើនឹង 10cm និងកាបំាតស្មើ 6cm ។

ចំណេះដឹងបន្ថែម ការពន្លា កោន

ប្រសិនប�ើជនេត្រនៃកោនមយួស្មើនឹង a cm និងកាបំាតស្មើនឹង R cm ហ�ើយបន្ទា បម់កយ�ើងអាចរ�ៀបចំពន្លា កោននេះ​ដូច​

ខាងក្រោម។ 

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សិស្សមនិត្រូវទន្ទេញចាមំាតនូ់វរូបមន្តទាងំ

នេះទេដោយសារតែលំដាបន់ៃការអនុវត្ត

របស់វាមានកំណត។់ អ្វីដែលសំខានជ់ាង

នេះគឺអាចគណនាផ្ទៃក្រឡាខាងត្រឹមត្រូវ

ដោយប្រើប្រាស់រូបមន្តផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

រូបពន្លា នេះមនិត្រឹមត្រូវទេ អាចផ្តល់​
ពត័ម៌ានខុសដល់សិស្សពីពីរ៉ា មតី។ គ្រូ​
បង្រៀនគួរតែគររូបនេះឡ�ើងវញិឱ្យបាន​
ត្រឹមត្រូវនៅល�ើក្តា រខ�ៀន។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ការពន្យល់នេះហាកដូ់ចជាមានការលំបាក​

សម្រាបសិ់ស្សដោយសារខ្វះរូប។ ផ្ដល់ការ​

ណែនានំៅក្នុងប្រអបខ់ាងក្រោម។

2πa
2πR

  a
  R

  a
  R

R 

a 

2  

360 ×  

 

  

πR 

°

បរមិាត្រ = 2πR

បរមិាត្រ = 2πa



3rd
 P

er
io

d 

រូបមនិត្រឹមត្រូវ

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 171ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 170

សកម្មភាពបន្ថែម បង្កើតរូបសូលីត (30 - 40 នាទី)

កិច្ចការ រ�ៀបចំ ព្រីស សី៊ឡាងំ ពីរ៉ា មតី និងកោន។

រ�ៀបចំសម្ភា រ ប៊កិ ក្រដាស កន្ត្រៃ ដែកឈាន បន្ទា ត ់និង បន្ទា តរ់៉ា បទ៉រ័ ល្អជាងនេះទៅទ�ៀត កាវ និងស្កុតថ្លា

រប�ៀបផលិត

(1) ចែ កសិស្សជាក្រុម រចួចែកក្រដាស និងស្កុតថ្លា ។ ជនដំណឹងដល់សិស្សថាក្នុងមេរ�ៀនមុននេះពួកគេត្រូវយកកន្ត្រៃដែកឈាន បន្ទា ត់
​

និងបន្ទា តរ់៉ា បទ៉រ័មកប្រើ សម្រាបម់េរ�ៀននេះ។

(2) ឱ្យពួកគេសម្រេចចិត្តថាត�ើត្រូវធ្វើសូលីតមយួណាក្នុងចំណោមព្រីស សី៊ឡាងំ ពីរ៉ា មតី និងកោន។ បន្ទា បម់កឱ្យពកួគេចាបផ់្តើមគូររូប​

ពន្លា នៅល�ើក្រដាសនេះ។ គ ្រូត្រួតពិនិត្យម�ើលការងាររបស់សិស្ស និងផ្តល់នូវការគាទំ្រចាបំាចដ់�ើម្បីឱ្យសិស្សអាចទាញរករូបពន្លា បាន
​ត្រឹមត្រូវ។

(3) បន្ទា បពី់ធ្វើរូបពន្លា រចួឱ្យសិស្សកាតរ់ូបពន្លា ដ�ើម្បីបត ់និងបង្កើតជាសូលីត។

(4) សម្របសម្រួលសិស្សក្នុងការបង្ហា ញសូលីតរបស់ពួកគេទៅគ្នា ទៅវញិទៅមក និងការផ្លា ស់ប្តូរគំនិតយោបល់អំពីរប�ៀបដ�ើម្បីធ្វើវាឱ្យ

​កានត់ែស្រស់ស្អា ត។

      សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សិស្សមនិចាបំាចត់្រូវប្រើរូបមន្តនេះទេ​
ហ�ើយអាចគណនាផ្ទៃនៃត្រីកោណនីមយួៗ​
រចួសរុប។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

មុនពេលពន្យល់ផ្នែកនេះ គ ្រូបង្រៀនគួរ​

តែពិនិត្យម�ើលប្រសិនប�ើមានសិស្សមាន
​

ចំណេះដឹងអំពីតម្លៃប្រហែលនៃផ្ទៃក្រឡា​
រង្វងម់យួដោយផលបូកនៃផ្នែកតូចៗដូច​

ខាងក្រោមនេះ។

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សិស្សមនិត្រូវទន្ទេញចាមំាតនូ់វរូបមន្តនេះ

ទេដោយសារតែលំដាបន់ៃការអនុវត្តរបស់

វាមានកំណត។់ ប៉ុន្តែគួរតែ

- រករូបមន្តសម្រាបផ់្ទៃក្រឡាខាង πRa

- គណនាផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់ត្រឹមត្រូវ

ដោយប្រើរូបមន្តទាងំពីរនេះ (πRa និង ​
πR2) ។ 
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ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 172

ការអនុវត្តបន្ថែម ដ�ើម្បីរកផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៅពេលដែលស្គា ល់កម្ពស់របស់សូលីត

ក្រៅពីករណីដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងឧទាហរណ៍នេះលំហាតន់ៅក្នុងស�ៀវភៅ
​

នេះមានករណីដសំ៏ខានម់យួបន្ថែមទ�ៀត។ ត�ើអ្នកធ្វើដូចម្តេចដ�ើម្បីរកផ្ទៃក្រឡានៃកោន

និងពីរ៉ា មតីពេលដែលកម្ពស់របស់វាត្រូវបានផ្តល់ឱ្យដូចជានៅក្នុងរូប

បានបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ ?

ក្នុងករណីនេះយ�ើងប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករ

ប្រវែងជនេត្រនៃកោណមយួ √ h2 + r2  

កម្ពស់នៃត្រីកោណចំហ�ៀងនៃពីរ៉ា មតី

ការអនុវត្ត

រកផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃសូលីតដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ។(ចម្លើយ 

កោណ96πcm2 ពីរ៉ា មតី 360 cm2)

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

តាង SL = ផ្ទៃក្រឡាខាង SB = ផ្ទៃក្រឡា​

បាត និង S = ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់ ដោយយក

  π = 3.14
(a)   ប�ើបាតមានរាងជាការេ

SL  =    ×5×13×4 = 130cm2

SB  = 52 = 25 cm2

S = 130 + 25 = 155 cm2

(b)  SL = π×10×5 = 157 cm2

SB  = π×52 = 78.5cm2

S = 157 + 78.5 = 235.5cm2

(c)   ប�ើបាតមានរាងជាឆកោណនិយត័ 

SL =   ×2×5×6 = 30cm2

SB  =    ×2×√ 3×6= 6√ 3cm2

S= 30 + 6√ 3 cm2

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សិស្សមនិចាបំាចប់្រើរូបមន្តនេះទេ

ហ�ើយអាចគណនាផ្ទៃផ្នែកនីមយួៗបន្ទា ប់

មកបូកសរុបផ្ទៃទាងំពីរដូចជា

ផ្ទៃក្រឡាខាង = 163.28cm2

ផ្ទៃក្រឡាបាត = 3.14 × 42 = 50.24cm2

ផ្ទៃក្រឡាសរុប = 213.52cm2 

 √                h2   + (   )  2
  a 2

  2
  1

  2
  1

  2
  1

r 

h h 

a 

6cm 

8cm 12cm 

10cm 



 

រូបមនិត្រឹមត្រូវ គ ្រូបង្រៀនត្រូវគូរររូបនេះ​
ឡ�ើងវញិ ដែលថាកម្ពស់ SOគឺត្រូវតែកែង
នឹងផ្ទៃបាត។

កែតម្រូវ

              = 324 × 10 = 3240
V = 3240 cm3

324×30

3

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 173ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 172

3 ដូចគ្នា ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅក្នុងរូបខាងស្ដា ំនេះ។ 

(ចំណាំថាពីរ៉ា មតីទាងំអស់នេះផ្គុំ ​​​​ឡ�ើងដោយការេ 1 ត្រីកោណកែងសមបាត 2 

និងត្រីកោណដូចពីរផ្សេងទ�ៀត)

ដោយសារតែមាឌនៃគបនេះគឺ a3 មាឌនៃពីរ៉ា មតីនីមយួៗគឺស្មើនឹងមយួភាគបីនៃគប

ដ�ើម្បីធ្វើឱ្យមានលក្ខណៈសាមញ្ញក្នុងការពិភាក្សាយ�ើងប្រើគូបដែលមានជ្រុង

ស្មើនឹង a។ ឥឡូវនេះយ�ើងចែកគូបទៅជាពីរ៉ា មតីត្រងប់ាតជាចតុកោណកែង

ទោះបីជាយ�ើងចាបំាចត់្រូវរងច់ាថំ្នា កទី់11 និងទី12 ដ�ើម្បីបង្ហា ញរូបមន្តកោណ

និងពីរ៉ា មតីកដ៏េាយ យ�ើងអាចពន្យល់វាដោយប្រើរូបធរណីមាត្រ។

ចំណេះដឹងបន្ថែម ហេតុអ្វីបានជាមាឌនៃពីរ៉ា មតីស្មើនឹងមយួភាគបីនៃមាឌប្រឡេពីប៉ែតកែង?

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

រូបមន្តទូទៅនៃមាឌពីរ៉ា មតី និងកោណ 

ដែល S គជាផ្ទៃក្រឡានៃបាត និង h គជា​
កម្ពស់។ ហ�ើយរូបមន្តទាងំនេះប្រើ

សម្រាបក់ោន និងពីរ៉ា មតីគ្របប់្រភេទ

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

គ្រូមនិអាចឆ្លើយទៅនឹងសំណួរថាហេតុអ្វី

បានជាយ�ើងអាចគណនាមាឌដោយប្រើ

រូបមន្តទាងំនេះ។ ដូច្នេះគ្រូបង្រៀនគួរតែ

ផ្តោ តល�ើការប្រើប្រាស់រូបមន្តដ�ើម្បីរក

មាឌ និងផ្ទៃក្រឡាខាង ក្នុងមេរ�ៀននេះ។

v = 3

1 sh

a3
3

1

 
 
 

 
 

 

ពីរ៉ា មតីបាត​
ទសកោណ

ពីរ៉ា មតីបាត​
ជាត្រីកោណ

ពីរ៉ា មតីបាត​
ជាឆកោណ
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មុនពេលបង្ហា ញលំហាតន់េះ ត្រូវការណែនាអំំពី​

πដែលសិស្សត្រូវប្រើ π ឬប្រើតម្លៃ 3.14 ឬ 
22/7 

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 174

លំហាតប់ន្ថែម ដោយប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករ

លំហាតប់ន្ថែមខាងក្រោមនេះអាចដោះស្រាយដោយប្រើទ្រឹស្តីបទពីតាករ។

(1) ពីរ៉ា មតីមយួដែលមានបាតជាការេ និងមុខខាងជាត្រីកោណដែលមានជ្រុងបាតស្មើនឹង

 9√ 2 cmនិងជនេត្រ 15 cm ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ។ រកមាឌ V នៃពីរ៉ា មតីនេះ។

(2) គេមានកោនត្រងម់យួដែលមានកាបំាត 3 cm និងមាឌ9√ 3 π cm3 

ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំ។ រកប្រវែងជនេត្រ នៃកោណនេះ(គិតជាសងទី់ម៉ែត្រ) ។

ចម្លើយ

(1)   V = 648 cm3                   (2) x = 6 cm 

សំណួរសម្រាបសិ់ស្ស

មុនពេលពន្យល់ឧទាហរណ៍ទី 3 ចូរឱ្យ​

សិស្សទាយ តេីការេធំច្រេីនជាងការេតូច

ប៉ុន្មា នដង។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

សំណួរបន្ថែម

បន្ទា បពី់លំហាតទី់ 2

មានកោណដែលមានកម្ពស់ 24 cm និង​

មាឌស្មើនឹង 800πcm3 ។ រកផ្ទៃក្រឡា​

ទាងំអស់នៃកោននេះ។

ចម្លើយ 360πcm3

28cm = 2.8dm, 13cm = 1.3dm

v = 3

1

3

1 sh =   ×(π×1.32)×2.8    

=     × 3.14 ×4.732

≈ 4.95 dm3

3

1

x cm 

3 cm 

15 cm 

9√2 cm 



ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 175ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 174

ចំណេះដឹងបន្ថែម ការពន្យល់ជាទូទៅ 

ជាទូទៅនៅពេលដែលគេឱ្យរូបពីរដូចគ្នា  ប�ើផលធ�ៀបនៃរង្វា ស់ជ្រុងត្រូវគ្នា ស្មើ k នោះផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡារូបទាងំនេះស្មើ
នឹង k2 ។

ឧទាហរណ៍នៅក្នុងរូបខាងក្រោមនេះប្រសិនប�ើបាតក�ើនឡ�ើងធំជាងមុន k ដង នោះកម្ពស់កនឹ៏ង

ក�ើនឡ�ើងធំជាងមុន k ដងដែរ។ 

            សកម្មភាពសំខានស់ម្រាបសិ់ស្ស

ទោះបីជាស�ៀវភៅដែលបាននាសិំស្សដល់ការ​
សន្និដ្ឋា នដែលបានផ្ដល់ឱ្យក្នុងប្រអបន់េះតាមរយៈ​
ឧទាហរណ៏ទី 1 និងទី 2 គួរតែមានសកម្មភាព​
សិស្សក្នុងការរកលទ្ធផលដោយការគូររូប និងការ​
វាស់ជ្រុង។

	 រប�ៀបធ្វើ

1.    �ប្រាបសិ់ស្សឱ្យគូរត្រីកោណពីរដូចគ្នា ឬ​
ចតុកោណកែងពីរដូចគ្នា នៅល�ើស�ៀវភៅ​

របស់ពួកគេ។

2.    �ឱ្យពួកគេរកផលធ�ៀបប្រវែងនៃជ្រុងត្រូវគ្នា នៃ​

រូបដែលដូចគ្នា ទាងំនេះ។

3.    �ចូរប្រាបសិ់ស្សឱ្យគណនាផ្ទៃក្រឡានៃត្រី​
កោណ និងចតុកោណដូចគ្នា ទាងំនេះ។

4.    �សូមឱ្យពួកគេរកឃ�ើញផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡា​

នៃរូបដូចគ្នា ទាងំនេះ។

5.    �ត្រូវប្រាកដថាសិស្សទាងំអស់បានឈានដល់​

ការសន្និដ្ឋា នដូចដែលបានពណ៌នានៅក្នុង​
ប្រអបដ់ែលបានបង្ហា ញនៅខាងឆ្វេង។ 

ផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាចតុកោណកែងទាងំពីរនេះគឺ                     k2

ផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណពីរនេះគឺ :                         k2

នៅក្នុងករណីទាងំពីរផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាគឺ k2​ ដែលជាផលធ�ៀបការេនៃជ រ្ុងត្រូវគ្នា ។

ធំ
តូច

ធំ
តូច

1
2
1
2

×k×kh

×1×h

k ×kh
1 ×h

1 
k 

h 
kh 

1 
k 

h 
kh 
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3cm

2cm
1
2500

គូររូបដ�ើម្បីជួយ�ការគិតរបស់​
បញ្ហា របស់សិស្ស

កែតម្រូវ: 6 dm

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 176

         សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

        ផ្នែកនៃចម្លើយនេះមានកំហុសមយួ

ដោយសារតែ

x2 = 81⇔ x = ± √ 81  = ±9
ដោយ x គឺជាបណ ត្ោ យនៃចតុកោណកែង

មយួនោះតម្លៃ x ត្រូវតែវជិ្ជមាន។ 

ដូចនេះ x = 9 ។
ចំណាំថាដំណោះស្រាយដែលមានកំហុស​

នៅក្នុងដំណ�ើ រការត្រូវបានវាយតម្លៃថាមនិ​
ត្រឹមត្រូវ។

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

            ជួយ�សម្របសម្រួលសិស្សដ�ើម្បីរក​
ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀតនៃលំហាតគ់ំរូ 3 

ដូចខាងក្រោម 

ដំណោះស្រាយផ្សេងទ�ៀត

ដោយមាត្រដ្ឋា នស្មើនឹង 1/2500 នោះ​
បណ ត្ោ យពិត និងទទឹងពិតនៃដីសាលានេះ

គឺធំជាងនៅក្នុងផែនទី 2500 ដង។ ដូច្នេះ

2 cm x 2500 = 5000 cm = 50 m 

3 cm x 2500 = 7500 cm = 75 m 

ដូច្នេះផ្ទៃក្រឡាសាលានេះគឺ

S = 50 × 75 = 3750  m 2

                ការអនុវត្តបន្ថែម

                 យ�ើងអាចបង្កើតលំហាតម់យួចំនួនដែលលស្រដ�ៀងគ្នា ទៅនឹងលំហាត ់3 ខាងល�ើ។

សំណួរ

ផ្ទៃក្រឡានៃប្រទេសកម្ពុជានេះគឺប្រហែល 181 035 km2។ នៅល�ើផែនទីដែលមានមាត្រដ្ឋា ន 1/1 000 000 ត�ើផ្ទៃក្រឡានៃប្រទេស

កម្ពុជាមានប៉ុន្មា នសងទី់ម៉ែត្រការេនៅល�ើផែនទី?

ចម្លើយ

181 035 km2 = 18. 1 035    × 104 km2 = 18. 1 035      × 104 × 106 m2 = 18. 1 035 × 104 × 106 × 104 cm2

= 18. 1 035      × 1014 cm2

1 / 1 000 000 = 1 × 10-6    ⇒    (1 / 1 000 000)2 = 1 × 10-12

ដូច្នេះផ្ទៃក្រឡានៅល�ើផែនទីគឺ    (18. 1 035 × 1014) × (1 × 10-12) = 18. 1 035 × 102 cm2 =  1810.35 cm2

ចំណា ំវានឹងទាកទ់ាញការចាបអ់ារម្មណ៍ពីសិស្សប្រសិនប�ើគ្រូប្រើផែនទីនៃខេត្តមយួ។ 
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ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 177ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 176

	 ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ឧបមាថាសំណំុរូបនីមយួៗដូចគ្នា ។

a) ផលធ�ៀបបរមិាត្រនៃរូបខាងឆ្វេងទៅខាងស្ដា ំ​

ស្មើនឹង      = 4  នោះផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាស្មើនឹង

42 = 16 ។

b) ផលធ�ៀបបរមិាត្រនៃរូបខាងឆ្វេងទៅខាងស្ដា ំ​

ស្មើនឹង      នោះផលធ�ៀបនៃផ្ទៃក្រឡាស្មើនឹង

      =    ។ 

សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

សូមឱ្យសិស្សពិនិត្យថាត�ើលក្ខណៈនេះអាច​
អនុវត្តបានទេចំពោះរូបផ្សេងទ�ៀតដូចជា

កោណ ពីរ៉ា មតី និងស៊វែ។

                 ចំណេះដឹងបន្ថែម: មាឌនៃសូលីតដូចគ្នា

                 ជាទូទៅនៅពេលដែលគេឱ្យរូបពីរដូចគ្នា  ប្រសិនប�ើផលធ�ៀបនៃប្រវែងជ្រុងមយួនៃរូបមយួទៅនឹងប្រវែងជ្រុងមយួនៃរូបមយួ

                 ផ្សេងទ�ៀតស្មើនឹង k នោះផលធ�ៀបនៃមាឌរបស់រូបទាងំនោះស្មើនឹង k3។

សូមពិនិត្យសំណំុនៃប្រឡេពីប៉ែតកែងដូចគ្នា  និងពីរ៉ា មតីដូចគ្នា ដែលផលធ�ៀបនៃជ្រុង

ស្មើនឹង k  (សូមម�ើលរូបដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំ) ។

ផលធ�ៀបមាឌនៃប្រឡេពីប៉ែតកែងទាងំពីរនេះគឺ

ផលធ�ៀបមាឌនៃពីរ៉ា មតីទាងំពីរនេះគឺ                   = k 3

នៅក្នុងករណីទាងំពីរនេះផលធ�ៀបមាឌគឺ  k 3  គផឺលធ�ៀបនៃជ្រុងស្វ័យគុណបី

ប្រតិបត្តិ

ពិនិត្យប្រសិនប�ើផលធ�ៀបមាឌនៃ (i) កោណពីរដូចគ្នា  និង (ii) ស្វែ៊ពីរដូចគ្នា គឺ  k 3។

  4

  9

  2

  3

(   )  2
  3 2

  3

 12

ka  × kb  × kc

× ka  × kh

   a  × b × c

    × a2  × h

= k3

1
3
1
3

កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ការពិភាក្សានេះហាកបី់ដូចជាការយល់​
ច្រឡំ។ យ�ើងត្រូវការគណនាមាឌនីមយួៗ​
ដ�ើម្បីប្រៀបធ�ៀបដូចជា

ផលធ�ៀបនៃមាឌស្មើនឹង                

ដូច្នេះផលធ�ៀបនៃមាឌស្មើនឹងគូបនៃផល​
ធ�ៀបជ្រុង ឬផលធ�ៀបជ្រុងស្វ័យគុណបី។ 

(   )  2
  3 3

  8
 27

10 × 8 ×6

15 × 12 ×9

h 

a 

kh 

ka 

a b 
c 

ka 
kb 

kc 
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54 cm3 

V  

4
3  

លំហាតន់េះមនិសមស្របទេ ព្រោះថាផ្នែកនេះអំពីមាឌ មនិមែន​
ផ្ទៃក្រឡាទេ 

ម៉ា ស: m
មាឌ​: v

ម៉ា ស: M
មាឌ​: V

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 178

          កំណតស់ម្គា ល់សម្រាបគ់្រូ

ក្នុងលំហាតទី់2 និងទី3 គ្រូបង្រៀនគួរតែគររូប

នៅល�ើក្តា រខ�ៀនដ�ើម្បីជួយ�ក្នុងការគិតរបស់

សិស្ស។ 

      សេចក្តីណែនាសំម្រាបសិ់ស្ស

ប្រសិនប�ើគេមានវត្ថុពីរត្រូវបានធ្វើឡ�ើងឱ្យដូច
​

គ្នា នោះទម្ងនរ់បស់វាសមាមាត្រទៅនឹងមាឌ​

របស់វា។ ដូច្នេះនៅក្នុងរូបដែលបានបង្ហា ញនៅ​
ខាងស្ដា ំនោះផលធ�ៀបនៃ m ល�ើ M គ v   ល�ើ​
V ឬ      =     ។

ចម្លើយប្រតិបត្តិ

ផលធ�ៀបជ្រុងនៃ SABC ល�ើ SADE គឺ    ​     ។

ដូចនេះ ផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡា SABC ល�ើ SADE 

គឺ          =      ។

(A)   �ដោយផ្ទៃក្រឡានៃ SADE គ ឺ6 cm2 
នោះផ្ទៃក្រឡានៃ SABC គឺ

S = 6   ​​        =        cm2

(b)   �ផ្ទៃក្រឡានៃចតុកោណ S DECB គឺ

SABC   −  SADE 

=                =        cm2

ពេលដែលយ�ើងចាកទឹ់កដោះគោ 240 ml ចូលទៅក្នុងកោនកញ្ចកម់យួដែលមាន

កម្ពស់ 12 cm ទឹកដោះគោឡ�ើងបាន 8 cm ពីបាតនៃកញ្ចកដូ់ចរូបដែលបាន

បង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ។

ប្រសិនប�ើយ�ើងបន្ថែមទឹកដោះគោរហូតវាដល់ផ្នែកខាងល�ើនៃកញ្ចក។់ ត�ើយ�ើងត្រូវការបន្ថែមទឹកដោះគោប៉ុន្មា នមលីីលីត្រទ�ៀត?

ចម្លើយ:

ផលធ�ៀបនៃកម្ពស់កោនធំ និងតូចគឺ 12/8 = 3/2 ដូច្នេះផលធ�ៀបនៃមាឌគឺ (3/2)3 = 27/8។ដោយមាឌកោនតូច 240ml នោះមាឌ

កោនធំគឺ 240 × 27/8 = 810 ml។

ដូចនេះបរមិាណនៃទឹកដោះគោដែលយ�ើងត្រូវការបន្ថែមទ�ៀតគឺ: 810 - 240 = 570 ml។

m

M
v

V

5
3

5
3

25
9(   ) 2

25
9

50
3

50
3

32
3

ចម្លើយ  570 ml

ប្រតិបត្តិបន្ថែម

12 cm  

8 cm  
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ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 179ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 178

(ក) S = 4×π×32 = 36 π cm2  V =    ×π×33 = 36π cm3

(ខ) S = 4×π× (18÷2)2 = 324π dm2

V =   ×π×(18÷2)2 = 972π dm3

(គ) S = 4×π×3.72 = 54.76 π cm2

V =    ×π×3.73 = 67.54π cm2

(ឃ) S = 4×π×(23.2÷2)2 = 538.24π cm2

V =   ×π×(23.2÷2)3 = 2081.49π cm3

  (ក) 4×π×R2 =      πcm2  ⇒ R2 =           ⇒ R =      cm

(ខ) 4×π×R2  =      π m2 ⇒  R2 =           ⇒ R =         m

(គ) 4×π×R2  =      πcm2  ⇒ R2 =         ⇒ R =         cm

(ឃ) 4×π×R2  = 1764π cm2  ⇒ R2 = 441 ⇒ R =21 cm

(ក)   ×π×R3 = 288π cm3 ⇒ R3 =             = 216 = 63

                                         ⇒ R = 6 cm

(ខ)   × π×R3=     π = 2π m3  ⇒ R3 =          =

(ក) V = (មាឌកោន) + (មាឌនៃកន្លះស៊វែ)

    =   ×π×4.52×6 +    ×  ×π×4.53 = 40.5π + 60.75π

    = 101.25π cm3 

(ខ) S=(ផ្ទៃក្រឡាខាងកោណ)+(ផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកន្លះស៊វែ)

    =     ×π×7.52+    ×4×π×4.52 = 33.75π + 40.5π

    = 74.25π cm2

SAEB =          × SCED =      × 16 = 4 cm2

​       ចម្លើយ

1.    (ឧបមាថា (a)  និង(b) ជាពីរ៉ា មតី 

និយត័)

(a)   ផ្ទៃក្រឡាខាង    ×15  ×  9  ×  4  =

270 cm2

ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់ = ផ្ទៃក្រឡាខាង + 

ផ្ទៃក្រឡាបាត=270 + 152 

                        = 495 cm2។

(b)   ផ្ទៃក្រឡាខាង=   ×8 × 14 × 6

                          = 336 cm2។ 

ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់ = ផ្ទៃក្រឡាខាង + 

ផ្ទៃក្រឡាបាត =336+   ×8×4 √ 3×6

                      = 336 + 96√ 3  cm2

(c)   ផ្ទៃក្រឡាខាង=π×8 ×14=112π cm2

ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់  = ផ្ទៃក្រឡាខាង + 

ផ្ទៃក្រឡាបាត  = 112π +64π

                          = 176π cm2

2. (ក)    ×π×52×12 = 100π cm3

(ខ)    ×π×3.42× 8.9 = 34.3π cm3

(គ)    ×π×3.72×7  = 31.9π cm3

(ឃ)    ×π×5.22×11  = 99.1π cm3

(ង)    ×π×(√ 5)2× 13.4= 22.3 π mm3

(ច)    ×π×72×16  = 261.3π dm3
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យ�ើងមនិអាចដោះស្រាយលំហាតន់េះបានទេពីព្រោះ ខ្វះ
លក្ខខណ្ឌ ។ រូបនេះមនិមែនជាការេទេ។ 

ត្រូវការពន្យល់ល�ើ O និង O’

មនិច្បាស់​
ថា អ្វីទៅជា 
x, 4  ​
និង 2 ​
មធ្យម និង
ផលធ�ៀបវា 
មនិត្រឹមត្រូវ 

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 180

8. ឧបមាថា  GM  // CN (យ�ើងមនិអាច​
ដោះស្រាយលំហាតន់េះដោយគ្មា ន​

លក្ខខណ្ឌ បានទេ) នោះ 

∆ DMG ∼  ∆ DNG យ�ើងបាន 

          =         =       =    ព្រោះថា

ចតុកោណ DEFG ដូចគ្នា នឹងDABC 

នោះផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡាគឺ

ផ្ទៃក្រឡា DEFG   ស្មើនឹង           ដងតូច​
ជាង DABC 

9.ដោយ AB ស្របនឹង DC យ�ើងបាន 

∆ BIO  ∼  ∆ DCO  ដូចនេះ

ផ្ទៃក្រឡា  SBIO  តូចជាង SDCO 4ដង

10. ផលធ�ៀបនៃកម្ពស់នៃជញ្ជា ំងពិតល�ើ​
រូបថតគឺ 6 m = 600 cm ល�ើ 3 cm។ 

ផ្ទៃក្រឡានៃជញ្ជា ំងពិតគឺ 9 cm2 ×         =

360000cm2= 36 m2

11.   ផលធ�ៀបផ្ទៃក្រឡានៃផែនទី  1   ល�ើផែនទី   2   គ ឺ         =

        =        ។ ដូចនេះផលធ�ៀបបណ ត្ោ យនៃផែនទី 1 ល�ើផែនទី

2 គឺ    ។ ដូចនេះ 18 cm នៃផែនទី 1 ស្មើនឹង 18 cm ×   = 24cm

12.   ប�ើផ្ទៃក្រឡានៃសួនកុមារពិត  9600   m2  ផ្ទៃក្រឡានៃផែនទី​

ដែលមានមាត្រដ្ឋា ន          ស្មើនឹង

9600 ×                = 9600 ×                   =            m2

        =              cm2 =         cm2     ឬ15.36  cm2

13. ឧបមាថា x, 4 និង2 ជាកម្ពស់ផ្នែកនីមយួៗនៃកោនមយួ។ (ប�ើ​
មនិដូច្នោះទេ សំណួរ (2) មនិអាចដោះស្រាយបានទេ) 

(ក)         =        ⇒ 5x = 3(4 + x) ⇒2x = 12 ⇒ x = 6 (cm)

13.  (ខ) តាង y ជាអង្កតផ់្ចិតនៃបាតកោន

នោះ      =             =             =       =      ⇒ y = 12 cm

មាឌកោននេះគឺ

    V =      × π × (12÷2)2 × (6 + 4 + 2) = 144 πcm3

14.  (ក)        =         ⇒            =       ⇒ EF =              cm

(ខ) ប�ើ x = 30 នោះ EF =                  =        cm ឬ 37.5 cm

(មាឌពីរ៉ា មតី S-ABCD) – (មាឌពីរ៉ា មតី S-EFGK) 

       =    ×AB2×SO –    ×EF2SO’ 

     ​​  =    ×602×80

            –    ×         × (80 – 30)

       = 96000 – 23437.5
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SA’B’C’D’ 

 

ខ្វះលក្ខខណ្ឌ ក្នុងសំណួរ រូបមនិត្រឹមត្រូវ

សំណួរនេះ​

គួរតែសួរមុន

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 181ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 180

មាឌ នៃ SA’B’C’D’ 

    =    ×42×  √ 46  =      √ 46  cm3

ដូចនេះ                  =           =         =      =         ឬ

    (មាឌនៃ A’B’C’D’) =         × (មាឌនៃ ABCD)

16. (ក) O’M’ =    ×OM =     × 6 = 3 cm

               =           =         ឬ

               (ផ្ទៃក្រឡានៃរង្វង ់O’ ) =         × (ផ្ទៃក្រឡានៃរង្វង ់O)

(ខ) ∆ SOM និង  ∆ SO’M’ ជាត្រីកោណពីរដូចគ្នា ។ ដូចនេះ 

           =         =      ⇒ SO’  =    SO

15.  (ឧបមាថា ចតុកោណ   ABCD   និង   

A’B’C’D’ ជាការេពីរស្របគ្នា ) 

(ក)          =        =   

   ⇒ A’B’ =    AB =      × 6 = 4 cm

(ខ) ផ្ទៃក្រឡានៃការេ SA’B’C’D’  = 42 = 16 

cm2។ ដោយផ្ទៃក្រឡានៃការេ SABCD     គឺ

62 = 36 cm2 យ�ើងបាន 

              =       =      =        ឬ

    (ផ្ទៃក្រឡានៃ A’B’C’D’) 

         =         × (ផ្ទៃក្រឡានៃ ABCD)

(3) AO =        =        = 3√ 2  cm,

SO =  √ SA2 + AO2

    =                              =  √ 46  cm

A’O’ =          =       = 2√ 2  cm, 

       =        =  

    ⇒ SO’ =    SO  =    √ 46  cm

មាឌ នៃ SABCD 

    =    ×62×√ 46  = 12√ 46 cm3

(តទៅតារាងខាងឆ្វេង)

16. (គ) SO’ =   SO = 5 cm

មាឌនៃកោណធំគឺ VO =   ×π×62×10 = 120 π cm3

មាឌនៃកោណតូចគឺ VO’ =   ×π×62 ×55= 15πcm3

ដូចនេះ        =          =      =            ⇒ VO’ =         VO

17. តាង r ជាកានំៃឪឡឹកតូច ហ�ើយកានំៃឪឡឹកធំគឺ 4r នោះទំហំ​

នៃឪឡឹកតូចគឺ VS =    πr3 ហ�ើយមាឌនៃឪឡឹកធំគឺ 

VL =    ×π  (4r)3 =     π3 ×64 = 64 × Vs ។

ដូច្នេះ មាឌឪឡឹកធំមយួស្មើនឹង 64 ដងធំជាងមាឌឪឡឹកតូចមយួ។ 

ដូចនេះមាននយ័ថាការទិញ      ឪឡឹកធំមយួ គឺល្អប្រស�ើរជាងទិញ
​

ឪឡឹកតូច2 ប�ើទោះបីជាតម្លៃដូចគ្នា កដ៏ោយ។
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កែតម្រូវ:

លំហាតន់េះមនិមានទំនាកទ់ំនងជាមយួផ្ទៃក្រឡាខាង ឬមាឌទេ

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទ់ី​9 សូលីត- 182

18. តាង V1 និង V2 ជាមាឌនៃម៉ា សី៊ន​

បោកគកទ់ ី1 និងមាឌនៃម៉ា សី៊នបោកគក​់
ទី 2 រ�ៀងគ្នា ។ ដោយផលធ�ៀបវមិាត្រនៃ​
ម៉ា សី៊ន 1 និងម៉ា សី៊ន 2 ស្មើនឹង       យ�ើង

​
បាន

ម្យ៉ាងវញិទ�ៀតតម្លៃនៃម៉ា សី៊ន 1ស្មេី​
7/10 នៃម៉ា សី៊ន 2 ប�ើទោះបីជាសមត្ថ​
ភាពរបស់វាច្រើនជាង 7/10 ម៉ា សី៊ន 2 ​
ដូច្នេះវាអាចនឹងល្អជាងប្រសិនប�ើយ�ើង​
ទិញម៉ា សី៊ន 1 

19.  តាងVAនិងVB ជាមាឌនៃកោន និង​

សី៊ឡាងំរ�ៀងគ្នា ។

20.   (ក) ពីលក្ខខណ្ឌ ដែលឱ្យយ�ើងទាញបានកម្ពស់នៃសី៊ឡាងំគឺ​
ពាកក់ណ្តា លនៃកម្ពស់កោន។  ដូច្នេះយ�ើងបាន     ។ មាឌនៃសី៊​
ឡាងំគឺ

21. (ក) មាឌនៃសី៊ឡាងំគឺ 

        V1 = π× a2  ×2a = 2πa3

(ខ) មាឌនៃគបគឺ V2 = (2a)3 = 8a3

ដូចនេះ       =           = 

22. តាង V1 និង V2 ជាមាឌនៃគប និងស៊វែរ�ៀងគ្នា  V1 = 2V2 

ម្យ៉ាងទ�ៀត

V1 = 23 = 8 cm3, V2 =           ≈              = 4r3 cm3

ដូចនេះ 8 = 2 ×4r3  = 8r3  ⇒ r3  = 1 ⇒ r = 1 cm

23. (លំហាតន់េះគឺមនិសមសម្រាបជ់ំពូកនេះទេ )

ផ្ទៃនៃការេគ 12 = 1 cm2។ ដោយកម្ពស់នៃត្រីកោណគឺ       នោះ

 ផ្ទៃក្រឡារបស់វាគឺ    ×1×      =       ។ ដូចនេះផលធ�ៀប

ផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណល�ើការេគ       =        ≈           = 0.433 ឬ 

ផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណ43.3% នៃការេ។

(ខ) មាឌនៃកោណ V2 =

ដូចនេះ       =            =

V1 =           V2 =        V2 >      V2
  9

  9

10

10

3(      ) 729

1000

7

10

(ក) VA =    πR2h VB = πR2h

(ខ)        =             =

1

3

VA

VB

1
3

πR2h

πR2h
1

3

πR2h
8

h

2

R

2

2(    )V1  = π×        ×      =

h

2

πR2h

πR2h

πR2h

3

3

3

8

8

V1

V2

V1

V2

2πa3

8a3

π

4

1
2 2 4

√ 3 √ 3

4
√ 3

4
√ 3

1

1.732

4

2
√ 3

4πr3 4×3×r3

33
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ចំណេះដឹងបន្ថែមសម្រាបគ់្រូបង្រៀន

ទ្រឹស្តីបទ សី៊មសុន ៖ រូបមន្តសម្រាបរ់ូបធរណីមាត្រខ្លះៗ

តាង T ជារូបធរណីមាត្រ ហ�ើយ St, Sm និង Sb ផ្ទៃដែលខណ័្ឌ ផ្នែកកំពូល កណ្តា ល និងបាត ហ�ើយតាង h និង V ជាកម្ពស់ និង

មាឌនៃ T។

បន្ទា បម់កទ្រឹស្តីបទ សី៊មសុនពិតគ្របក់រណីដូចខាងក្រោម៖ 

ចំណា ំសម្រាយបញ្ជា កគ់ណិតវទិ្យាសម្រាប់

ទ្រឹស្តីបទសី៊មសុននេះគឺតម្រូវឱ្យមានចំណេះដឹង

ក្នុងការគណនាអាងំតេក្រាល។ ប្រសិនប�ើលោក

អ្នកមានចំណាបអ់ារម្មណ៍សូមចូលម�ើលគេហទំពរ័ដូចខាងក្រោម។

http://mathworld.wolfram.com/SimpsonsRule.html

ឧទាហរណ៍ទី 1 កោណ ឬពីរ៉ា មតី

ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាកោណ ឬពីរ៉ា មតី នោះ St = 0 និង Sm =  Sb។ 

ដូចនេះ មាឌគឺ 

ឧទាហរណ៍ទី 2 សី៊ឡាងំ ឬព្រីស

ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាសី៊ឡាងំ ឬព្រីស នោះ St = Sm =   Sb 

ដូចនេះ មាឌគឺ V =                        =                        =           =

ក្នុងឧទាហរណ៍ទាងំពីរ លទ្ធផលបង្ហា ញរូបមន្តដែលយ�ើងបានរ�ៀនរចួទៅហ�ើយ។

យ�ើងអាចអនុវត្តទ្រឹស្តីបទនេះសម្រាបរ់ូបក្នុងប្លងផ់ងដែរ។ ប្រសិនប�ើគេមាន T ជារូបក្នុងប្លង់

មយួ នោះ St,  Sm និង Sb  ក្លា យទៅជាប្រវែង lt, lm និង lb ហ�ើយមាឌ V ក្លា យទៅជាផ្ទៃ

ក្រឡា S នៃរូប T។ រូបមន្តខាងល�ើនឹងទៅជា 

St : ផ្ទៃដែលខណ័្ឌ ផ្នែក

កំពូល 

Sm : ផ្ទៃដែលខណ័្ឌ ផ្នែក

កណ្តា ល

Sb: ផ្ទៃដែលខណ័្ឌ ផ្នែកបាត

V = 
h(St+4Sm+Sb)

6

V = 
h(St+4Sm+Sb)

6
h(0 + 4 × Sb+Sb

6
h×2Sb

6

4

1

3

1 sbh =  =  =

h(St+4Sm+Sb)
6

h(Sb+4Sb+Sb)
6

h(lt  +4lm  +lb)
6

h×6Sb

6
sbh

s =

3

1

ចំណេះដឹងបន្ថែម និងសកម្មភាព

h 

Sm 

h 

Sb 

Sm 

Sb 

h 

St 

lt 

lm 

lb 

h 
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ឧទាហរណ៍ទី 3 ចតុកោណព្នា យ

ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាចតុកោណព្នា យ នោះ lm =    (lt+lb) ដូចនេះផ្ទៃក្រឡាចតុកោណព្នា យគឺ 

ឧទាហរណ៍ទី 4 ត្រីកោណ

ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាត្រីកោណនោះ

lt  = 0 និង lm =   lb. ដូចនេះផ្ទៃក្រឡាត្រីកោណគឺ 

ក្នុងឧទាហរណ៍ទាងំពីរ លទ្ធផលបង្ហា ញរូបមន្តចតុកោណព្នា យ និងត្រីកោណដែលយ�ើងបានរ�ៀនរចួទៅហ�ើយ។ 

លំហាត់

1)   ពិនិត្យ ប�ើសិនជាទ្រឹស្តីបទ សី៊មសុនពិតចំពោះចតុកោណកែង 

2)   ពិនិត្យ ប�ើសិនជាទ្រឹស្តីបទ សី៊មសុនពិតចំពោះស៊វែ

ចម្លើយ

1)   ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាចតុកោណកែងនោះ lm = lt = lb។ ដូចនេះផ្ទៃក្រឡាចតុកោណកែងគឺ 

នេះគឺស្របជាមយួនឹងរូបមន្តសម្រាបច់តុកោណកែង។ 

2)   �ប្រសិនប�ើគេមាន T ជាស៊វែដែលមានកាសំ្មើ r  យ�ើងពិនិត្យកន្លះស្វែ៊ដូចក្នុងរូបខាងស្តា ំ 

តាមទ្រឹស្តីបទ សី៊មសុន យ�ើងបាន

ដូចនេះ មាឌនៃស៊វែគឺ

h = r, St = 0, Sb = πr2 និង

Sm = π      r     =    πr 2  =    Sb

V  = 2×(កន្លះស៊វែ) = 2×                        = 2×                         = 2×

     =   rSb  =   πr3   (ព្រោះថា Sb  = πr2 )

S =                      =                                =                  =    (It + Ib)h

S =                      =                       =                =    Ibh

S =                      =                       =            = Ibh

h(lt+4lm+lb) h(lt+4 × (lt+lb) +lb)   h(3lt+3lb)
6 6 6

1

2

h(lt+4lm+lb) h (0+4×lb+lb) h ×3lb

6 6 6 2
1

h(lt+4lm+lb) h (lb+4lb+lb) h×6lb

6 6 6

h(Sb+4Sm+Sb) r (0+4×Sb+Sb) r×4Sb

(          )√3 2

2
3 3

4 4

1

2

1

2

4

3

4

3

6 6 6

Sb 

Sm 

r 

√3
2  

1
2  

r 



សំណួរខ្លីៗសម្រាបម់ាឌ(1 ម៉ោ ងៈ100ពិន្ទុ )

ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 185ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 184

គ្រូបង្រៀនត្រូវបានផ្តល់យោបល់ឱ្យប្រើសំណួរទាងំអស់ ឬផ្នែកខ្លះនៃសំណួរនេះសម្រាបសំ់ណួរប្រចាខំែក្នុងសាលា។

1.   ផ្គូផ្គងរូបធរណីមាត្រខាងក្រោមនេះជាមយួនឹងមាឌរបស់វា      (5 ពិន្ទុ × 4 = 20 ពិន្ទ)

រូប (1) (2) (3)

ចម្លើយមាឌ​

2.   ឆ្លើយសំណួរដូចខាងក្រោមនៅល�ើផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោនមយួ។

(1) បង្ហា ញថាផ្ទៃក្រឡាខាងកំណតដ់ោយ S = aRπ ប�ើជនេត្រ និងកាបំាតគឺ a  និង

R រ�ៀងគ្នា ។

(2)  រកផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោនដែលបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ

3.    រកមាឌពីរ៉ា មតីដែលមានបាតជាការេដែលបង្ហា ញខាងស្តា ំ

4.   គេមានពីរ៉ា មតីបាតជាការេពីរដូចគ្នា  A និង B

ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំនេះ។ រកផ្ទៃ

ក្រឡាទាងំអស់នៃ A និង B ។  (15 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

(15 ពិន្ទុ)

(15 ពិន្ទុ)

(4)

 
 
 
 
 
 
(a)  (b)  (c)  (d)  

4cm 

9cm 4cm 

3cm 

6cm 

2cm 

3cm 

(1) (2) (3) (4) 

6cm 

8cm 

10cm 

6√2cm 

13cm 

10cm 

A 26cm 

B 

36π cm3 24π cm3 48π cm3 12 cm3
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5.   គេមានស៊វែពីរ A និង B ។ 

       (1) ឧបមាថាកានំៃស៊វែ A និង B គជា R និងkR រ�ៀងគ្នា ។ បង្ហា ញថា B មានមាឌធំជាង A  k3ដង។

       (2) ប�ើផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃ A គ ឺ16π cm2 និងកានំៃ B ស្មើនឹង       ធំជាងកានំៃ A។ រកមាឌនៃ B។

(10 ពិន្ទុ)

(15 ពិន្ទុ)
3
2



ថ្នា កទ់ី​9
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1.   ផ្គូផ្គងរូបធរណីមាត្រខាងក្រោមនេះជាមយួនឹងមាឌរបស់វា      (5 ពិន្ទុ × 4 = 20 ពិន្ទុ)

រូប (1) (2) (3) (4)

ចម្លើយមាឌ

រូប (1) (2) (3) (4)

ចម្លើយ (C) (d) (b)
(a)

ការដាកពិ់ន្ទុ 

20 ពិន្ទុ    = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយត្រឹមត្រូវទាងំអស់

0 ពិន្ទុ    = ជ្រើសរ� ើសចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវមយួ

2.   ឆ្លើយសំណួរដូចខាងក្រោមនៅល�ើផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោណមយួ។ 

      (1) បង្ហា ញថាផ្ទៃក្រឡាខាងកំណតដ់ោយ S = aRπ ប�ើជនេត្រ និងកាបំាតគឺ a និង 

R រ�ៀងគ្នា ។

(1)    V =   ×π×42×9 = 48π cm3 (2)    V =    ×32×42= 12 cm3

(4)    V =   ×π×32 = 36π cm3(3)    V = π×22×6 = 24π cm3

ចម្លើយ

(15 ពិន្ទុ)

1

3

1

4

3

3

 
 

    ចម្លើយ ការដាកព់ិន្ទុ និងការវិនិច្ឆ័យ 

(a)

6cm 

8cm 

រូប (1) (2) (3)
(4)

ចម្លើយ (c) (d) (b)

 
 
 
 
 
 
(a)  (b)  (c)  (d)  

4cm 

9cm 4cm 

3cm 

6cm 

2cm 

3cm 

(1) (2) (3) (4) 

36π cm3 24π cm3 48π cm3 12 cm3
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(2) រកផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោណដែលបង្ហា ញនៅខាងស្តា ំ	

(1)�រូបពន្លា នៃកោណតាមផ្នែកបាតខាងក្រោមនិងចំរ�ៀករង្វង ់

(ដូចរូបខាងស្តា ំ) ផលធ�ៀបនៃចំរ�ៀករង្វងធ់ំគឺ   =  ។ ដូចនេះ 

ផ្ទៃក្រឡានៃចំរ�ៀក S = πa2×  = πRa. 

កាដាកពិ់ន្ទុ

(1)  15 ពិន្ទុ       = គណនាសមមាត្រចំរ�ៀកថាសនៃរង្វងធ់ំ          =      និងផ្ទៃក្រឡា S=​πa2 ×    = πRaបានត្រឹមត្រូវ

5 ពិន្ទុ         = គណនាសមមាត្រចំរ�ៀកថាសនៃរង្វងធ់ំ          =      ប៉ុន្តែអាចទាញដល់សន្និដ្ឋា នត្រឹមត្រូវបាន។

0 ពិន្ទុ          = គ្រានត់ែឱ្យរូបមន្ត S = πRa ដោយគ្មា នពិភាក្សា ឬកពិ៏ភាក្សា និងការគណនាមនិត្រឹមត្រូវ

(2)  10 ពិន្ទុ        = គណនាប្រវែងជនេត្រនៃកោណ និងប្រើរូបមន្តខាងល�ើត្រឹមត្រូវ

       0 ពិន្ទុ           = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ឬសរសេរចម្លើយដោយគ្មា នការសរសេរដំណ�ើ រការ។

3.   រកមាឌពីរ៉ា មតីដែលមានបាតជាការេដែលបង្ហា ញខាងស្តា ំ

ចម្លើយ 

(1) រូបពន្លា នៃកោនតាមផ្នែកបាតខាងក្រោមនិងចំរ�ៀករង្វង ់(ដូច

រូបខាងស្តា ំ)  ផលធ�ៀបនៃចំរ�ៀករង្វងធ់ំគឺ                    ។ ដូច

នេះ ផ្ទៃក្រឡានៃចំរ�ៀក S = πa2×    = πRa 

(2) តាមទ្រឹស្តីបទពីតាករ ប្រវែងជនេត្រនៃកោនដែលឱ្យគឺស្មើនឹង

10 cm ដូចនេះផ្ទៃក្រឡាខាងនៃកោនស្មើនឹង

S = π×R×a = π× 6 × 10 = 60πcm2

ចម្លើយ: 60π cm2

(15 ពិន្ទុ)

2πR
2πa

R
a

R
a

2πR
2πa

R
a

R
a

2πR
2πa

R
a

(10 ពិន្ទុ)

10cm 

6√2cm 

R 

a 

2πR 

O 

 

  

6cm 

8cm 

10cm 

បរមិាត្ររង្វង ់= 2πa

បរមិាត្ររង្វង ់= 2πa



ថ្នា កទ់ី​9

ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 189ថ្នា កទី់​9 សូលីត- 188

ចម្លើយ

តាងឈ ម្ោះ ពីរ៉ា មតឺ S-ABCD  និងតាង O​ ជាផ្ចិត​

នៃបាតការេដូចរូបដែលបង្ហា ញ

ខាងស្តា ំ។ ហ�ើយក្នុងត្រីកោណកែងសមបាត 

AOB យ�ើងមាន AO = 6 cm។ ដូចនេះ ក្នុងត្រី

កោណកែងសមបាត SAO យ�ើងបាន

SO = 8 cm 

ដូចនេះមាឌនៃពីរាមតីគឺ 

ចម្លើយ   192  cm3

ការដាកពិ់ន្ទុ 

20 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ជាមយួនឹងសរសេរដំណ�ើ ការគណនាត្រឹមត្រូវ 

5 ពិន្ទុ     = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ជាមយួនឹងការគណនាប៉ន្តែមនិសរសេរដំណ�ើ ការក្នុងការរករកម្ពស់មនិត្រឹមត្រូវ 

0 ពិន្ទុ     = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ឬសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវតែមនិសរសេរដំណ�ើ ការ

4.    �គេមានពីរ៉ា មតីបាតជាការេពីរដូចគ្នា  A និង B​
ដូចដែលបានបង្ហា ញនៅខាងស្ដា ំនេះ។ រកផ្ទៃ

ក្រឡាទាងំអស់នៃ A និង B   (15 ពិន្ទុ)។

ចម្លើយ 

ផលធ�ៀបនៃជ្រុងពីរ៉ា មតី B ល�ើជ្រុងពីរ៉ា មតី  A គឺ         = 2 ។ ដូចនេះ ផ្ទៃក្រឡាទាងំឣស់នៃ B  គ ឺ22  = 4 ដងធំជាងផ្ទៃ

V =    × (ផ្ទៃក្រឡាបាត) × (កម្ពស់) =    × (6√22)× 8 = 192 cm31
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ក្រឡាទាងំអស់នៃ A។ ក្នុងពីរ៉ា មតី  A កម្ពស់នៃត្រីកោណស្មើនឹង  √ 132  − 52    = √ 144   = 12  cm។ ដូចនេះផ្ទៃ

ក្រឡាទាងំអស់នៃ A គឺ 

    SA = (ផ្ទៃក្រឡាបាត) + (ផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណមុខខាងទាងំបូន)  

           = 102 + 4×  ×10×12 = 100 + 240 = 340 cm2 

ព្រោះ SB នៃពីរ៉ា មតី  B គ ឺ22 = 4 ដងធំជាងផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃពីរ៉ា មតី A 

             SB = 340 × 4 = 1360 cm2

ចម្លើយ  ពីរ៉ា មតី  A  340 cm2   ពីរ៉ា មតី B  1360  cm2

ចម្លើយផ្សេងទ�ៀត 

យ�ើងអាចរកផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃ B តាមរប�ៀបផ្សេងទ�ៀត 

ដោយជ្រុងបាតនៃពីរ៉ា មតី A ស្មើនឹង 10 cm ដែល B ស្មើនឹង 10× 2 = 20 cm 

ក្នុងពីរ៉ា មតី B កម្ពស់នៃត្រីកោណស្មេីនឹង  √ 262  − 102    =  √ 576  = 24 cm

ដូចនេះផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃពីរ៉ា មតី B គ ឺ

    SB = (ផ្ទៃក្រឡាបាត) + (ផ្ទៃក្រឡានៃត្រីកោណមុខខាងទាងំបូន)  

           = 202 + 4×  ×20×24 = 400 + 960 = 1360 cm2 

ការដាកពិ់ន្ទុ

20 ពិន្ទុ = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវ ជាមយួនឹងការសរសេរដំណ�ើ ការគណនាត្រឹមត្រូវ 

       5 ពិន្ទុ �=សរសេរចម្លើយចំពោះពីរ៉ា មតី A ត្រឹមត្រូវ ជាមយួនឹងការសរសេរដំណ�ើ រការគណនាត្រឹមត្រូវ ប៉ុន្តែសរសេរ​
​   ចម្លើយចំពោះពីរ៉ា មតី B មនិត្រឹមត្រូវ 

0 ពិន្ទុ   = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ឬសរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវតែមនិសរសេរដំណ�ើ ការ

6.   គេមានស៊វែពីរ A និង B ។ 

(1) ឧបមាថាកានំៃស្វ៊ែ A និង B គជា R និង kR រ�ៀងគ្នា ។បង្ហា ញថា B មានមាឌធំជាង A k3ដង។

       (2) ប�ើផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃ A គ ឺ16π cm2 និងកានំៃ B ស្មើនឹង       ធំជាងកានំៃA។ រកមាឌនៃ B។ (15 ពិន្ទុ)

(10 ពិន្ទុ)

1
2

3

2

1

2
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ការដាកពិ់ន្ទុ 

(1)  10 ពិន្ទុ       = ប្រើរូបមន្តស្វែ៊ត្រឹមត្រូវក្នុងការបង្ហា ញថាមាឌនៃ B ស្មើនឹង k3 ដងធំជាងមាឌ A 

        0 ពិន្ទុ         = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ឬពន្យល់មនិពេញលេញ។

(2)  15 ពិន្ទុ       = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវជាមយួនឹងការសរសេរដំណ�ើ ការដំណោះស្រាយត្រឹមត្រូវ

        5 ពិន្ទុ         = សរសេរចម្លើយត្រឹមត្រូវដោយគ្មា នការពន្យល់

         0 ពិន្ទុ        = សរសេរចម្លើយមនិត្រឹមត្រូវ ការសរសេរដំណ�ើ ការដំណោះស្រាយមនិត្រឹមត្រូវ។

 ចម្លើយ 

(1)  មាឌនៃស៊វែ A គ ឺVA =   πR3 

       មាឌនៃស៊វែ B គ ឺVB =   π(kR)3 =   πk3R3  = k3VA

       ដូចនេះមាឌនៃស៊វែ B គឺស្មើនឹង k3 ដងធំជាង A។

(2)  ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃ A ស្មើនឹង 4πR2 = 16π ដូចនេះ R = 2 cm។ មាឌនៃ A ស្មើនឹងVA =    π×23 =      π

       cm3 ។ ដោយកានំៃ B ស្មើនឹង      ដងធំជាងកានំៃ A នោះមាឌនៃ B ស្មើនឹង          =        ដងធំជាង A។ ដូចនេះ

       មាឌ B VB  =      π×     = 36π cm3។

 36π cm3 

ចម្លើយផ្សេងទ�ៀតសម្រាប ់(2)

ផ្ទៃក្រឡាទាងំអស់នៃ  A ស្មើនឹង 4πR2 = 16π ។ ដូចនេះ R =  2 cm។ ដោយកានំៃ B ស្មើនឹង       ដងធំជាងកានំៃ A

នោះកានំៃ B ស្មើនឹង  2 ×     = 3 cm។ ដូចនេះ មាឌនៃ B ស្មើនឹង    π×33 = 36π cm3។
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ពិន្ទុ ការវិនិច្ឆ័យ  និងសណូំមពរសម្រាប់ការបង្រៀន

0 – 20 សិស្សទាងំនេះទំនងជាមនិចារំូបមន្តមូលដ្ឋា នសម្រាបផ់្ទៃក្រឡាទំាងអស់ និងមាឌនៃរូបសូលីតដូចនេះត្រូវពិនិត្យ
​

ឡ�ើងវញិនូវចំណេះដឹងមូលដ្ឋា នយ៉ា ងហ្មតច់ត។់   

30 – 50 សិស្សទាងំនេះប្រហែលជាចេះរូបមន្តជាមូលដ្ឋា នក្នុងការទាកទ់ងទៅនឹងរូបសូលីតប៉ុន្តែពួកគេទំនងជាមនិបានប្រើ  
​

ប្រាស់រូបមន្តទាងំនេះប្រសិនប�ើលក្ខខណ្ឌ ត្រូវបានផ្លា ស់ប្តូរ។ ពួកគេត្រូវការធ្វើលំហាតក់ម្រិតស្តងដ់ាកានត់ែច្រើន
​

ទ�ៀត។
50 – 80 សិស្សទាងំនេះអាចមានចំណេះដឹង និងជំនាញនៅកម្រិតថ្នា កទី់ 9  តែទំនងជាមានការលំបាកក្នុងការពន្យល់អំពី

​
សម្រាយរូបមន្តគណិតវទិ្យា។ ពួកគេត្រូវការពង្រឹងជំនាញក្នុងការផ្តល់នូវការស្រាយបញ្ជា កគ់ណិតវទិ្យាតាមរយៈការធ្វើ

លំហាត។់

80 – 100 សិស្សទាងំនេះទំនងជាមានកម្រិតគ្របគ់្រានន់ៃចំណេះដឹង និងជំនាញក្នុងការដោះស្រាយលំហាតគ់្របគ់្រានទ់ោះបីជាពួកគេ
​

អាចធ្វើឱ្យមានកំហុសតិចតួចកដ៏េាយ។ គ្រូបង្រៀនគួរតែរ�ៀបចំងលំហាតដ់ែលមានកម្រិតខ្ពស់ជាមុនមយួចំនួនបន្ថែមទ�ៀត​
ដ�ើម្បីឱ្យការយល់ដឹងរបស់ពួកគេកានត់ែសី៊ជម្រៅថែមទ�ៀត។

ការវិនិច្ឆ័យ



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

គាំទ្រដោយ  
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